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DPLHRHA OMNIXE 


EDIDERUNT 


ILL.HEIBERG ΕἸ H. MENGE. 


SC 


LIPSIAE 
IN AEDIBUS B. 6. TEUBKERI. 


MDCCCLXXXIV. 


EUCLIDIS 


ELEMENT A. 


EDIDIT ET LATINE INTERPRETATUS EST 


I. L. HEIBERG, 


DR. PHIL. 


UOL. II. 


LIBROS V—IX CONTINENS. 


* put adlata ON ET RANT 
LIPSIAE 
IN AEDIBUS B. G. TEUBNERI. 


MDCCCLXXXIV. 


i^ xx um 3 


" Le 


PRAEFATIO. 


In iis Elementorum libris, qui hoc continentur 
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices 
PBF V, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I 
p. VIII—IX, notitia; codicem Bodleianum B in libris 
VIHI—IX?) eontulht H. Menge. Parisino 2466 (p) 
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti. 
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau- 
rentianus F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15 
p. 918, 6 deficeret — nam eam codicis partem, quam 
littera e« significaui, prorsus inutilem esse, adparet, 
de qua re in prolegomenis uoluminis IV uberius 
agam —, et cum cod. Bononiensis b (u. uol. I p. IX) 
& Florentino in hae quidem parte non longe distaret, 
eum a VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli 
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup- 
plendum adparatum criticum in libris VIII —IX etiam 
cod. Parisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli, 
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae- 
fecto bibliothecae regiae Hauniensis a liberali- 
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile 


1) In his duobus libris ab VIII, 17 de ν littera, quam 


- ἐφελκυστικόν uocant, uel omissa uel addita in B nihil in 
collatione adnotatum erat. 


VI PRAEFATIO. 


impetraui. huius codicis scripturas inde a p. 3172, 15 
suis loeis in adparatum recepi, reliquas ab initio 
hbri VIII hic dabo. 


216, 24: ὦσι b. 
218, 9: τὰ αὐτὰ] om. b. 
18: iv] xoi ἐν b. 
21: ἐστίν] om. b. 
p. 220, 1: τὸν Z] Z b. 
11: ἡ] uidetur eras. b. 
26: ἔσται] ἔστιν b. 
p. 222, 2: ἡγούμενοι] γούμενοι b. 
7: ἡ] corr. ex ὃ m. 1 b. 
14: A4] corr. ex Z m. 1 b. 
p. 224, 1: τῶν] τόν b. 
24: πολλαπλασιάσασι b. 
p. 226, 5: καί] om. b. 
6: πεποίηκε b. 
17: ἀριϑμοί] ἄρα ἀῤιθμῥόί b. 
25: πεποίηκε b. 
p. 228, 2: ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δέ b. 
6: πεποίηκε b. 
21: sequitur p. 428, 23—430, 17 b (x^). 
p. 430, 11: ἐστίν) om. b. 
13: ὑπό] ἐκ b.!) 
16: ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. b. 
p. 230, 16: OZ] supra ser. m. 1 b. 
ἴσον εἰσίν] punctis del. m. 2 b. 
ἀριϑμοί]} ἴσοι b. 
ἀλλήλοις] ἀλλήλοις εἰσίν Ὁ 
2: ἐστίν] om. b. 
4: EZ] EZ ἔρα b. 
7: sequitur p. 430, 19—432, 8 b. (xf). 
p. 432, 7: ἐστί] om. b. " 
8: xy' b (κ΄ edit. — κα΄ cod.). 


TCU 


p. 232, 


1) Recipiendum est. 


. 232, 


. 984, 


. 236, 


. 238, 


. 240, 


. 342, 


. 244, 


. 946, 
. 248, 


. 250, 


PRAEFATIO. VII 


: ἀλλήλους] πολλούς b. 
: ἀλλήλους] πολλούς Ὀ. 
Σ ui] μή εἰσιν of A, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐ- 


τὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς Ὁ. 


: μετροῦσι] syll. ue- in ras. m. 1 b. 

: τὸν 5-] in ras. m. 1 b. 

: τοῖς] τῶι b. 

: κδ΄ b et sic deinceps. 

: εἰσι] εἰσιν of 4, B b. 

: αὐτούς] τοὺς 4, B b. 

: ἔστωσαν] litt. cz corr. ex ἢ m. 1 b. 


: πεποίηκε b. 
: ὦσιν] εἶσιν comp. b. 
: ὦσι b. 
: ante τις est — in b. post A4, E, uacat linea in b. 
: δή] δέ b. 


: A4, E πρῶτοι, of δέ] om. b, in extrema pag. 
: τόν] πρὸς τόν b. 

: τόν] πρὸς τόν b. 

: post. E est — in b. 


B, D] I, B b. 


: ὧσι b. 
: zóv] τό b. 


: δή] δέ b. 


E, 4] 4, E b.) 


: ὦσι b. 

: E] in ras. m. 1 b. 

: ὦσι b. 

: I'A] AT b. 

: wj] supra ser. m. rec. b. 

: μετρῇ] μετρεῖ b. 

: ὁ B| τὸ B b. 

: ἡγούμενον) corr. ex ἡγούμενος m. 1 b. 
: sequitur p. 432, 10—20 b. 


p. 432, 10: ἄλλως τὸ λβ΄ τὸ ἕξῆς b. 


1) Hoc ergo ex P recipiendum erat. 


p. 250, 


p. 292, 


p. 256, 


p. 258, 


p. 260, 


p. 262, 


p. 264, 


p. 266, 
p. 268, 


PRAEFATIO. 


p. 432, 13: ἔστω] ἔστω ὁ b. 
19: B] corr. ex Z' m. 1 b. 
20: ἐστι] comp. b. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. b. 
: λγ΄ b et. sic deinceps. 


: γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν] δῆλον ἂν εἴη τὸ 


ξητούμενον b; item lin. 21. 


: εἰ] τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ὃ ὃς καὶ τὸν 4 μετρήσει. εἰ b. 
: ἑτέρου] τοῦ ἑτέρου Ὀ. 
: ἐπιταχϑέν] ξητούμενον b, mg. m. 1: yg. τὸ 


ἐπάγγελμα. 


: τοὺς αὐτοὺς λόγους b; item lin. 22— 23. 

: μετροῦσι b. 

: 0] καὶ ὃ b. 

: post ἑπόμενος reliqua pars lineae quasi orna- 


mentis quibusdam expleta est in b. 


: τούς] τόν Ὁ. 
: τοῦ T TOU D ὅταν οἱ .4, B πρῶτοι πρὸς 


ἀλλήλους ὦσιν Ὁ. 


: μετροῦσι Ὁ. 

: ἔστωσαν] ἔσονται Ὁ. 

: ΗΕ} ὁ corr. m. 1b. 

: ἄρα] ἄρα ὡς b. J) 

: μετρῶσιν] μετρήσωσι b. 

: μετρήσουσι b. 

: δή] δέ b. 

: μετροῦσι Ὁ. 

: μετρήσουσι Ὁ. 

: μετροῦσι b; item lin. 17. 

: μετροῦσιν] μετρήσουσι b. 

: ΤΊ in ras. m. 1 b. 

: μετροῦσι b; item lim. 4, 7, 8. 

: τὸν Z — 14: μετρούμενος] om. b. 
: τὸ αὐτό — 11: ἀριϑμοῦ] om. b. 
9: 


ὑπό] ὃ ὑπό b. 


1) P. 260, 14 errore typographico legitur ἔπει pro ἔδει. 


Mag eg A mum - 


p. 268, 


p. 270, 


p. 272, 


p. 274, 


p. 276, 


p. 278, 


p. 278, 


I2: 


14: 


ὁ 
e 

: ὁ H] οὕτως 
ς 
ὃ 
, 


PRAEFATIO. IX 
ὁ H ἄρα] ἐπεὶ ὃ H ὑπὸ τῶν 4, E, Z με- 


τρεῖται. ὃ Η b. 
μή} μὴ 9 Η ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ A, B, Γ 
ton b. 


VII. 


: τῶν — 14: πλήϑει) om. bq. 

: μείζων — 19: 0 ve] om. bq. 

: τέσσαρες] 4 b. 

: ἔστιν] ἀριϑμὸς δὴ ὃ .4 δύο τοὺς 4, B πολ- 


λαπλασιάσας τοὺς Γ, 4 πεποίηκεν᾽ ἔστιν bq. 


: ἄρα] om. b. 
: μέν] om. bq. 
: ὃ I'] οὕτως 
: ὃ Z4] οὕτως 
: πολλασιάσας 


0 Z] οὕτως 


νι οι ιν σ' ον ΘΟ. 


A] οὕτως 


: ἀλλ᾽ | ἐδείχϑη δὲ καί bq. 


οἵ 4, B — 24: εἰσίν] supra scr. m. 1 q (siot). 


: δὲ τῶν] δὲ τὸν bq. 

: τοῖς] corr. ex αὐτοῖς m. 1 q. 

: τέσσαρες] ὃ q. 

: ἐάν] supra ser. m. 1 b. 

: καὶ ἐπεί — 3: ξαυτὸν μέν] of ἄρα ἄκροι αὖ- 


τῶν οἵ Δ, E πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
ἐπεὶ γὰρ of E, Z πρῶτοι, ἑκάτερος δὲ αὖ- 
τῶν ἑαυτόν bq. 


: καί] om. bq. 


καὶ of — 1: εἰσίν] πρῶτοι καὶ of A4, & bq. 


: εἶσιν] ἐπεί bq. 


ἀλλήλους] ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὃ μὲν .4 


τῷ 4, ὃ δὲ Κὶ τῷ 4 bq. 


X | PRAEFATIO. 


p. 278, 18: ἀνάλογον] om. b. 
2: Z] in ras. m. 1 b. 
23: ἀνάλογον] om. bq. 

p. 280, 1: καί] om. bq. 

6: 0] e corr. m. 1 b. 

10: 6, H] H, 6 v. 

ἀνάλογον] om. bq. 

11: καὶ iv] καὶ ἔν τε bq. 

13: 6, H] H, Θ bq. 

14: ἀνάλογον) om. b. 

15: ἐν và] ἔτι bq. 

16: λόγοις] λόγοις. ἔσονταί τινες τῶν H, O, K, Δ 
ἐλάσσονες ἀρυιϑμοὶ ἔν τε τοῖς τοῦ 4 πρὸς 
τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν Zi καὶ ἔτι τοῦ 
E πρὸς τὸν Ζ λόγοις q. 

17: οὕτως] om. bq. 

20: ἐλάσσων] ἐλάττων b. 

ἐλάσσονα] ἐλάττονα bq. 

21: τε] om. θα. 

1: B, I] Γ, B bq. 

2: μετροῦσι bq. 

τῶν] τόν q. 

4: ὃ H] (prius) supra scr. m. 1 b. 

6: 0, H] H, Θ bq. 

8: τὸν 2] Ζ q. 

9: ὑπό] ὃ ὑπό bq. 

19: 0, H] H, Θ bq. 

14: ἐπεί) καὶ ἐπεί bq. 

20: ἰσάκις] ὁσάκις α. 

22: ἀνάλογον] om. bq. 

ἐν] ἔν τε b. 
τε] om. b. 

23: ἔτι] om. bq. 

24: ἐν] εἰ γὰρ μή εἶσιν οἱ N, 5, M, O ἕξῆς 
ἐλάχιστοι bq. 

p. 284, 1: εἰ γὰρ μή] om. bq. 

2: ἀνάλογον] om. bq. 


p. 282, 


p. 286, 10: 
: καί] om. bq.!) 

: σσεποίηκεν] (prius) πεποίηκε q. 
: A] e corr. m. rec. b. 

: Z4] e corr. m. rec. b. 


16: 
20: 
E p.292, 8: 
| 10: 
i ' 11: 
14: 


p. 288, 7: 
: μετροῦσιν] μετρήσουσι bq. 
: εἰ — 15: τὸν I'] λέγω γάρ ὅτι οὐ μετρεῖ ὃ A 


m 


PRAEFATIO. XI 


: οὕτως] bis q. 

: ve] om. bq. 

: μετροῦσι bq.; item lin. 15. 
: ἀνάλογον] om. bq. 

: τόν] om. bq. - 

: τόν] (bis) om. bq. 

: ἄρα] om. b. 


ἀνάλογον] om. bq. 
I, E, 4] in ras. m. 1 b. 


ὡς δέ — τὸν 0] om. b. 
μετρῇ 1 μετρεῖ q. 


τὸν I' bq. 


: καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ bq. 
p. 288, 17: 
p. 290, 1: 


τοῖς A] in ras. m. 1 b. 
ἡ] εἰ ᾳ. 
γάρ] γὰρ Z q. 


: μετρήσει] μετρεῖ bq. 
: μετρῇ] μετρεῖ q. 
: οὐ] μή q. 


οὐδέ] οὐδ᾽ q. 


: μετρήσει} μετρήσει" ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον᾽ ὑπό- 


κξιται γὰρ ὃ .4 τὸν 4i μετρεῖν α. 
ὃ] τό ᾳ. 


μεταξύ — ἀνάλογον] om. bq. 
T, 4, B] B, P, 4 tq. 

εἰσί q. 

εἰσί q. 


καί -- 15: τὸν Z] om. 4. 


1) Itaque quoniam bq p. 286, 13 sq. cum P consentiunt, 
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est. 


p. 296, 


p. 296, 


p. 298, 


p. 300, 


PRAEFATIO. 


: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς bq. 
: καί] καὶ ὁ q. 
: εἰσί α. 


καὶ οἵ --- 2: εἰσίν] om. b. 


: ἄρα] om. b. 

: ὦσι bq. 

: μεταξύ] ἑξῆς μεταξύ bq. 

: μεταξύ} supra ser. m. 1 b. 

: ἐμπεπτώκασιν) ἐμπίπτουσιν b. 

: τῆς] τῆς E bq. 

: πεποίηκε bq; item lin. 2, 3, 4. . 
: Z, H| H, Z bq; item lin. 7. 

: τῶν] om. b. 


ἐστὶν 0] ἐστὶ καὶ ὃ bq. 


LÁ , LU , 
: ἄρα τὸν] ἀρα τὸ q. 


μετρεῖ |] om. b. 


: ἴσος — 83: 4] ὃ δὲ M τῷ .4 ἐστιν ἴσος bq. 
: H| K, ut uidetur, q. 
: τοσοῦτοι] οὕτως b. 


|] om. 4. 
ἑκατέρου] om. bq; yg. ἑκατέρου mg. m. rec. b. 


: μεταξύ] ξξῆς μεταξύ bq. 

: of τε] corr. ex ὅτε q.) 

: ἄρα] om. b. 

: πεποίηκε bq. 

: E] e corr. m. rec. b. 

: δέ} om. q. 

: E] corr. ex O m. rec. b. 

: πεποίηκε bq; deinde add. b mg. m. rec.: τὸν 


δὲ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκε. 


μέν] om. b. 


: πεποίηκε bq; item lin. 18, 19. 

: μέν] om. bq. 

: καὶ ὡς — 24: τὸν H] supra scr. m. 1 q. 
: τῶν] τόν q. 


1) P. 298, 21 in adnot. addatur: ze] om. BV g. 


p. 306, 


p. 310, 


PRAEFATIO. XIII 


: ἀλλ ὡς ὃ E πρὸς τόν] in ras. m. 1 q. 
: τῶν] τόν q. 
: K]./in ras. q. 


A] in ras. q. 


: B] e corr. m. 1 b. 

: x«i ὡς — 18: τὸν 4] om. bq. 

: I' γάρ] γὰρ I' bq. 

: πεποίηκε bq. 

: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] πάλιν ἐπεὶ ὃ Γ τὸν 4 


πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 0 δὲ 4 
δ M , M , , 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκε, δύο 
δὴ ἀριϑμοὶ of Γ, 4 ἕνα καὶ τὸν αὐτὸν τὸν 
(om. b) 4 πολλαπλασιάσαντες τοὺς E, B 
πεποιήκασιν᾽ ἔστιν ἄρα bq. 


: B] B. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 


A πρὸς τὸν E bq. 


; ἄρα] om. 4. 

: ἀριϑμός] ,ἀριϑμὸς ὃ E bq. 

: &evróv] ἑαυτὸν μέν bq. 

: τῶν] eorr. ex τόν m. 1 q. 

: καὶ ὃ I' ξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πε- 


ποίηκεν] om. bq. 


: μέν] om. bq.') 


πεποίηκε bq; iem lin. 8. 


: πεποίηκε d item lin. 11. 
: 4] 4, οὕτως τε (om. 4) ὃ K πρὸς τὸν B' 


ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὃ Γ πρὸς τὸν 4 bq. 
0 τε] τε 0 bq. 


: τόν] om. q. 

' τῷ] om. q. 

: μὲν δ] ὃ μέν ᾳ. 

; τετράγωνος πρὸς τετράγωνον] τετράγωνος ἀριϑ- 


μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν bq. 


: εἰσιν) comp. ἐστιν corr. ex comp. sow b. 


1) P. 306, 6 in adnot. scribatur: ,,6. καὶ ὁ — πεποίηκεν] 
P; om. Theon (BVg). 7. μέν] om. BV g.* 


PRAEFATIO. 


: B] e corr. m. 1 b. 
: εἰσιν] εἰσι bq. 
: πάλιν — μετρείτω] ἀλλὰ δὴ icipehi ὃ I τὸν 


: ὕπερ ἔδει δεῖξαι] om. bq. 
: καὶ ἐάν — 20: μετρήσει] om. b. 


Γ τὸν 4 
δὲ 4 ἕαυ- 


ὃ δὲ 4 — 26: τὸν 4] καὶ ἔτι 
πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, 
τόν bq. 


Q^ QOo^ 


SZ] H bq. 
p. 314, 5: 
: δή] om. bq. 

: of] καὶ of bq. 

: πρὸς τόν] πρός bq.^) 

: ὡς} supra scr. m. 1 b. 
: ἀριϑμοί] om. bq. 
μετρεῖ! μετρήσει Ὀ. 

: εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ ! τὸν 4, μετρήσει] mg. m. 


εἰσι q. 


rec. b; εἰ γὰρ 0 Γ τὸν 4 μετρεῖ, μετργ Get. q. 


: οὐδέ] οὐδ᾽ bq. 
p. 816, 3: 


γάρ] γὰρ μή b, sed μή eras. 
καί} e corr. m. rec. b. 


: ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. bq. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. bq. 
p. 318, 1: 
: πολυπλασιάσας b, sed syll. λυ in ras. m. 1; 


ὅμοιοι] om. q. 
item lin. 15, 17, 182) 


: πεποίηκε bq; item lin. 17, 23. 
: 4 eorr. ex H m. rec. q. 

: πολυπλασιάσας b; item lin. 23. 
28: 


εἶσι q. 


p. 320, 4: ἑξῆς] ἐξ ἀρχῆς q. 


1) Ergo 


10v cum P omittendum. 


2) Itaque fortasse haec forma uocabuli in hac prop. cum 
P seruanda est. 


p. 322, 


———-—-""-- Bb sh sens 


2 p. 324, 


PRAEFATIO. XV 


ὃ I'| sie bq.)) 
ἢ] καί b. 


: o£] ἀριϑμοὶ of bq. 

: E] E ἀριϑμοί q. 

: στερεοί] στερεοὶ ἀριϑμοί b. 
: μὲν 0] sie bq.?) 


: καί] 13 bq. 


: γάρ] δή q. 


τὸν 47 sie bq.?) 


: εἰσί α. 
: καί] ἔστιν ἄρα ὡς ὃ K πρὸς τὸν M, ὁ M 


πρὸς τὸν 4. καί q. 


: πεποίηκε bq; item lin. 28, 28. 
: M, 4] 4, M bq. 


? Ἁ M , [4 c 
: διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί) παλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ 


24 πρὸς τὸν E, οὕτως 0 Η πρὸς τὸν Θ, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν bq. 


: M, 4] 4, M bq. 


εἰσιν] om. b. 


: INN] eorr. ex H m. rec. b. 
CI,W,L]ó 4 3 
: 44] corr. ex Z m. rec. b. 


- , 
τόν] τὸν ἐκ τῶν Z, H τὸν bq. 


: IN] eorr. ex Η m. rec. b. 


: τόν] -om. bq. 


τόν] om. b 
AN] eorr. ex H m. rec. b. 


: H] e corr. m. rec. b. 


καὶ ὡς] ὡς bq. 


: Z] in ras. m. 1 b. 

: INN] eorr. ex H m. rec. b. 

: H] H καὶ ὃ E πρὸς τὸν Θ q. 
: IN] eorr. ex H m. rec. b. 


1) In adn. p. 320, 8 delendum ,,corr. ed. Basil.". 
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,0 μέν V q^; habent μὲν o. 
3) In adn. p. 320, 25 addatur: ,,25. τὸν 4] τὸν μὲν 4 B V φ." 


PRAEFATIO. 


: τόν] bis b. 


19: S£] Eq. B] 9 q. 


9: 
10: 
11: 


18: 
ἘΠῚ 


: καί] καὶ ὡς b. 

: &ÀÀ ὡς] ὡς δέ b. 
: ἄρα] om. bq. 
p.026, 3: 
: ἀριϑμὸς ὃ I'] ὃ Γ ἀριϑμός bq. 

: 4, I'] A, B, I' mutat. in 4, I, B m. rec. b; 


of] om. bq. 


44 1, Bq. 

ΕἼ seq. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4i πρὸς τὸν E, ὃ “4 
πρὸς τὸν l1. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Α πρὸς τὸν [| 
οὕτως ὃ I' (corr. ex .4 b) πρὸς τὸν B. 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν E, ὃ Γ πρὸς 
τὸν B q et mg. m. rec. b. 

ἰσάκις} mut. in ὁσάκις m. rec. b. 

ἄρα] mutat. in δέ m. rec. b. 


: καὶ ὃ E — 15: μετρεῖ } om. b. 


δή] δέ q.!) 


: πεποίηχε q. Seq. τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ' πεποίηκεν q et mg. m. rec. b. 


: ἐστι ᾳ. of] af q. 
: I, BJ B, I' bq. 
p. 928, 23: 


ὁ Ζ---τὸν 4A] ἑκάτερος τῶν Z, H τὸν E 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν I', B bq. 


: 4] Z bq. τὸν E] H bq. 
: “Δ — ὃ] om. bq. 


τόν] om. bq. 

πάλιν — 9: τὸν B] om. bq. 

τόν] om. bq. 

τόν] (prius) om. bq. 

τόν] om. b. 

καί --- 12: τὸν H] om. bq. 
ἀριϑμοί εἰσιν] εἰσιν ἀριϑμοί bq.?) 
ὅμοιοι] om. b. 


1) In adn. p. 326, 14 addatur: ,14. δή} corr. ex δέ B", 
in adn. ad p. 826, 20 deleatur ,,et B (corr. m. 1)". 
2) Ergo hic ordo uerborum cum P praeferendus erat. 


PRAEFATIO. XVII 


p. 328, 23: 4] 4, B bq. H] H, O9 b, sed corr. 
25: εἰσί q. 
26: ὃ Z — ἀριϑμοί] om. bq. 
p. 330, 2: τοῦ πρό] om. bq. 
4: τόν] om. bq. 
5: τόν] om. bq. 
καί} supra ser. m. rec. b. 
6: roig] τοι b. 
καί — (: A, I, 4] om. bq. 
12: 0 τὲ] ὅτε ὃ q. 
17: NN] corr. ex H m. rec. b. 
18: πεποίηκε bq. 
20: N] eorr. ex H m. rec. bq. 
22: δή] δέ bq. 
E] H bq.) 
1: I'] B bq?) 
9: πεποίηκε ἃ. 
6: ἐστίν] om. b. εἰσιν] om. bq. 
1: εἶσι q. 
8: τόν] corr. ex vo m. rec. b. 
19: τὸν M] M q. 
15: A] post ras. 1 litt. b. 
16: ὅμοιοι] of q, om. b. 
19: voírog] y b. 
22: λέγω] λέγω δή b. 
24: ΓῚ e corr. m. rec. b. 
25: εἶσι q. 
26: -τράγωνος δὲ ὃ 4“, τε-] mg. m. rec. b. 
I'| B bq. 
p. 384, 1: ἐστίν] ἔσται bq. 
12: xó'] om. q. 
. 14: 0v] corr. ex ἤ m. rec. b. 
15: τετράγωνος ἢ] 4j τετράγωνος bq. 
17: post B ins. λόγον m. rec. b. 
λόγον] om. bq. 


p. 332, 


1) In adn. p. 330, 22 addatur: ,,0 E τὸν ΓῚ ὃ Η τὸν B 
Theon (B V g)*. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. b 


XVIII 


p. 334, 19: 
: εἰσι α. 
: I'] in ras. m. 1 b. 


p. 338, 5: 
: E] e corr. m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. b. 


p. 340, 9: 
: πεποίηκε b. 

: δέ] om. b. 

: τῶν] corr. ex τόν m. rec. b. 
: ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. b. 

p. 342, 4: 
: ἔστωσαν — 6: ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of 


18: 


PRAEFATIO. 


ἔστω] ἔσται q. 


τόν] om. bq. 


: τόν] om. bq. 
p. 336, 8: 


4] e corr. m. rec. b. 
δή} δέ b; om. q.?) 


: γὰρ of] γὰρ ὃ b. 


ὅμοιοι} ἄρα ὅμοιοι bq. 


: εἰσι α. : 
: μεταξύ} in. hoe uocabulo desinit q fol. 165"; 


λείπ. φύλλα Ἢ mg.; rursus incipit p. 372, 15, 
u. u. adn. (ἐνταῦϑα λείπουσι φύλλα ἢ mg. 
fol. 166"). 


τετράγωνοι] τεταραγμένοι b. 


ΙΧ. 


A] e corr. m. rec. b. 


ἀριϑμοί] om. b. 


“44, B πρὸς (mutat. in πολλαπλασιάσαντες 
m. rec.) ἀλλήλους τετράγωνον τὸν Γ' ποιεί- 
τωσαν b. 


: ἔστιν ἄρα] om. b. 

: τὸν] bis om. b. 

: ἐμπίπτει] ἐμπίπτει dovOuóg b. 

: ἐάν — ἐμπίπτῃ] om. b; ὧν δὲ ἀριϑμῶν εἷς 


μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει mg. m. rec. 
οἵ ἄρα] ἄρα of b. 


1) Itaque δή cum P delendum, ut suspicatus eram. 


. 844, 


. 346, 


. 948, 


. 990, 


. 852, 


PRAEFATIO. XIX 


: πεποίηκε b. 

: πρὸς τόν] πρός b. 

: τὸν 4] 4 b. ᾿ 

: τοῦ 41 om. b; post ἀριϑμοῦ ins. m. rec. 
: τὸν] om. b. 

: ἐμπίπτωδιν)] ἐμπιπτέτωσαν b. 
: δεύτερος] τέταρτος b. 

: ἐστίν] om. b. 

: ort] om. b. 

: γὰρ 4] 4 γὰρ b. 

: of. 4, B] ante ras. 2 litt. b. 
: A] corr. ex zí m. 1 b. 


κύβος ἄρα ἐστί) ἔστιν ἄρα b. 


: A] πρῶτος b. 

: πεποίηκε b. 

: ἑαυτόν] ἑαυτὸν μέν b. 

:ὃ 4 — 22: τὸν B] τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας 


A 
τὸν l' πεποίηκεν b. 


: καὶ ὡς] ὡς b. 

: 0 4] οὕτως ὁ .4 b, 4 e corr. m. rec. 

: ἐστι κύβος] ἐστι 0 κύβος b, sed ὃ deletum. 
: ὑπό] corr. ex ὑπέρ m. rec. b. 

: ἐπεί --- 15: μονάδας] om. b. 

: πεποίηκε b. 

: ὃ ἐκ] ἐκ b. 

: ἔσται] ἐστί b. 


€ , 
0] πάντες, ὃ b. 


: πάντες] om. b. 

: post διαλείποντες add. πάντες b. 
: ὅτι] om. b. 

: πάντες] om. b. 

: ἅμα] ἄρα b. 


Ante τετράγωνος eras. ὃ b. 


: πάντες] ἅπαντες b. 
: Post ἡ ras. 1 litt. b. 
: μονάς] ἡ μονάς b. 


&oiOuóv] om. b. 
b* 


XX 
p. 352, 


p. 354, 


p. 356, 


p. 358, 


p. 9360, 


p. 362, 


p. 364, 


14: 
: πεποίηκε b. 

: καὶ ὃ Z4 ἄρα] ἄρα καὶ ὁ 4 b. 
: πάντες} om. b. 


PRAEFATIO. 


τῷ A] αὐτῷ b. 
4 4 


τέταρτος] 4 b. 


: A] A ἀριϑμόν b. 


οὕτως — 24: ἀριϑμόν}] mg. m. rec. b. 


: πεποίηκε b; item lin. 4. 


δ] m. rec. b. 


: μονάδος] μονάδος ὃ. Ζ Ὁ.) 
: μονάδος] τῆς μονάδος b. 


ἑξῆς — 18: ἀριϑμοί] ἀριϑμοὶ ξξῆς b. 


: μονάδος] τῆς μονάδος b. 
: τέταρτος] Z1 b. 

: B] B μετρεῖ Ὁ. 

: εἰσι b. 
: μονάδος] τῆς μονάδος b. 


ὁσοιδηποτοῦν] ὁποσοιδηποτοῦν b. 


: ὁμοίως — 23: ἐστι} om. b. 
: δή] om. b. 


ἔστω ὃ 41 corr. ex ἔστωσαν m, rec. b. 
οὐδ᾽] οὐδέ b. 


: τόν] bis om. b. 

: τετάρτου] 4 b. 

: μονάδος] τῆς μονάδος b. 

: ἐλάσσων b. 

: μονάδος] τῆς μονάδος b. 

: ἐλάχιστος] ἐλάσσων b. 

: πόρισμα --- 11: αὐτοῦ } om. b. 

: ὁποσοιδηποτοῦν] ὁσοιδηποτοῦν b. 
: μὴ γάρ] μὴ γὰρ μετρείτω 0. E τὸν A b. 
: E] eorr. ex .4 m. 1 b. 

: μετρείτω] μετρείτω δέ b. 

: πεποίηκε b. 


1) In adnotatione p. 354, 8 addatur: μονάδος] μονάδος 
ὁ Z "Theon (BV g)*. 


PRAEFATIO. XXI 


. 964, 29: ἔχοντας] ἔχοντας αὐτοῖς b. 
. 966, 2: ἡγούμενον] τὸν ἡγούμενον b. 
: ὑπό] ἀριϑμοὶ ὑπό b. 
: οὐ] om. b. 
14: ἑξῆς] om. b. 
. 968, 5: πᾶς] ἅπας b. 
6: ὁ E — 1: μετρεῖται] om. b. 
29: ὃ Z οὐκ ἔστι] οὐκ ἔστιν ὃ Z b. 
23: εἰ γάρ] εἰ γάρ ἐστι πρῶτος b. 
. 810, 2: ἅπας — 3: μετρεῖται) om. b. 
3: 0 Z ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὑπὸ πρώτου ἄρα b. 
21: ἀνάλογον] ἄλογον b. 
. 972, 1: ὑπό] ἐκ τῶν b. 
6: 4] e corr. m. rec. b. 
7: ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. b. 
20: πεποίηκε b. 
22: πολυπλασιάσαντες b. 
23: τὸν] corr. ex αὐτόν b. 
25: μετρήσουσι b. 
. 974, 2: μετροῦσιν] μετρήσουσιν b. 
14: ὁποιοιοῦν] ὁποιοῦν b.) —— 
20: πεποίηκε b; item lin. 21, 22. 
22: εἰσι b. 24: ὦσι b. 
. 916, 2: ἐστε, b. 
3: ἐὰν 06 — 5: ὥστε] καί b. 
5: Z4] AZ b, sed Z e corr. m. 1. 
6: 4E] AE ἄρα b. 
ὥστε --- 1: ἐστιν] om. b. 
8: γάρ] δέ b. ἐκ] ἀπό b. 
10: ἐστιν] ἐστιν. ὥστε ὃ ἐκ τῶν ZA, 4E καὶ 
πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ EZ πρῶτός ἐστιν b. 
. 13: ἐστιν] ἐστι Ὁ. 
17: εἰσι b. 
19: καί] ὥστε καί b. ἐκ] ὑπό b. 
21: ἐκ] sie b.?) 


-] O* b5 


1) In adn. p. 374, 13 scribatur  ἐχοντων λόγον V". 
2) Ergo in adn. p. 376, 21 nomen Theonis deleatur. 


-- 


XXII PRAEFATIO. 


p. 376, 22: of] mutat. in ὃ b. 
23: ὑπό] ἐκ b. ὑπὸ τῶν] ὑπό Ὁ. 
πρῶτοί εἰσι] πρῶτός ἐστιν b. 
24: of] ε eras. b. 
p. 978, 1: πρῶτοί εἰσιν] πρῶτός ἐστιν b. 
2: Fu] om. b; καὶ ἔτε supra scr. m. rec. 
oí] ε eras. b. 
3: πρῶτοί εἰσιν] πρῶτός ἐστιν b. 


Praeter errores supra suis locis in adnotationibus 
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse- 
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden- 
dum est: ,10. τῶν] ἄρα τῶν BF Vq." 


Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo, 
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est, 
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos 
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse 
paullo tardius, quia hoe quoque anno, Ministerio 
cultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu- 
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo 
codices scholiorum et operum minorum maxime Uati- 
canos perscrutatus sum. quem laborem ut tam breui 
tempore ad finem perducere possem, effecerunt summi 
uiri Mons. Ciecolini et P. Bollig S. J., bibliothecarii 
Uaticani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato 
ac libenti animo agnosco. 


Ser. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXTII. 
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ΓᾺΡ: 
Ὅροι. 

α΄. Μέρος ἐστὶ μέγεϑος μεγέϑους τὸ ἔλασσον τοῦ 
μείζονος. ὅταν καταμετρῇ τὸ μεῖζον. 

β΄. Πολλαπλάσιον δὲ τὸ μεῖξον τοῦ ἐλάττονος, 

5 ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάττονος. 

γ΄. Aóyog ἐστὶ δύο μεγεϑῶν ὁμογενῶν ἡ κατὰ 
πηλικότηταά ποια σχέσις. 3 
 0'. 4Aóyov ἔχειν πρὸς ἄλληλα μεγέϑη λέγεται, 
ἃ δύναται πολλαπλασιαξόμενα ἀλλήλων ὑπερέχειν. 

10 ε΄. Ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ μεγέϑη λέγεται εἶναι 
πρῶτον πρὸς δεύτερον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, 
ὅταν τὰ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου ἰσάκις πολλαπλάσια 
τῶν τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου ἰσάκις πολλαπλασίων 
καϑ' ὑποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ἕκχάτερον ἑκατέρου 

15 ἢ ἅμα ὑπερέχῃ ἢ ἅμα ἴσα p ἢ ἅμα ἐλλείπῃ ληφϑέντα 
κατάλληλα. Ι 

ς΄. Τὰ δὲ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον μεγέϑη ἀνά- 
λογον καλείσϑω. 


Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2, 
Hero def. 121. Barlaam I def. 2. 3. Hero def. 127. Psellus 
p. 8. 4. Hero def. 123, 1. 5. Hero def. 124. 6. Hero 
def. 124. 


1. ὅροι] om. PBF p. numeros om. codd. omnes. 2. ἔλατ- 
rov Hero. 4. ἐλάσσονος V, ut lin. 5. 7. ποιαῇ]ῇ P, Hero; 
πρὸς ἄλληλά ποιὰ Theon (BFV p), Campanus. Post σχέσις 
add. ἀναλογία δὲ ἡ τῶν λόγων ταυτότης Bp, Campanus; mg. 
m. 2 P V; mg. bis m. 1 et m. 2 F; om. Hero. 8. ἔχειν] 


Liber V. 


Definitiones. 

1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem 
metitur. 

. 2. Multiplex autem maior est minoris, si minor 
eam metitur. 

3. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum 
secundum quantitatem quaelibet habitudo. 

4. Rationem inter se habere magnitudimes dicun- 
tur, quae multiplieatae altera alteram superare possunt. 

5. In. eadem ratione magnitudines esse dicuntur 
prima ad secundam et tertia ad quartam, si primae 
et tertiae aeque multipliees secundae et quartae aeque 
multiplices aut simul superant aut simul aequales 
sunt aut simul minores sunt suo ordine?) sumptae. 

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes 
proportionales uocentur. 


1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar- 
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae. 


itaque 51 Ma "Nb et simul Mc Nd, erit a:b —c:d. 
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390. 


v supra m. 1 P. 9. ὑπερέχειν τειν ἴῃ rag. V. 14. πολλα- 
πλασιασμῶν P, corr. m. 1. 15. ὑπερέχει B. 4] supra m. 
1F. ἐλλείπει B. ληφϑέντα] -g- e corr. m. 2 V. Deff. 
6—'7 permutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil 
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat. 

17. ἔχοντα λόγον μεγέθη} λόγον ἔχοντα μεγέϑη F; ἔχοντα 
μεγέϑη λόγον V. ἀνάλογον] λόγον ἀνάλογον post ras. 7 litt. 
in mg. transit m. 2 F. 


1* 


oc 


10 


15 


20 


4 - ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ ε΄." 


ξ΄. Ὅταν δὲ τῶν ἰσάκις πολλαπλασίων τὸ μὲν τοῦ 
πρώτου πολλαπλάσιον ὑπερέχῃ τοῦ τοῦ δευτέρου 
πολλαπλασίου, τὸ δὲ τοῦ τρίτου πολλαπλάσιον μὴ 
ὑπερέχῃ TOU τοῦ τετάρτου πολλαπλασίου. τότε τὸ 
πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον μείξονα λόγον ἔχειν 
λέγεται, ἥπερ τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. 

η΄. ᾿ἀναλογία δὲ ἐν τρισὶν ὅροις ἐλαχίστη ἐστίν. 

ϑ΄. Ὅταν δὲ τρία μεγέϑη ἀνάλογον 5, τὸ πρῶτον 
πρὸς τὸ τρίτον διπλασίονα λόγον ἔχειν λέγεται 
ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. 

ι΄. Ὅταν δὲ τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον 5, τὸ πρῶ- 
τον πρὸς τὸ τέταρτον τριπλασίονα λόγον ἔχειν 
λέγεται ἤπερ πρὸς τὸ δεύτερον. καὶ ἀεὶ ἑξῆς ὁμοίως, 
og ἂν ἡ ἀναλογία ὑπάρχῃ. 

ια΄. Ὁμόλογα μεγέϑη λέγεται τὰ μὲν ἡγούμενα 
τοῖς ἡγουμένοις τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς ἑπομένοις. 

ιβ΄, Ἐναλλὰξ λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
πρὸς τὸ ἡγούμενον καὶ τοῦ ἑπομένου πρὸς τὸ ἑπόμενον. 

ιγ΄. ἀνάπαλιν λόγος ἐστὶ λῆψις τοῦ ἑπομένου 
ὡς ἡγουμένου πρὸς τὸ ἡγούμενον ὡς ἑπόμενον. 

ιδ΄. Σύνϑεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
μετὰ τοῦ ἑπομένου ὡς ἑνὸς πρὸς αὐτὸ τὸ ἑπόμενον. 


1. Hero def. 125, 5. 8. Hero def. 124. 9. Hero 
def. 125, 1. 11. Hero def. 126. 12. Hero def. 127, 6. 
18. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 3. 


2. ὑπερέχει P, sed corr. m. 1. 4. τὸ] supra m. 1 V. 
Post def. 7 seq. ἀναλογία δέ ἐστιν ἡ τῶν λόγων ὁμοιότης Fp 
οὐ V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam- 

anus. 7. τρισίν] -wc- in ras. m. 2 V. ἐλαχίστοις V. 
ef. 10 om. Heron. 12. τό] om. P. τριπλασίονα] τρι- in 
ras. p. 18. ἀεί] eie ΕἾ. καὶ así — 14: ὑπάρχῃ] om. Cam- 
panus. 13. ὁμοίως] P; ἑνὶ πλείους Theon (ΒΕ p). 14. ὡς] 


ELEMENTORUM LIBER V. 5 


1. Sin ex aeque multiplicibus!) primae multiplex 
multiplieem secundae superat, tertiae autem multiplex 
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun- 
dam maiorem rationem habere dicitur quam tertia 
ad quartam. | 

8. Proportio 'autem in iribus terminis consistens 
minima est. 

9. Si tres magnitudines proportionales?) sunt, prima 
ad tertiam duplicatam rationem quam ad secundam 
habere dicitur. 

10. Sin quattuor magnitudines proportionales?) 
sunt, prima ad quartam tiriplieatam rationem quam 
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper 
deinceps, qualiscunque data est proportio. 

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece- 
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus. 

12. Permutata ratio est, ubi sumitur praecedens 
ad praecedentem et sequens ad sequentem. 

183. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece- 
dentis loco ad praecedentem sequentis loco. 

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece- 
dens cum sequenti pro una ad ἘΝ sequentem, 


1) Non omnes aeque multiplices esse debent, sed pri- 
mae et terliae aeque multiplices, secundae et quartae, ut' 
in def. 5. 

2) Sc. JU. (κατὰ τὸ συνεχές), h. e. ài ὦ : ὃ — b : 6, 
eri α : 6 τι αἷ: 

3) Sc. ἀὐέλ (κατὰ τὸ eS er. XI, 33. h. e. si 

:b—0:6-—c:d, erita:d —a? 


ἕως FV, p m. rec. 16. ἡγούμενα) 7- e corr. m. 2 M 16. 
τὰ δὲ ἑπόμενα τοῖς] m. 2 in ras. V. 19. ἐστίν F. 91. 
ἐστίν B. τοῦ] insert. m. 2 F. 
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6 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


ιε΄. Διαίρεσις λόγου ἐστὶ λῆψις τῆς ὑπεροχῆς, 
gj ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ ἑπομένου, πρὸς αὐτὸ 
τὸ ἑπόμενον. 

ις΄. ᾿ἀναστροφὴ λόγου ἐστὶ λῆψις τοῦ ἡγουμένου 
πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἧ ὑπερέχει τὸ ἡγούμενον τοῦ 
ἑπομένου. . 

ιζ΄. Δι’ ἴσου λόγος ἐστὶ πλειόνων ὄντων μεγεϑῶν 
xai ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβα- 


, - , er aes , » 
ψομένων καὶ àv τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὅταν ἢ ὡς ἐν τοῖς 


πρώτοις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχατον, οὕτως 
ἐν τοῖς δευτέροις μεγέϑεσι τὸ πρῶτον πρὸς τὸ ἔσχα- 
rov: ἢ ἄλλως. Δῆἔψις τῶν ἄκρων καϑ᾽ ὑπεξαίρεσιν 
τῶν μέσων. 

ιη΄. Τεταραγμένη δὲ ἀναλογία ἐστίν, ὅταν 
τριῶν ὄντων μεγεθῶν καὶ ἄλλων αὐτοῖς ἴσων τὸ 
πλῆϑος γένηται ὡς μὲν ἐν τοῖς πρώτοις μεγέϑεσιν 
ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, οὕτως ἐν τοῖς δευτέροις 
μεγέϑεσιν ἡγούμενον πρὸς ἑπόμενον, ὡς δὲ ἐν τοῖς 
πρώτοις μεγέϑεσιν ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι, οὕτως ἐν 
τοῖς δευτέροις ἄλλο τι πρὸς ἡγούμενον. 


, 


ec * 
Ἐὰν ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν με- 
γεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις 


πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν Pv τῶν με- 
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γεϑῶν évóg, τοσαυταπλάσια ἔσται xal τὰ πάντα 


-τῶν πάντων. 


15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero 
def, 197, 7. 18. Hero def. 127, 7? 


- 1. δὲ λόγου FVp. ἐστίν B. 4. ἐστίν BF. 7. ἐστίν 
PF. 10. μεγέϑεσιν PB. 11. μεγέϑεσιν PB. Post def. 17 


ELEMENTORUM LIBER V. ri 


15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus, 
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem. 

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece- 
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit. 

11. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis 
numero aequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem 
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in 
prioribus magnitudinibus prima ad extremam, ita in 
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter: 
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.) 

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus 
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut 
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad 
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens 
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus 
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?) 


I 
Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices. 


1) S1a:b:ce—«a:Q: y, ratio ex aequo erit: e— α :γ. 
cfr. prop. 22. 

2) H. e. si datis a, b, c, e, B, y est a:b — β: γ et b:c— o: f. 
efr. prop. 23. 


seq. τεταγμένη (δέ add. F et V m. 2) ἀναλογία ἐστίν, ὅ ὁταν 
ἦ ὡς ἡγούμενον πρὸς (τό add. V) ἑπόμενον. ουτως ἡγούμενον 
(ἡγούμενος φ) πρὸς (τό add. V) ἑπόμενον, E δὲ xol ὡς ἕπό- 
μενον πρὸς ἄλλο τι οὕτως ἑπόμενον πρὸς ἄλλο τι FVp, B m. 
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de 
Herone. dubium est (def. 197, 7) nusquam usurpatur. 15. 
ἴσων αὐτοῖς V. ἴσων] ἴσου φ (non F). 16. γένηται F V. 
25, τοσαυταπλάσιοι q (non F). 
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9 . ΣΤΟΙΧΕΙΩ͂Ν ε΄. 
᾿ς Ἔστω ὑποσαοῦν μεγέϑη τὰ 48. ΓΖ ὑποσωνοῦν 
μεγεθῶν τῶν E,Z ἴσων τὸ πλῆϑος ἕχαστον ἑκάστου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον᾽ λέγω. ὅτι ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ 
A4B τοῦ E, τοσαυταπλάσια ἔσται xol τὰ 48. ΓΖ 
τῶν E,Z. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 
E καὶ τὸ I'4 τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 'ΓΩ͂ ἴσα τῷ Ζ. 
διῃρήσθω τὸ μὲν 48 εἰς τὰ τῷ E μεγέϑη ἴσα τὰ 
ΔΗ. ΗΒ. τὸ δὲ ΓΖ εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ ΓΘ. ΘΩ͂: 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 4Η, ΗΒ τῷ πλήϑει 
τῶν ΓΘ, 92. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ 
E, τὸ δὲ ΓΘ τῷ Z, ἴσον ἄρα τὸ 4Η τῷ E, καὶ τὰ 
AH, ΓΘ τοῖς E, Z. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΗΒ τῷ E, καὶ τὰ ΗΒ, ΘΩ͂ τοῖς E, Z: ὅσα ἄρα ἐστὶν 
ἐν τῷ 48 ἴσα τῷ E, τοσαῦτα καὶ ἐν τοῖς AB, ΓΖ 
ἴσα τοῖς E, Ζ᾽ ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ AB τοῦ E, 
τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ AB, ΓΖ τῶν Ε. Ζ. 

Ἐὰν ἄρα T ὁποσαοῦν μεγέϑη ὁποσωνοῦν μεγε- 
ϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου ἰσάκις πολλα- 
πλάσιον. ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγεϑῶν Éfvóg, το- 
σαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν πάντων᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 


Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις v, πολλαπλά- 


6. πολαπλάσιον P. τοῦ] in ras. V. 7. ἐστίν] μεγέθη 
ἐστίν V. μεγέθη) om. V. 9. τῷ] corr. ex τῶν m. 1 B. 
ἴσα) corr. ex οὖσα m. 1 V. 10. eg] ££ p. Φτῷ] corr. 
ex τῶν m. 1 B. 11. icov] m. 2 V. AH, HB] Pg; ΓΘ,’ 
6 4 BV p. 12. ΓΘ, 942| P9; AH, HB ΒΥ». ἴσον m. 
2 V. 14. τό] in ràs. p. Emendatio ed. Basil lin. 13: ἴσα 
ἄρα καὶ τὰ AH,I'O roig E, Z et lim. 15: καὶ τὸ ΘΖ τῷ Z, 


ELEMENTORUM LIBER V, : 9 


Sint quotlibet magnitudines 4B, ΓΖ quotlibet 
magnitudinum E, Z nu- 

ek. ὕ pr τ 4 mero aequalium singu- 
lae singularum aeque 
multiplices. dico, quoties 
— multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem 
esse 4B -ἰ ΓΖΩ͂ magnitudinis E -ἰ- Z. 

nam quoniam 4B magnitudinis E et ['Z/ magni- 
iudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B 
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam 
in ΓΖ sunt magnitudini Z aequales. diuidatur AB 
in magnitudines magnitudini E aequales A4 H, ΗΒ et ΓΖ 
in magnitudines magnitudini Z aequales ΓΘ, O 4. 
itaque numerus magnitudinm ΔΗ, HB numero 
magnitudinum l'0,0Z71 aequalis erit. et quoniam 
AH — Ε εὐ ΓΘ — Z, ert 4H — Eet AH -- ΓΘ 
— E -- Z. eadem de causa HB — E et HB - ΘΖ 
— E--Z. itaque quot sunt in 4B gagnitudines ma- 
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4 B -Ἐ- LA 
magnitudini E -]- Z aequales. itaque quoties multi- 
plex est 48 magnitudinis E, toties multiplex erit 
etiam 4B -ἰ I'Z magnitudinis E -- Z. 
τς Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo 
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices; 
quod erat demonstrandum. 


II. 


Si prima secundae et tertia quartae aeque multi- 


E-———À4 Z-— 


ἴσα ἄρα xal và ΗΒ, Θ 4 necessaria non est. 21. ἐστι V. 95. 
δευτέρον g (non F). 
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10 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄, 


ὅιον καὶ τρίτον τετάρτου, y δὲ καὶ πέμπτον 
δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τε- 
τάρτου. καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον 
δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρί- 
τον καὶ ἕκτον τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 48 δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ 4 Ε τετάρτου τοῦ Z, 
ἔστω δὲ καὶ πέμπτον τὸ BH δευτέρου τοῦ Γ ἰσάκις 
πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ τετάρτου τοῦ Z* λέγω. 
ὅτι χαὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ AH δευτέ- 
ρου τοῦ Γ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ 
ἕχτον τὸ 410 τετάρτου τοῦ Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοῦ 
I καὶ τὸ 4Ε τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB ἴσα 
τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ AE ἴσα τῷ Ζ. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὅσα ἐστὶν ἐν τῷ BH ἴσα τῷ I, τοσαῦτα 
καὶ ἐν τῷ ΕΘ ἴσα τῷ Ζ: ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν ὅλῳ τῷ 
AH ἴσα τῷ Γ, τοσαῦτα καὶ ἐν ὅλῳ τῷ 40 ἴσα τῷ Ζ' 
ὁσαπλάσιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4Η τοῦ Γ', τοσαυταπλάσιον 


20 ἔσται καὶ τὸ 4Θ τοῦ Ζ. καὶ συντεϑὲν ἄρα πρῶτον 


25 


καὶ πέμπτον τὸ ΑΗ δευτέρου τοῦ I' ἰσάκις ἔσται 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕχτον τὸ 40 τετάρτου τοῦ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις ἡ πολλαπλάσιον. 
καὶ τρίτον τετάρτου, ἦ δὲ καὶ πέμπτον δευτέρου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ ἕκτον τετάρτου, καὶ συντεϑὲν 
πρῶτον καὶ πέμπτον δευτέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
σιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τετάρτου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


6. δευτέρου] corr. ex δεύτερον V. 18. ἐστίν P. 16. ΓῚ 
corr. ex 4 m. 2 F. 17. ΕΘ] EBg. 18. 40] corr. ex 
AH.m.1P. Z]ceor.exI'm.1P. 19. ie» P. 920. 
τὸ πρῶτον P. 21. ἔσται] ἔστω B, ἐστι p. 
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plices sunt, et quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque 
multipliees erunt. | 

nam prima .4B secundae I'et tertia Z/E quartae 
Z aeque multiplices sint, et quinta BH secundae I' 


B H sextaque EO quartae Z 
τὰ τσοὶ aeque  multipliees sint. 
Dr—3 dico, etiam primam quin- 

E Θ tamque compositas .4 H se- 
4 | | " cundae Γ᾽ et tertiam sex- 
ἘῸ-Ξ tamque compositas 46 


quartae Z aeque mulüplices esse. | 
nam quoniam 4B magnitudinis I' οὐ 7/4 E magni- 
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in AB 
magnitudini Γ΄ aequales, tot etiam in 4E sunt magni- - 
tudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt 
in tota BH magnitudini I' aequales, tot etiam in 
EO sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt 
in tota ΑΗ magnitudini I' aequales, totidem etiam 
in tota ΖΘ sunt magnitudini Z aequales. itaque 


quoties multiplex est 44 H magnitudinis I, toties multi- . 


plex erit etiam 2/0 magnitudinis Z. itaque etiam 
prima et quinta compositae ΑΗ secundae I' aeque 
multiplices erunt ac tertia sextaque 2/0 quartae Z. 
Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, e£ quinta secundae sextaque quartae 
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae 
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque 
multipliees erunt; quod erat demonstrandum. 
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do ZTOIXEI9N ε΄. 
| p 
Ἐὰν πρῶτον δευτέρου ἰσάκις y πολλαπλά- 
σιον καὶ τρίτον τετάρτου. ληφϑῇ δὲ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου. καὶ 
δι᾿ ἴσου τῶν ληφϑέντων ἑκάτερον ἑκατέρου 


ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν τοῦ δευτέ- 


ρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου. 

Πρῶτον γὰρ τὸ 4 δευτέρου τοῦ B ἰσάκις ἔστω 
πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τὸ Γ τετάρτου τοῦ 4,, καὶ 
εἰλήφϑω τῶν 4. Γ' ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ EZ,HO' | 
λέγω. ὅτι ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον. τὸ ΕΖ τοῦ Β καὶ 
τὸ ΗΘ τοῦ Ζ. 

᾿Επεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΖ τοῦ 
A καὶ τὸ ΗΘ τοῦ Γ, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ ΕΖ ἴσα 
τῷ 4., τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ ΗΘ ἴσα τῷ I. διῃρήσϑω 
τὸ μὲν EZ εἰς τὰ τῷ Α' μεγέϑη ἴσα τὰ EK, KZ, τὸ 
ὃὲ ΗΘ εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ HA, A0* ἔσται δὴ ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν ΕΚ, ΚΖ τῷ πλήϑει τῶν HA, 40. 
καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ B καὶ 
τὸ Γ τοῦ 4, ἴσον δὲ τὸ μὲν EK τῷ 4, τὸ 0b H A 
τῷ Γ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΚ τοῦ Β 
καὶ τὸ HA τοῦ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ΚΖ τοῦ B καὶ τὸ AO τοῦ Z4. ἐπεὶ 
οὖν πρῶτον τὸ ΕΚ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον καὶ τρίτον τὸ H4 τετάρτου τοῦ 4, ἔστι δὲ 
καὶ πέμπτον τὸ ΚΖ δευτέρου τοῦ Β ἰσάκις πολλα- 
πλάσιον καὶ ἕκτον τὸ 40Θ τετάρτου τοῦ Zi, καὶ συν- 


4. τε] om. BV p. 10. εἰλήφϑωσαν p. 11. ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον] ὁσαπλάσιον P. B] in ras F. 14. S 
supra F. ἴσα] m.2 P. 15. καί δὴ καί V. 16, τό] m. 2 V. 

εἰς τὰ] in ras. m. 2 V. 20. δέ] (prius) supra m. 2 comp. V. 
22. ἐστίν P. 28. τοῦ Z4] postea add. F. 426. ἐστίν P. 
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τς 8i prima secundae et tertia quartae aeque multipli- 
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun- 
tur, etiam ex aequo!) magnitudinum sumptarum altera 
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin- 
gulae singularum. | | 
| pia Nam prima 4 secundae B 


A 
Bc et tertia I' quartae 71 aeque 
K zsint multiplices, e& sumantur 
E | 'magnitudinum 4, Γ᾽ aeque 
Fe multipliees EZ, HO. dico, 
TET EZ magnitudinis B et HO 
| A magnitudinis Ζ aeque multi- 
H 9 


plices esse. 

nam quoniam ΕΖ magnitudinis .4 et HO magni- 
tudinis I' aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ 
magnitudines magnitudini 44 aequales, totidem etiam 
in HO sunt magnitudini I' aequales. diuidatur EZ 
in magnitudines magnitudini 44 aequales EK, KZ, et 
HO in magnitudines magnitudini I' aequales Ἢ 4i, 
40. erit igitur numerus magnitudinum EK, KZ 
numero magnitudinum H 4, 40 aequalis. et quoniam 
A magnitudinis B et I' magnitudinis Z/ aeque multi- 
plices sunt, e& EK — 4, HA — I', erunt EK magni- 
tudinis B et H4 magnitudinis Z/ aeque multiplices. 
eadem de causa KZ magnitudinis B et 40 magni- 
tudinis “7 aeque multipliees sunt. iam quoniam pri- 
ma ΕΚ secundae B et tertia H4 quartae 71 aeque 


1) Hie non proprie ad definitionem rationis ót' ἴσου (17) 
respicitur. 
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14 ZTOIXEIO9N ε΄, 
τεϑὲν ἄρα πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ EZ δευτέρου τοῦ 
B ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον τὸ 
ΗΘ τετάρτου τοῦ Z. — 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον δευτέρου ἰσάκις 7) πολλαπλάσιον 
καὶ τρίτον τετάρτου, ληφϑῇ δὲ τοῦ πρώτου καὶ τρίτου 
ἰσάκις πολλαπλάσια. καὶ δι᾽ ἴσου τῶν ληφϑέντων 
ἑκάτερον ἑκατέρου ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον τὸ μὲν 
τοῦ δευτέρου τὸ δὲ τοῦ τετάρτου" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ TE πρώτου καὶ τρίτου πρὸς 
τὰ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τε- 
τάρτου xa9' ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν 
αὐτὸν ἕξει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὖὐ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ' πρὸς τέταρτον τὸ 
2, καὶ εἰλήφϑω τῶν μὲν Α. Γ᾽ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ E, Ζ, τῶν δὲ Β, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Η, Θ' λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ E πρὸς τὸ 
H, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ O. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν uiv Ε, Ζ ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K, 4, τῶν δὲ Η. Θ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ M, N. 

[Καὶ] ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον τὸ μὲν E 


ὅ. δὲ ἰσάκις πολλαπλάσια τοῦ πρώτου καὶ τρίτου V; οἷν. 
p.12, 38—4. 8. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 18. I']corr.ex B F. 19. 
τὰ] postea add. m. 2 F. — &|m.2 F. 20. ἐστέν] om. V. 21. 
H PA V. 23. ἄλλα, ἃ ἔτυχεν] mg. m. 2 V. Δ] supra F. 

24. N] in ras. m. 1 p. 25. καί] m. 2 P. ἐστιν P. 
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multipliees sunt, et quinta KZ secundae B sexiaque 
40 quartae z/ aeque multiplices sunt, etiam prima 
quintaque compositae EZ secundae B et tertia sex- 
taque compositae ΗΘ quartae “7 aeque multiplices 
erunt [prop. Il]. 

. Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque 
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices 
sumuntur, etiam ex aequo magnitudinum sumptarum 
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt 
singulae singularum; quod erat demonstrandum. 


IV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque 
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices 
qualibet multiplicatione producetas eandem rationem 
habebunt suo ordine sumptae. 


4A—— Sit enim 4: B — 
B—— I':2, eti sumantur 
E: ' | magnitudinum 4, Γ 
Η. ο----. aeque multiplices E, 
K | | Z ei magnitudinum 
M; | ——— ——1 B,2 aliae quaeuis 
Γ.--- aeque multiplices H, 
4—: 0. dico, esse E: H 
Z———— — Z.:. 

,9——— sumantur enim 
A- st | magnitudinum E,Z 
N: | A aeque multiplices K, 


A4 et magnitudinum H, 0 alae quaeuis aeque mul- 
liplices M, N. iam quoniam Εἰ magnitudinis .4, et Z 
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16 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ εἴ. 


τοῦ 4, τὸ δὲ Ζ τοῦ I', καὶ εἴληπται τῶν E, Ζ ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ K, 4, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
σιον τὸ Καὶ τοῦ 4 καὶ τὸ 4 τοῦ I. διὰ τὰ αὐτὰ 
δὴ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ Μ τοῦ Β καὶ τὸ Ν 
τοῦ 4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ 4, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4. Γ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, τῶν δὲ B, ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Καὶ 
τοῦ M, ὑπερέχει καὶ τὸ 44 τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν K,.4 τῶν 
Ε, Ζ ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ Μ, Ν τῶν Η, Θ ἄλλα, 
ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Η͂, οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ Θ. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, καὶ τὰ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τοῦ τε πρώτου καὶ τρίτου πρὸς τὰ ἰσάκις 
πολλαπλάσια τοῦ δευτέρου καὶ τετάρτου τὸν αὐτὸν 
ἕξει λόγον καϑ᾿ ὑποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν ληφϑέντα 
κατάλληλα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ε΄. 
Ἐὰν μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἢ πολλα- 


πλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος. καὶ 


τὸ λοιπὸν τοῦ λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλά- 
ὅόιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ὅλον τοῦ ὅλου. 


1. τῶν] τό F; corr. m. rec. 2. πολλαπλάσιον] πολλα- 
πλάσια V, corr. m. 1. 5. οὕτω F. 6. μέν] om. Bp. 
7. &] supra F. 10. Post ἔλαττον in P repetuntur: καὶ 


ἐπεὶ ὑπερέχει τὸ Καὶ τοῦ M καὶ τὸ A τοῦ N καὶ εἰ ἴσον ἴσον 
καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον. ἐστιν P. ΜΛ] 6 corr. m. 2 F. 12. 
&] supra m. 2 pi 16. τε πρώτου τετάρτου φ (non F). 
17. xe 9" ὁποιονοῦν πολλαπλασιασμὸν τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον Bp; 
cfr. p. 14 lin. 14—15. 19. δεῖξαι corr. ex ποιῆσαι V. Deinde add. 
Theon: ἐπεὶ oov ἐδείχϑη, ὅτι, εἶ ὑπερέχει τὸ Καὶ τοῦ M, ὑπερέχει 


- 
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magnitudinis I' aeque multiplices sunt, et sumptae 
sunt magnitudinum E, Z aeque mulüplices K, 4, erit 
K magnitudinis .4 et // magnitudinis I' aeque multiplex 
[prop. IIT]. eadem de causa .M magnitudinis B et Ν 
magnitudinis Z/ aeque multiplex est. et quoniam est 
4A:B-—I:Z, et sumptae sunt magnitudinum 4, Γ΄ 
aeque multiplices K, 4 et magnitudinum B, 4 aliae 
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem 
M superat, etiam A4 magnitudinem Ν᾽ superat, et si 
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et 
Κι 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, Ν᾿ 
autem magnitudinum HH, € aliae quaeuis aeque multi- 
pliees. itaque E: H τὸ Ζ: Θ [def. 5]. 

Ergo si prima ad secundam eandem rationem 
habet ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque 
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi- 
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio- 
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum. 

X. 
Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est 


atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ac tota totius. 


καὶ τὸ 4 τοῦ NN, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, 
δῆλον ὅτι καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ M τοῦ K, ὑπερέχει καὶ τὸ N τοῦ 
4A, καὶ εἰ ἴσον ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον ἔλαττον, καὶ διὰ τοῦτο 
ἔσται καὶ ὡς τὸ Η πρὸς v0 E, οὕτως τὸ € πρὸς τὸ Z. Πόρισμα. 
ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἦ, 
καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται (FBV; primum ὅτι om. D; 
οὕτω pro ovrog F; semper ἔλασσον V; in p non exstant nisi 
ultima inde à πόρισμα); idem in P. mg. m. rec. (om, priore 
ὅτι); om. P m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VII. 24. τό] 
corr. ex τοῦ m. 1 F. τὸ ὅλον] supra p. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge, II. 2 
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Μέγεϑος γὰρ τὸ AB μεγέϑους τοῦ ΓΖ ἰσάκις 
ἔστω πολλαπλάσιον, ὅπερ ἀφαιρεϑὲν v0 AE ἀφαιρε- 
ϑέντος τοῦ I'Z: λέγω. ὅτι καὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ Ζ 4 ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον. ὁσαπλάσιόν ἐστιν 
ὅλον τὸ AB ὅλου τοῦ ΓΖ. 

Ὁσαπλάσιον γάρ ἐστι τὸ AE τοῦ ΓΖ, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ EB τοῦ ΓΗ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ 
ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ vov ΗΓ, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
σιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ ΗΖ. κεῖται δὲ 
ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ 
ΓΖ. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB ἕκατέρου 
τῶν ΗΖ. I4: ἴσον ἄρα τὸ HZ τῷ I'Z. κοινὸν ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ ΓΖ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ HI' λοιπῷ τῷ Ζ4 
ἴσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 
AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΕΒ τοῦ HI', ἴσον δὲ τὸ ΗΓ τῷ 
22. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4Ε τοῦ ΓΖ 
καὶ τὸ ΕΒ τοῦ 24. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλαπλά- 
σιον τὸ AE τοῦ ΓΖ καὶ τὸ AB τοῦ I'4: ἰσάκις ἄρα 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΕΒ τοῦ Ζ4 καὶ τὸ 48 τοῦ 
ΓΖ. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 ἰσάκις 
ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ὅλον τὸ AB 
ὅλου τοῦ ΓΖ. 

᾿Εὰν ἄρα μέγεϑος μεγέϑους ἰσάκις ἡ πολλαπλάσιον, 
ὅπερ ἀφαιρεϑὲν ἀφαιρεϑέντος, καὶ τὸ λοιπὸν τοῦ 
λοιποῦ ἰσάκις ἔσται πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστι 
καὶ τὸ ὅλον τοῦ ὅλου᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4. 24) 42 Bp; Z4, seq. ras. 1 litt. οὐ Ζ in ras. V; EZ 
in ras. F. ἐστιν] ἐστι τό F. 6. ἐστι] ἐστιν ὅλον, deleto . 
ὅλον V. 8. καὶ ἐπεί — 9 : HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9. 


EB] Binras F. HrI]cor.m.1ex DH V; DH B; DH F. 
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis ΓΖ aeque 


» E Σ mulüplex atque ablata AE 
| gg: "7 t^ ablatae ΓΖ. dico, etiam reli- 
Hy Ὁ quam EB reliquae Z Z aeque 


multiplicem esse ac totam 4B totius ΓΖ. 

nam quoties multiplex est 4 E magnitudinis I'Z, 
toties multiplex fiat EB magnitudinis I'H. et quo- 
niam A4E.magnitudinis ΓΖ et EB magnitudinis ΗΓ 
aeque multiplex est, etiam .4.E magnitudinis ΓΖ et 4B 
magnitudinis HZ aeque multiplex erit [prop. I]. et 
posuimus 41Ε magnitudinis ΓΖ et 44 B. magnitudinis 
I'4 aeque multiplices. itaque 4B utriusque HZ, ΓΖ 
aeque multiplex est. quare HZ — ΓΖ. subtrahatur, 
quae communis est, ΓΖ. itaque HI'— ZZ. et quo- 
niam AE magnitudinis ΓΖ et EB magnitudinis HI' 
aeque multiplex est, et ΗΓ τ ZZ, erit 4E magni- 
tudinis ΓΖ e£ EB magnitudinis Ζ 4] aeque multiplex. 
supposuimus autem, esse 4E magnitudinis I'Z et 4B 
magnitudinis l'Z/ aeque multiplicem. itaque E B magni- 
tudinis Zzf et 4B magnitudinis I'Z aeque multiplex 
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z z/ aeque mul- 
tiplex est ac tota 4B totius I'4. 

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex 
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque 
multiplex erit ae tota totius; quod erat demon- 
strandum. 


ἐστίν P. 10. AB] B in ras. F. . HZ]inras. BFV. 12. 
ἐστίν P F. 14. Z4] P, Fm. 1; ZZ BVp, Fm. 2. 15. 
ἐστίν] P; comp. p; ἐστέ BF V. πολλαπλασίων φ. 16. HI'] 
(prius) seq. ras. 1 litt., H in ras. V. 17. AZ] ZA P. 20, 
ἐστίν P. L4]9, 42 Ἐ. 46. ἐστιν P. 
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, 


S. 

'E&dv δύο μεγέϑη δύο μεγεθῶν ἰσάκις ἡ 
πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν 
ἰσάκις 1) πολλαπλάσια, καὶ τὰ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς 
ἤτοι ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Δύο γὰρ μεγέϑη τὰ AB,I'4 δύο μεγεϑῶν τῶν 
E,Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τὰ 
AH, ΓΘ τῶν αὐτῶν τῶν E, Z ἰσάκις ἔστω πολλαπλά- 


^ 6ux' λέγω. ὅτι καὶ λοιπὰ τὰ ΗΒ. 4 τοῖς E, Z ἤτοι 
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ἴσα ἐστὶν ἢ ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια. 

Ἔστω γὰρ πρότερον τὸ ΗΒ τῷ E ἴσον" λέγω, 
ὅτι χαὶ τὸ O4 τῷ Z ἴσον ἐστίν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Z ἴσον τὸ ΓΚ. ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AH τοῦ E καὶ τὸ ΓΘ τοῦ Z, 
ἴσον δὲ τὸ μὲν HB τῷ E, τὸ δὲ ΚΓ τῷ Z, ἰσάκις 
ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ E καὶ τὸ ΚΘ 
τοῦ Z. ἰσάκις δὲ ὑπόκειται πολλαπλάσιον τὸ 48 
τοῦ E καὶ τὸ D'4 τοῦ Z' ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον τὸ ΚΘ τοῦ Z καὶ τὸ ΓΖ τοῦ Z. ἐπεὶ 
οὖν ἑκάτερον τῶν KO,I'4 τοῦ Z ἰσάκις ἐστὶ πολλα- 
πλάσιον, ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΚΘ τῷ I'4. κοινὸν 
ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΘ' λοιπὸν ἄρα τὸ KI' λοιπῷ τῷ ΘΖ 
ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ Z τῷ KI' ἐστιν ἴσον" καὶ τὸ 
04 ἄρα τῷ Z ἴσον ἐστίν. ὥστε εἰ τὸ HB τῷ E 
ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ O4 ἴσον ἔσται τῷ Ζ. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι, κἂν πολλαπλάσιον ἢ 


2. Ἐάν] seq. ras. 3 litt. F. — 5. ἤτοι] sustulit resarcinatio 
in F. 1. ἔστωσαν p. 8. τῶν] (alt.) τό V, sed corr. 9. τὰ 
λοιπὰ τὰ F. HB] in ras. F. 11. HB] in ras. m. 2 V. 

19. O2] 40 P. “τῷ Z] om. P; post ἴσον add. m. 2. ἐστί 
BV. 13. τῷ] corr, ex τό m. 1 p. LK] corr. ex KT' m. 
2P. καὶ ἐπεί. 14. ἐστίν P F. 15. KT] PK V. 16. 
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VI 


Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque 
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines 
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem . 
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices. 

Nam duae magnitudines 4B, ΓΖ duarum magni- 
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni- 
itudines ΑΗ, ΓΘ earundem E,Z aeque multiplices 
sint. dico, reliquas HB, 971 aut aequales esse E, Z 
aut aeque earum multiplices. 

nam prius sit ΗΒ — E. dico, esse etiam 0 71 — Ζ. 
H j ponatur enim ΓΚ — Z. quoniam AH 
EU "— magnitudinis E et Γ 9 magnitudinis Z 

VOR aeque multiplex est, et HB — E, 
K.—-—-4 ΚΓ ---Ζ, ert AB magnitudinis E et 

Zi ΚΘ magnitudinis Z aeque multiplex 
[prop. II]. et supposuimus, esse 44B magnitudinis 
Ε οἱ ΓΖ magnitudinis Z aeque multiplicem. itaque 
KO magnitudinis Z et I'/ magnitudinis Z aeque 


4, 


multiplex est. iam quoniam utraque magnitudo KO, — 


ΓΖ magnitudinis Z aeque multiplex est, erit K 9 — ΓΖ. 
subtrahatur, quae communis est, ΓΘ. itaque K I'— ΘΖ. 
sed Z — KI. quareetiam 0 2 — Z. itaque si ΗΒ — E, 
erit etiam ΘΖ — Ζ. 

similiter demonstrabimus, si HB magnitudinis E 


ἐστίν P. 18. τό] τοῦ V, corr. m. 1; om. g (non F). 

ἐστίν P. 28, τό] P m. 1, F m. 1, Bp; τῷ P m. 2, F m. ὃ, 

V in ras. m. 2, Z| KT' V.  có| P m. 1, F m. 1, Bp; «o 

Pm. 2, Fm. 2, V in ras. m. 2. KT]Z V. τό] τῷ Bp. 
24. OZ] 4Θ F. τῷ) τό Bp. ἴσον ἐστίν] PB; ἐστιν 

ἴσον FVp. if P; ὅτε Theon (Bg Vp). 25. ἐστίν -w 

in ras. P; ἐστί BV; comp. p. καὶ τὸ 0 4 ἴσον ἔσται] mg. P. 
O 4| corr. ex 6 4 m, 2 P; 0 in ras. m. 2 V; 40 B. 
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99: ZTOIXEION ε΄. 
τὸ HB τοῦ E, τοσαυταπλάσιον ἔσται καὶ τὸ O A 
τοῦ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη δύο μεγεϑῶν ἰσάκις ἡ πολλα- 
πλάσια, καὶ ἀφαιρεϑέντα τινὰ τῶν αὐτῶν ἰσάκις ἢ 
πολλαπλάσια, καὶ τὰ λοιπὰ τοῖς αὐτοῖς ἤτοι ἴσα ἐστὶν 
Ἃ , , - , e » M 
qj ἰσάκις αὐτῶν πολλαπλάσια᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


«e 

Τὰ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει ÀÓ- 
γον καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. 

Ἔστω ἴσα μεγέϑη τὰ A, B, ἄλλο δέ τι, ὃ ἔτυχεν, 
μέγεϑος τὸ I" λέγω, ὅτι ἑκάτερον τῶν A, B πρὸς τὸ 
Γ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, καὶ τὸ Γ πρὸς ἑἕχάτερον 
τῶν 4, Β. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν A,B ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ 4, Ε, τοῦ δὲ Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον τὸ Ζ. 

᾿Επεὶ οὖν ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 4 τοῦ A4 
καὶ τὸ E τοῦ B, ἴσον δὲ τὸ A τῷ B, ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ 4 τῷ Ε. ἄλλο δέ, ὅ ἔτυχεν, τὸ Z. Εἰ ἄρα 
ὑπερέχει τὸ 4 τοῦ Z, ὑπερέχει καὶ τὸ E τοῦ Z, καὶ 
εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὰ 
μὲν 4, Ε τῶν A, B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὸ δὲ Ζ τοῦ 
Γ ἄλλο, ὃ ἔτυχεν, πολλαπλάσιον' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ A 
πρὸς τὸ I', οὕτως τὸ B πρὸς τὸ I. 

“έγω [δή], ὅτι καὶ τὸ E πρὸς ἑκάτερον τῶν A, B 
τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. 


5. καὶ τὰ] τά in ras. P. ἐστίν] corr. ex ἔσται p. 10... 

δ] supra m. 2 F. ἔτυχε Vp. 14. μέν] PF; om. BVp. 
15. 0] supra m. 2 F. ἔτυχε Vp. 16. r0] vo? m. 2 P. 
τοῦ corr. ex τό P. 18. 0] m. 2 F. ἔτυχε Vp, et seq. 
ras. 1 litt. F. 20. καί] comp. F, dein add. καί g. τα] e 
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multiplex sit, aeque multiplicem esse 971 magni- 
tudinis Z. 

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum 
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu- 
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae 
iisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi- 
plices; quod erat demonstrandum. : 


VII. 
Aequalia ad idem eandem habent rationem et 
idem ad aequalia. 1 
Sint aequales magnitudines 44, B et alia quae- 


Ai—À / 4i(————————-—4 . uis magnitudo I. dico, 
Bi—— — E|——— —- τὶ utramque  magnitudi- 
T Zi | | nem Z4, B ad I' eandem 


rationem habere, et I'ad utramque 4, B. 

sumantur enim magnitudinum 4, B aeque multi- 
plices Z, E, et magnitudinis I' alia quaeuis multi- 
plex Z. iam quoniam zf/ magnitudinis 4 et E magni- 
tudinis B aeque multiplex est, et 4 — B, erit etiam 
Ζ — E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si 
4 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z 
superat, et si aequalis, aequalis est, οὖ si minor 
minor. et magnitudinum .4, B aeque multiplices sunt 
4, E, et Z magnitudinis I' alia quaeuis est multi- 
plex. erit igitur 

A4:I-—B:I [def. δ]. 

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B 

eandem rationem habere. 


corr. p. 21. Z] EZ F. 22. 6] om. F; add. m. 2 euam. 
ἔτυχε Vp. ἔστιν} bis P. 24. δή] om. P. 
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Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ E" ἄλλο δέ τι τὸ Z- 
εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Ζ τοῦ Z4, ὑπερέχει καὶ τοῦ E, καὶ 
εἰ ἴσον, ἴσον. καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὸ 
uiv Ζ τοῦ Γ πολλαπλάσιον, τὰ δὲ 4,Ε τῶν 4.8 
ἄλλα, ἃ ἔτυχεν. ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4. οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Β. 

Τὰ ἴσα ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον 
καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὰ ἴσα. 


Πόρισμα. 
Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν μεγέϑη τινὰ ἀνά- 
λογον ἧ. καὶ ἀνάπαλιν ἀνάλογον ἔσται. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 

Τῶν ἀνίσων μεγεθῶν τὸ μεῖξον πρὸς τὸ 
αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἔλαττον. 
καὶ τὸ αὐτὸ πρὸς τὸ ἔλαττον μείξονα λόγον 
ἔχει ἤπερ πρὸς τὸ μεῖξον. 

Ἔστω ἄνισα μεγέϑη τὰ .AB,I', καὶ ἔστω μεῖξον 
τὸ AB, ἄλλο δέ, ὃ ἔτυχεν, τὸ Z1 λέγω, ὅτι τὸ AB 
πρὸς τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ 4, 
καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ Γ μείξονα Aóyov ἔχει ἤπερ πρὸς 
τὸ 48. 

᾿Επεὶ γὰρ usitóv ἐστι τὸ 48 τοῦ I, κείσϑω τῷ 
I ἴσον τὸ BE: τὸ δὴ ἔλασσον τῶν AE, EB πολλα- 


ὙΠ]. Hero def. 125, 6. Schol. in Pappum III p. 1175, 21. 


1. ὁμοίως δή P. 3. καί] (prius) τὸ Z καί P; καὶ τὸ Z F. 

4. ἔλασσον ἔλασσον V. καί ἐστι] καί ἔστιν P; ἐστι δέ F. 

6. ἄλλα 4] g. ἔτυχεν) ἐτ- supra g. 7. ᾿οὕτως] corr. 

ex οὕτω m. 2 F. 9. τὰ ἴσα 2E. ἴσα ὅπ-φ. 10. πόρισμα — 12: 
ἔσται] P; om. Theon ( TRUE cfr. ad prop. IV. 
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nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse Z/ — E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque 
si Z magnitudinem Z/ superat, etiam magnitudinem 
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor 
minor. et Z magnitudinis I' multiplex est, et 2f, E 
-magnitudinum A4, B aliae quaeuis aeque multiplices. 
quare Γ: 4 — I': B [def. 5]. 

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem 
et idem ad aequalia. 


Corollarium. 
Hine manifestum est, si magnitudines proportio- 
nales sint, easdem e contrario proportionales esse.') — 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem 
. maiorem rationem habet quam minor; et idem ad 
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem. 

Sint inaequales magnitudines 4B, I', et maior sit 
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit 7f. dico, esse 
4B:24»5DI:e:0I»4:4AB. 

Nam quoniam 4B — I, ponatur BE — I* itaque 
minor magnitudinum AE, EB multiplicata aliquando 


1) Quiaet 4: Il'— B:I'etD:4-0:8B. ceterum hoc 
eorolarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV 
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis 
p. 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obseruauit 
Augustus II p. 331. om. Campanus. 


18. μεῖξον] τὸ μεῖζον P. 19. AB] P, Fm. 1, V m. 1; 
AB τοῦ Il'Bp, F m. 2, V m. 2, £zvye Vp. 20. τὸ 4] (prius) 
τό in spatio 4 litt. g. 23. AB] B in ras. p. τῷ] 70 9 
(non F). 24. τό] (prius) τῷ g (non F). 
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26 ETOIXEION ε΄. 
πλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ Z1 usitov. ἔστω πρό- 
τερον τὸ AE ἔλαττον τοῦ EB, καὶ πεπολλαπλασιάσϑω 
τὸ .AE, καὶ ἔστω αὐτοῦ πολλαπλάσιον τὸ LH μεῖξον 
ὃν τοῦ 4. καὶ ὁσαπλάσιόν ἐστι v0 ZH τοῦ AE, τοσαυ- 
ταπλάσιον γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ΗΘ τοῦ ΕΒ τὸ δὲ 
Κ τοῦ I* καὶ εἰλήφϑω τοῦ 4 διπλάσιον μὲν τὸ 4, 
τριπλάσιον δὲ τὸ M, καὶ ἑξῆς ἑνὶ πλεῖον. ἕως ἂν τὸ 
λαμβανόμενον πολλαπλάσιον μὲν γένηται τοῦ 2, πρώ- 
vog δὲ μεῖξον τοῦ K. εἰλήφϑω, καὶ ἔστω τὸ NN 
τετραπλάσιον μὲν τοῦ Zi, πρώτως δὲ μεῖξον τοῦ K. - 
Ἐπεὶ οὖν τὸ Καὶ τοῦ Ν πρώτως ἐστὶν ἔλαττον, τὸ 
Κ ἄρα τοῦ Μ οὔκ ἐστιν ἔλαττον. καὶ ἐπεὶ ἰσάκις 
ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ZH τοῦ AE καὶ τὸ HO τοῦ 
ΕΒ. ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΖΗ͂ τοῦ 4Ε 
xui τὸ ZO τοῦ AB. ἰσάκις δέ ἐστι πολλαπλάσιον 
τὸ ZH τοῦ AE καὶ τὸ Καὶ τοῦ I" ἰσάκις ἄρα ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ ZO τοῦ AB καὶ τὸ K τοῦ I. τὰ 
Z0, K ἄρα τῶν 48. Γ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 
πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΘ τοῦ 
ΕΒ καὶ τὸ Καὶ τοῦ Γ, ἴσον δὲ τὸ ΕΒ τῷ Γ, ἴσον 
ἄρα καὶ τὸ ΗΘ τῷ Κ. τὸ δὲ K τοῦ M οὔκ ἐστιν 
ἔλαττον. οὐδ᾽ ἄρα τὸ ΗΘ τοῦ M ἔλαττόν ἐστιν. 
μξῖξον δὲ τὸ ΖΗ τοῦ 4 ὅλον ἄρα τὸ ZO συναμ- 
φοτέρων τῶν 4, M μεῖξόν ἐστιν. ἀλλὰ συναμφότερα 
τὰ 4, Μ τῷ Ν ἐστιν ἴσα, ἐπειδήπερ τὸ M τοῦ 4 


1. ποτέ] mg. F. 3. AE] P; AE ἕως οὗ τὸ γενόμενον 
usifov γένηται τοῦ 4 Theon (BFVp; in F o? corr. ex ἄν; 
γινόμενον V, F m. 2). 5. τὸ δέ] καὶ vo Bp. 6. τοῦ] (alt.) 


τόν z (non P); τό F, corr. m. 2. 7. πλεῖον] V m. 1; πλείους 
BFpz, V m. 2. ἄν] οὗ P. 18. ΗΘ] OH Bp et FV in 
ras. m. 2. τοῦ] postea insert. F. 14. Ante ZH ras. 1 


litt. F. 15. ZO] Z in ras. m. 2 V. AB] A in ras. m. 2 V, 
19. ἐστίν F. 20. EB] AB F. το] (alt.) corr. ex τῷ m. 2 P. 


ELEMENTORUM LIBER V. SIUE 


maior erit magnitudine Z/ [def. 4]. sit prius 4E « EB, 


E et multiplicetur 4 E, et sit mul- 


ἜΠΕΣΕ US liplex eius ZH maior magnitu- 

E τὰν dine z/, et quoties multiplex est 

Bi o8 .δΘ ΖΗ magnitudinis AE, toties 

Ki multiplex fiat H9 magnitudinis 

EB et Καὶ magnitudinis I et su- 

Bo matur.4— 2 4, M— 3.4, et 

ES, deinceps multiplices per unum 

m crescentes, donec sumpta mag- 


nitudo multiplex fiat magnitu- 
dinis z/ et prima maior magnitudine K. sumatur, et 
sit N, quadruplex magnitudinis z/ et prima maior 
magnitudine K. 

iam quoniam K magnitudine Ν᾽ prima minor est, 
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH 
magnitudinis 4 E et HO magnitudinis EB aeque multi- 
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et ZO  magni- 
tudinis 4B aeque multiplex [prop. 1]. uerum ZH 
magnitudinis 4 E οὐ K magnitudinis I' aeque multiplex 
est. itaque ZO magnitudinis 4B et Καὶ magnitudinis 
I' aeque multiplex est. quare ZO, Καὶ magnitudinum 
AB,I'aeque multiplices sunt. rursus quoniam ΗΘ 
magnitudinis EB et K magnitudinis I' aeque multiplex 
est, et EB — I', erit etiam ΗΘ — K. uerum K 
magnitudine M minor non est. itaque ne HO qui- 
dem magnitudine M minor est. sed ZH — 4. ergo 
ΖΘ.» 4--M. sed Z4 -Ἡ M — N, quoniam M —3 4 


22. οὐδέ comp. p. ἐστι PVyp. 28. τό] (prius) om. V. 
25. N] in ras. V. ἴσα ἐστίν F. 
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28 ZTOIXEISN ε΄. 


τριπλάσιόν ἐστιν, συναμφότερα δὲ τὰ M, 4 τοῦ 4 
ἐστι τετραπλάσια, ἔστι δὲ καὶ τὸ Ν τοῦ Zi τετρα- 
πλάσιον᾽ συναμφότερα ἄρα τὰ M, 4 và Ν ἴσα ἐστίν. 
ἀλλὰ τὸ ΖΘ τῶν Μ, 4 μεῖξόν ἐστιν τὸ ZO ἄρα 
τοῦ Ν ὑπερέχει᾽ τὸ 0b Κα τοῦ NN οὐχ ὑπερέχει. καί 
ἐστι τὰ μὲν ΖΘ, K τῶν 48. Γ ἰσάκις πολλαπλάσια, 
τὸ δὲ Ν τοῦ 4 ἄλλο. ὃ ἔτυχεν. πολλαπλάσιον" τὸ 
AB ἄρα πρὸς τὸ Z4 μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ D 
πρὸς τὸ 4. 

“έγω δή, ὅτι καὶ τὸ 4 πρὸς τὸ Γ μείζονα λόγον 
ἔχει ἥπερ τὸ 4 πρὸς τὸ AB. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν καταδκευασϑέντων ὁμοίως δεί- 
ξομεν, ὅτι τὸ μὲν Ν τοῦ K ὑπερέχει. τὸ δὲ Ν τοῦ 
ΖΘ οὐχ ὑπερέχει. καί ἐστι τὸ μὲν N τοῦ 44 πολλα- 
πλάσιον. τὰ δὲ LO, Καὶ τῶν 48. Γ ἄλλα. ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ Γ μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Z1 πρὸς τὸ AB. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ AE τοῦ EB μεῖζον ἔστω. τὸ δὴ 
ἔλαττον τὸ ΕΒ πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
Z4 μεῖξον. πεπολλαπλασιάσϑω, καὶ ἔστω τὸ HO 
πολλαπλάσιον μὲν τοῦ EB, μεῖζον δὲ τοῦ 4] καὶ 
ὁσαπλάσιόν ἐστι τὸ ΗΘ τοῦ EB, τοσαυταπλάσιον 
γεγονέτω καὶ τὸ μὲν ZH τοῦ AE, τὸ δὲ K τοῦ I. 
ὁμοέως δὴ δείξομεν, ὅτι τὰ ΖΘ. Καὶ τῶν 48, Γ ἰσάκις 
ἐστὺ πολλαπλάσια" καὶ εἰλήφϑω ὁμοίως τὸ Ν πολλα- 
πλάσιον μὲν τοῦ 4, πρώτως δὲ μεῖζον τοῦ ZH: 


1. ἐστιν} B, comp. p; om. F; ἐστε PV. δέ] om. Fp; 
m. rec. B. M, 4] 4, M P. 2. τό] corr. ex τοῦ m. 1 v 

8. ἐστιν ἴσα F V. 4. τῶν] τῷ K V. M, 4] 4, M P. 
ἐστι B V. Z0]ZE g. 7. ἔτυχε φ (non ΕἾ Vp. 8. ἄρα 
m. 9 F. 19. δὴ δείξομεν P. 13. uév] m. 2 F. 14. οὐχ 
corr. ex οὐκ m. 2 P. 1. τα] τό F p. ZO, K] litt. 9, Καὶ in 
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et. Μ- 45- 44 εἰ N —4 4; itaque M d- 4 — N. 
sed ZO — M -- Z4. itaque ZO magnitudinem N superat. 
K autem magnitudinem Ν᾽ non superat. et ΖΘ, Καὶ 
magnitudinum 4B, I' aeque multiplices sunt, N autem 
magnitudinis 7/ alia quaeuis multiplex. itaque 48 
:24 7 I: 4 [def. 1]. 
dieo igitur, esse etiam 2/1: I'7 21: 4B. nam 
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, N magni- 
tudinem Καὶ superare, ZO autem magnitudinem non 
superare. et NN magnitudinis Z/ multiplex est, ZO, Καὶ 
autem magnitudinum .4B, I' aliae quaeuis aeque mul- 
tiplices. itaque Z:1'^ 4:.4B [def. 1]. 
iam uero sit AE 7 EB. ia- 


ES 2.6.5 que minor magnitudo EB multi- 


p! H plieata aliquando magnitudine 
Zi i—1—410 71 maior erit [def. 4]. multipli- 
Ki—1—34 cetur, et sit HO magnitudinis 
4i—34 EB mulüplex et magnitudine . 
A i—Àá—3 Z4 maior. et quoties multiplex 
M,—-———3 est HO magnitudinis E B, toties 
N—3Áá——-——P—-4 multiplex fiat ZH magnitudinis 


A E et K magnitudinis I. iam similiter demonstrabimus, 
ΖΘ, K magnitudinum A B, I' aeque multipliees esse. et 
similiter sumatur Ν᾽ magnitudinis 7/ multiplex et 
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH 


ras. m. 2 V. &] m. 2 Ε, 18. τοῦ EB μεῖξον ἔστω] P; 
μεῖξον ἔστω τοῦ EB BVp; τοῦ EB m. 1 F, seq. μεῖξον ἔστω 
τοῦ ΕΒ φ. τὸ δὴ ἔλαττον τὸ EB] πολλαπλα φ. 20. 
πεπολλαπλασιάσϑω)] post πε- ras. 2 litt. F. 23. μέν] φ in 
spatio plurium litt. τό] in ras m. 1 p. 24. τὰ] τό g 
(non F). 
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ὥστε πάλιν τὸ ZH vov M οὔκ ἐστιν ἔλασσον. μεῖ- 
tov δὲ τὸ ΗΘ τοῦ 4᾽ ὅλον ἄρα τὸ ΖΘ τῶν 4, M, 
τουτέστι τοῦ Ν, ὑπερέχει. τὸ δὲ Κὶ τοῦ Ν οὐχ ὑπερέχει, 
ἐπειδήπερ καὶ τὸ ZH μεῖξον ὃν τοῦ HO, τουτέστι 
τοῦ K, τοῦ NN οὐχ ὑπερέχει. καὶ ὡσαύτως κατα- 
κολουϑοῦντες τοῖς ἐπάνω περαίνομεν τὴν ἀπόδειξιν. 

Τῶν ἄρα ἀνίσων μεγεϑῶν τὸ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἔλαττον" καὶ τὸ αὐτὸ 
πρὸς τὸ ἔλαττον μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ πρὸς τὸ 
μεῖξον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὃ. 

Τὰ πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν. 

᾿Ἐχέτω γὰρ ἕχάτερον τῶν Α. Βὶ πρὸς τὸ Γ τὸν 
αὐτὸν λόγον" λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ A4 τῷ B. 

Ei γὰρ μή, οὐκ ἂν ἑἕχάτερον τῶν A, B πρὸς τὸ Γ 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον ἔχει δέ" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ A4 
τῷ B, 

Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ I' πρὸς ἑκάτερον τῶν 4.8 
τὸν αὐτὸν λόγον" λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ .4 τῷ B. 

Εἰ γὰρ μή, οὐκ ἂν τὸ Γ πρὸς ἑκάτερον τῶν A, B 
τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον᾽ ἔχει δέ ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ A 
τῷ B. | 

Τὰ ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν ἔχοντα λόγον 
ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν: καὶ πρὸς ἃ τὸ αὐτὸ τὸν αὐτὸν 
ἔχει λόγον. ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι... 


1, οὔκ ἐστιν ἔλασσον] μὴ ἔλασσον εἶναι P. ἔλαττον Fp. 
2. τῶν] τοῦ Bp. 3. τουτέστιν P. οὐχ ὑπερέχει] ὑπερέ- 
χει οὐδαμῶς V. 4. ἐπειδήπερ --- δ:ὑπερέχει) mg. m. 1 F. 
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magnitudine M minor non est. et ΗΘ.» 4. itaque 
ΖΘ.» 4--M,h.e ZO — N. K auiem magni- 
tudinem Ν non superat, quoniam ZH, quae maior 
est magnitudine HO, h. e. maior magnitudine K, 
magnitudinem .N non superat. οὖ eodem modo 
superiora sequentes demonstrationem conficimus. 

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad 
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem 
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se 
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem, 
ea aequalia sunt. 

4 Β5-- Sitenim 4:I'— Β: Γ. dico, 

r esse 4 — B. | 

nam si minus, non esset 4: I' — B : I^ [prop. VIII]. 
at est. itaque 4 — B. 

iam rursus sit Γ: 4 — I': B. dico, esse 4 — B. 

nam si minus, non esset I': 4 — I': B [prop. VIII]. 
at est. itaque 4 — B. 

Ergo quae ad idem eandem habent rationem, 
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet 
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum. 


4. ὄν corr. ex ὦν m. 2 P. — 5. τοῦ] (prius) P; τό BF V p. 

κατακολουϑοῦντες] bis P; corr. m. 2. — 6. ἀπόδειξιν] post 
ἀπο- spatium 1 litt, in quo m. 2 inser. δὲ F. 8. τὸ ἔλαττον 
— 9: ἤπερ] mg. m. 1 P. 13. ἐστίν] F; comp. p; ἐστέ PB V. 

&] euan. F. 14. κἀκεῖνα V. 17. μή] μεῖξον g. 18. 
tiyt| in ras. Pg, εἶχεν B. ἔχει] ἔχῃ φ. 23. εἶχε] in ras. P; 
ἔχει B; ἔχῃ F. ἐστίν F. 26. ἐστίν͵ comp. Fp; ἐστέ PBV. 
91. κἀκεῖνα V. 
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Τῶν πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ usí- 
ξονα λόγον ἔχον ἐκεῖνο μεῖξόν ἐστιν πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλαττόν 
ἐστιν. | 

'"Exyévo γὰρ τὸ 4 πρὸς τὸ I' μείξονα λόγον ἤπερ 
τὸ B πρὸς τὸ I" λέγω. ὅτι μεῖξόν ἐστὶ τὸ 4 τοῦ B. 

Εἰ γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶ τὸ 4 τῷ B ἢ ἔλασ- 
cov. ἴσον μὲν οὖν οὔκ ἐστι τὸ A τῷ B: ἑκάτερον 
γὰρ ἂν τῶν A,B πρὸς τὸ D' τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. 
οὐκ ἔχει δέ᾽ οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ A τῷ B. οὐδὲ 
μὴν ἔλασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ B: τὸ 4 γὰρ ἂν πρὸς 
τὸ I' ἐλάσσονα λόγον εἶχεν ἤπερ τὸ B πρὸς τὸ I. 
οὐκ ἔχει δέ' οὐκ ἄρα ἔλασσόν ἐστι τὸ Α τοῦ B. 
ἐδείχϑη δὲ οὐδὲ ἴσον: μεῖξον ἄρα ἐστὶ τὸ A τοῦ B. 

᾿Ἐχέτω δὴ πάλιν τὸ Γ' πρὸς τὸ B μείζονα λόγον 
ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ Α' λέγω, ὅτι ἔλασσόν ἐστι τὸ 
B τοῦ A. 

Ei γὰρ μή, ἤτοι ἴσον ἐστὶν ἢ μεῖξον. ἴσον μὲν 
οὖν οὔκ ἐστι τὸ B τῷ A4 τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς ἑἕκάτε- 
ρον τῶν 4,8 τὸν αὐτὸν εἶχε λόγον. οὐκ ἔχει δέ" 
οὐκ ἄρα ἴσον ἐστὶ τὸ Α τῷ B. οὐδὲ μὴν μεῖζόν 
ἐστι τὸ B τοῦ A4: τὸ Γ γὰρ ἂν πρὸς τὸ B ἐλάσσονα 
λόγον εἶχεν ἤπερ πρὸς τὸ 4. οὐκ ἔχει δέ οὐκ ἄρα 
μεῖξόν ἐστι τὸ B τοῦ A. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ ἴσον" 
ἔλαττον ἄρα ἐστὶ τὸ B τοῦ A. 

Τῶν ἄρα πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων τὸ μείζονα 


2. τὸ τὸν μείξονα V. — 3. ἐστιν} P, comp. p; ἐστε BF V. 

7. τὸ Α μεῖζόν ἐστι Bp. τὸ] τοῦ V, sed corr. τοῦ] 
corr ex τό V. Β] ἴῃ ras. m. 2 P. 8. ἐστί] φ, ἐστίν F. 
τῷ] vov P. ἔλαττον F. 9. οὖν] PV; om. BFp. ἐστιν B. 
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X. 


Eorum , quae ad idem rationem habent, quod 
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
idem maiorem habet rationem, id minus est. 
Ai—————3À HB | — Sitenim 4: I'— B:I. dico, 

n i esse 4 — B. 

nam si minus, aut 4 — B, aut A4 - B. uerum 
non est 4 — B; ium enim esset 4:I'— B:I' 
[prop. VII] αὖ non est. quare non est 4 — B. 
neque uero 4 « B; ium enim esset 4: Γ « B:I' 
[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 « B. 
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque 44 — B. 

sit rursus Γ: B ^ I': A4. dico, esse B — 4A. 

nam si minus, aut B — 44 aut B — 4. uerum 
non est B — 4; ium enim esset D':4-— Γ: Β 
[prop. VII]. at non est. itaque non est 4 — B. 
neque uero B — 4; tum enim esset I': ΒΓ: A4 
[prop. VIII]. at non est. quare non est B — 4. sed 
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse. 
itaque B « 4. 

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod 


10. εἶχε] ἔχει B; F, corr. m. 2. 12. ἔλαττον F. 18. τὸν 
ἐλάσσονα V; ἐλάττονα F. εἶχε λόγον P. 14. ἔλαττον F. 

ἐστι] m. 2 F. 15. δὲ ὅτι V. Post B repetuntur in F: 
Enim δὲ οὐδὲ ἴσον" psitov ἄρα τὸ 4 τοῦ B. 17. ἔλαττον 

F. 20. 4] in ras. m. 1 B. y«o] insuper comp. add. m. 
2 V; ἄρα.Β. 21. εἶχε] 9; εἶχεν ΡΒ; ἔχει F. 22. ἐστί] 
ἐστίν P; comp. F addito ἐστί ( g. τό] τῷ V. τῷ] τό V. 

93, ἔστιν P. τό] (prius) τοῦ V, corr. m. 1. ἐλάττονα F. 

25. οὐδ᾽ φ (non F), -ε in ras. m. 1 B. 26. ξλαττον] φ, seq. 
ον m. 1; Peces B, 27. τό] (alt.) om. g. μὑξίξζονα] g, 
Seq. ovo m, 1, eras. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8 
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λόγον ἔχον μεῖξόν ἐστιν" x«l πρὸς ὃ τὸ αὐτὸ μείζονα 
λόγον ἔχει. ἐχεῖνο ἔλαττόν ἐστιν' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ια΄. 

Οἱ τῷ αὐτῷ λόγῳ οἷ αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις 
εἰσὶν oí αὐτοί. 

Ἔστωσαν γὰρ ὡς μὲν τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ Γ πρὸς τὸ 4, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ 4. οὕτως τὸ 
E πρὸς τὸ Z: λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ A4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν A,I,E ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ Η.Θ. Κι τῶν δὲ B, 4. 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ A, M, N. 

Kal ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4,, καὶ εἴληπται τῶν μὲν A,I' ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ Η.Θ. τῶν δὲ Β. 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, M, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ A, ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ M, καὶ εἰ ἴσον 
ἐστίν, ἴσον, καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. πάλιν, ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ Z4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, 
καὶ εἴληπται τῶν Γ, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Θ, K, 
τῶν δὲ 4, Ζ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ M, N, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Θ τοῦ M, ὑπερέχει 
καὶ τὸ K τοῦ N, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. ἀλλὰ εἰ ὑπερεῖχε τὸ Θ τοῦ Μ, ὑπερεῖχε 
καὶ τὸ H τοῦ 4, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 


1. E m com P ἐστι PF V. 2. ἔλασσον PBV p. 
4. λόγῳ] "T, m. 1; λόγοι Bp, Pm. 2, g, Vm. 2. 
6. οὕτω P. a 4, 2] Z, 4 F. &| e corr. F. 12. τα 

τὰ H, 0, Κατά P, corr. m. 1. 14. μέν] m. 2FV. .I']in 

ras. m. 9 P. 15. H] in ras. m. 1 p. δέ] om. g. B, 4] 

H, 4 φ (non F). ἄλλα ἰσάκις πολλαπλάσια ἃ ἔτυχε V. & | 
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maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod 
. idem maiorem habet rationem, id minus est; quod 
erat demonstrandum. 
XI. | 
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam 
inter se aequales sunt. 
Sit enim 4: B — Γ: zZzetI:z -— E:Z. dico, 


Ai——À4 DT——4 Ei—i esse 4: B — E: Z. 
B——. AI—À Ζε-ι sumantur enim 
Hi————Àà/ 8i—————À Ki——4 magnitudinum 4, 
Ac—C-—.-—4HM-——-——-— Nc-c-r- I, Eaeque mulü- 


plicees H, 9, K et magnitudinum B, 7, Z aliae quaeuis 
aeque multiplices 4, M, N. 

et quoniam 4: B — Γ: zl, et sumptae sunt magni- 
tudinum 4. I' aeque multiplices H, 0 et magnitudinum 
B, 4 aliae quaeuis aeque mulüplices 4, M, si H 
magnitudinem 4 superat, etiam Θ᾽ magnitudinem M 
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, 
minor [def. 5]. rursus quoniam Γ΄: Ζ' — E:Z, et 
sumptae sunt magnitudinum I' E aeque multiplices 
6, K et magnitudinum Z, Ζ aliae quaeuis aeque multi- 
plices M, N, si 9 magnitudinem M superat, etiam Καὶ 
magnitudinem Ν᾽ superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor [def. 5] sed si Θ᾽ magnitudinem 
M superabat, etiam H magnitudinem 4 superabat?) 


1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae 
iam lin. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 13. 


m. 2 F. 17. H] in ras m. 2 V. 20. τῶν μέν P. Κι, O p. 
21. 4] K, 4 F, sed corr. &] m. 2 F. 22. τοῦ] m. 2 V. 
24. ἀλλὰ si — 25: ἔλαττον (alt)]| mg. m. 2 FV (ἀλλ᾽. 24. 
i ὑπε εἶχεν ΟΟΥΥ. ex ὑπερέχει m. 1 P; ὑπερέχει B F V p. 
ὑπερεῖχε) p; ὑπερεῖχεν PB; ὑπερέχει F V. 
gi* 


10 


15 
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ἔλαττον" ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ H τοῦ A, ὑπερέχει 
χαὶ τὸ K τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, 
ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, Καὶ τῶν 4. Ε ἰσάκις 
πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4. Ν τῶν Β. Ζ ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ. 

Οἱ ἄρα τῷ αὐτῷ λόγῳ οἵ αὐτοὶ καὶ ἀλλήλοις εἰσὶν 
ol αὐτοί" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Ἐὰν ἡ ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, 
οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ 
ἑπόμενα. 

Ἔστωσαν ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 4, Β, Γ, 
4, E, Z, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ A, 
καὶ τὸ E πρὸς τὸ Z' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ .4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὰ 4. Γ, E πρὸς τὰ B, 4, Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν A,I, E ἰσάκις πολλαπλά- 
cux τὰ H,0, K, τῶν δὲ B, 4,Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 


90 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 


25 


Kol ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4, καὶ τὸ Ε πρὸς τὸ Ζ, καὶ εἴληπται 
τῶν μὲν A,I,E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ Η͂, Θ, Καὶ 
τῶν δὲ Β, 4. 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ 4, Μ, Ν, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Η τοῦ 44, ὑπερέχει 
καὶ τὸ Θ τοῦ Μ, καὶ τὸ Καὶ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 


XII. Eutocius in Archim. III p. 136, 25. 


2. ἔλασσον, ἔλασσον. 4.Z]A4P. dc]supraF. 7. io 
P; λόγοι BF V p. 16. ἐστίν] om. F. 11. τα] τό F. τὰ 
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et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor. 
quare, si H magnitudinem 4 superat, etiam K mag- 
nitudinem .N superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et H, Καὶ magnitudinum A4,E 
aeque multiplices sunt, et 4, N magnitudinum B,Z 
aliae quaeuis aeque multiplices; eritigitur 4: B — E: Z 
[def. 5]. 

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes, 
etiam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit 
ut una praecedentium ad unam sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Simt quotlibet magnitudines proportionales 4, B, 
I, 4, E, Z, ita ut sit 4: B — Γ: 2-. E:Z. dico, esse 

A:B—A--DI--E:B-24-4Zz. 
sumantur enim magnitudinum A, I', E aeque multi- 


Αι Ι Γι------ Ei——4 
Bi—34 Z——À4 ZI—1 
Ηι-- Ι AV 

6i Mi 

K —————-i ὁ ΡΩΝ ἐκ ἔν ἢ 


plices H, Θ, Καὶ et magnitudinum B, Zl, Z aliae quaeuis 
aeque multiplices 4, M, N. et quoniam est 4: B 
—I:2-— E:Z, et sumptae sunt magnitudinum A, I, 
E aeque multiplices H, 9, K et magnitudinum B, 4, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni- 
tudinem .4 superat, etiam Θ᾽ magnitudinem M superat 


τό F, sed corr. B] postea insert. F. 19. 4] m. 2 F. 28. 
μέν) om. Bp. 24. &| m. 2 F. 25. H] in ras. F. 


- 


ex 
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M 


καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὥστε καὶ εἰ ὑπερέχει τὸ 
H τοῦ 4, ὑπερέχει καὶ τὰ H,0, Καὶ τῶν 4, Μ, Ν, 
x«l εἰ ἴσον, ἴσα, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττονα. καί ἐστι 
τὸ μὲν Η καὶ τὰ Η,Θ, Καὶ τοῦ A4 καὶ τῶν A,I,E 
ἰσάκις πολλαπλάσια, ἐπειδήπερ ἐὰν ἢ ὁποσαοῦν μεγέϑη 
ὁποσωνοῦν μεγεϑῶν ἴσων τὸ πλῆϑος ἕκαστον ἑκάστου 
ἰσάκις πολλαπλάσιον, ὁσαπλάσιόν ἐστιν ἕν τῶν μεγε- 
ϑῶν évOg, τοσαυταπλάσια ἔσται καὶ τὰ πάντα τῶν 
πάντων. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 καὶ τὰ 4, M, N 
τοῦ B καὶ τῶν B, 4, Z ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια" 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὰ 4, ΓΕ 
πρὸς τὰ B, 4,Z. 

᾿Εὰν ἄρα ἦ ὁποσαοῦν μεγέϑη ἀνάλογον, ἔσται 
ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. : 

ιγ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τρίτον δὲ 
πρὸς τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον 
πρὸς ἕκτον, καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείξονα 
λόγον ἕξει ἢ πέμπτον πρὸς ἕκτον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον τὸ B τὸν αὐτὸν 
ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ' πρὸς τέταρτον τὸ A, 
τρίτον δὲ τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 41 μείζονα λόγον 
ἐχέτω ἢ πέμπτον τὸ Ε πρὸς ἕκτον τὸ Ζ. λέγω, ὅτι 
καὶ πρῶτον τὸ 44 πρὸς δεύτερον τὸ B μείζονα λόγον 
ἕξει ἤπερ πέμπτον τὸ Ε πρὸς ἕκτον τὸ Ζ. 


1. ἔλασσον ἔλασσον V. 2. τά] τό P. τῶν] τοῦ Ρ. 
8. ἴσα] ἴσον PByp. ἔλασσον ἔλασσον P; ἔλαττον ἔλαττον Bp. 
ὅ. ἐάν] ἄν P. 6. ἴσων] ἴσον BF. 7. πολλαπλάσια V. 


10. rov B] litt. B e corr. F. ἐστί] ἔσται p. 11. τα] τό 
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et K magnitudinem JN, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor [def. 5]. quare, si H magni- 
tudinem 44 superat, etiam Η -]- Θ - K magnitudines 
4 -1- Μ-Έ N superant, et si aequalis, aequales sunt, et si 
minor, minores. iam 4 magnitudinis A4 et H 4- 0 -Ἐ K 
magnitudinum 4 -- Γ- E aeque multiplices sunt, 
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis 
magnitudinum numero aequalium singulae singularum 
aeque multiplices, quoties multiplex est una magni- 
tudo unius, toties etiam omnes omnium erunt multi- 
pliees [prop. I][ eadem de causa etiam 4 magnitudinis 
B. et A4 4- M 4- N magnitudinum B 4- 4 ]- Z aeque 
multiplices sunt. itaque 
: 4A4:B-—4--I-4E:B-4 4-4 Z [def. 5]. 

Ergo si quotlibet magnitudines proportionales 
sunt, erit ut una praecedentium ad unam sequentium, 
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod 
erat demonstrandum. 

XIII. 

8i prima ad secundam et tertia ad quartam eandem 
rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra- 
tionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima 
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta 


ad sextam. 
A1——3À I'———— Mi—————3 Hi 


Β ι---- Zi——3À N(—-——4 Ki 
Sit enim 4: B—I':zetI':4— E:Z. (os esse 
eliam 4: B — E:Z. 


12, z«] τό F. 15. ἅπαντα] (alt.) πάντα P. 20. 

p P; ἤπερ BF V p. 22. ἢ] P; ἤπερ BF V p. 23. μὲν γάρ 

τὸν BF. 246. ἤ P,Fm. 1; ἤπερ BVp, Fm. 2. 28. ἕξει] 
ἔχει Ῥ. ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Z P. 
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᾿Επεὶ γὰρ ἔστι τινὰ τῶν μὲν I, E ἰσάκις πολλα- 
πλάσια. τῶν δὲ 4,Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν. ἰσάκις πολλα- 
πλάσια, καὶ τὸ μὲν τοῦ Γ' πολλαπλάσιον τοῦ τοῦ Z4 
πολλαπλασίου ὑπερέχει, τὸ δὲ τοῦ E πολλαπλάσιον 
τοῦ τοῦ Z πολλαπλασίου οὐχ ὑπερέχει. εἰλήφϑω, 
καὶ ἔστω τῶν uiv D, E ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ H, Θ, 
τῶν δὲ 4. 2 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ K, 4, ὥστε τὸ μὲν H τοῦ K ὑπερέχειν. τὸ δὲ O 
τοῦ 4 μὴ ὑπερέχειν: καὶ ὁδσαπλάσιον μέν ἐστι τὸ 
H τοῦ Γ΄ τοσαυταπλάσιον ἔστω καὶ τὲ M τοῦ A, 
ὁσαπλάσιον δὲ τὸ K τοῦ Z1, τοσαυταπλάσιον ἔστω 
καὶ τὸ Ν τοῦ B. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ 
πρὸς τὸ Zi, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 4, Γ ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ M, H, τῶν 0b B, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσά- 
xig πολλαπλάσια τὰ NN, K, εἰ ἄρα ὑπερέχει τὸ Μ 
τοῦ N, ὑπερέχει καὶ τὸ Η τοῦ K, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, 
καὶ εἰ ἔλαττον. ἔλαττον. ὑπερέχει δὲ τὸ Η τοῦ K* 
ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ Μ τοῦ Ν. τὸ δὲ Θ τοῦ 4 οὐχ 
ὑπερέχει" καί ἐστι τὰ μὲν M, Θ τῶν A, E ἰσάκις 
πολλαπλάσια. τὰ δὲ Ν, 4 τῶν B, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, 
ἰσάκις πολλαπλάσια: τὸ ἄρα Α' πρὸς τὸ B μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Z. 

Ἐὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 


1. Post γάρ add. Theon: τὸ Γ' πρὸς τὸ zl usífove λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ Z (BFVp); om. P. 2. τῶν δὲ 4, Z 


— πολλαπλάσια] mg. m. 1 F. 3. τὸ] corr. ex τά m. 1 V. 


τοῦ] (alt. postea insert. m. 2 F. 7. ἃ] supra F. 8. 
Ante ὑπερέχειν ras. 2 litt. V. 9. uj] P; ov μή F; ovy 
BVp. 15.4] suprà m. 2 F. X 20. τά] corr. ex τὸ m. 1 V. 

ΑἹ in ras. P. 21. τὰ δέ — 292: πολλαπλάσια] om, F. 22. 
τὸ ἄρα .4 πρὸς τὸ B] in ras. m. 2 Εἰ, seq. uestig. 12 litt. 

24. ἔχει V. 
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nam quoniam sunt quaedam!) magnitudinum I, E 
aeque mulüpliees, magnitudi- 


EL————3À1 3 : 
Z us num autem 4f, Z aliae quaeuis 
e; aeque multiplices, et multiplex 
E magnitudinis I' multiplicem 


magnitudinis z/ superat, mul- 
tiplex autem magnitudinis E multiplicem magnitudinis 
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum 
I, E aeque multiplices H, 9, magnitudinum autem Zi, Z 
aliae quaeuis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu- 
dinem K superet, € autem magnitudinem 7 non superet. 
et quoties multiplex est H magnitudinis I', toties 
multiplex sit M magnitudinis A4, quoties autem multi- 
plex est K magnitudinis 7/, toties multiplex sit Ν 
magnitudinis B. et quoniam est 4: Β — I': zi, et 
sumptae sunt magnitudinum 4, I' aeque multiplices 
M, H, magnitudinum autem B, 74/ aliae quaeuis aeque 
multiplhiees N, K, si M magnitudinem N superat, 
etiam H magnitudinem XK superat, et si aequalis, 
aequalis est, et si minor, minor [def. 5] uerum H 
magnitudinem Καὶ superat; quare etiam M magnitu- 
dinem Ν᾽ superat. Θ᾽ autem magnitudinem 7 non 
superat. et M, magnitudinum 4, E aeque multi- 
pliees sunt, N,-.4 autem magnitudinum B,Z aliae 
quaeuis aeque multiplices.?) itaque 
4: B E:Z. 
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar- 


1) μέν et δέ lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt, 
neque tamen ita, ut ferri nequeant. 
2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq. 
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λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον. τρίτον δὲ πρὸς 
τέταρτον μείξονα λόγον ἔχῃ ἢ πέμπτον πρὸς ἕκτον, 
καὶ πρῶτον πρὸς δεύτερον μείζονα λόγον ἕξει 

Ἁ er er ^ 
πέμπτον πρὸς ἕχτον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


b ιδ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρέτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶ- 
τον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ 
τετάρτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 

10 ἔλαττον. ἔλαττον. 

Πρῶτον γὰρ τὸ .4 πρὸς δεύτερον. τὸ B τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ Γ πρὸς τέταρτον τὸ 
Ζ,, μεῖξον δὲ ἔστω τὸ A4 τοῦ I" λέγω, ὅτι καὶ τὸ B 
τοῦ 4 μεῖξόν ἐστιν. 

15 Ἐπεὶ γὰρ τὸ Α τοῦ Γ μεῖξόν ἐστιν, ἄλλο δέ, ὃ 
ἔτυχεν, [μέγεϑος] τὸ B, τὸ .4 ἄρα πρὸς τὸ B μείζονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ὡς δὲ τὸ A4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ 41 καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς 
τὸ 4 μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ 'B. 

20 πρὸς ὃ δὲ τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασ- 
σόν ἐστιν ἔλασσον ἄρα τὸ 4 τοῦ Β' ὥστε μεῖξόν 
ἐστι τὸ B τοῦ A. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ Α τῷ Γ, 
ἴσον ἔσται καὶ τὸ B τῷ Z4, κἂν ἔλασσον ἦ τὸ A 

25 τοῦ I, ἔλασσον ἔσται καὶ τὸ B τοῦ A. 

᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ 
τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖξον 
ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον" ὅπερ 

80 ἔδει δεῖξαι. 
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tam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam, 
etiam prima ad secundam maiorem rationem habebit 
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem 
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam 
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
et si minor, minor. 
A4i————Àá  T''——À Sit enim 4: B— D: Ζ, οὐ 
Bi | — Δι — AI. dico, esse etiam B — 4. 

nam quoniam est 47 I, et alia quaeuis magni- 
tudo est B, erit 4: B I': B [prop. VIII]. uerum. 
4:B—I0I:Z. quare etiam Γ΄: ΖΡ I': B. sed ad 
quod idem maiorem rationem habet, id minus est 
[prop. X]. itaque B » Z. 

similiter demonstrabimus, si 4 — I', esse etiam 
B — 4, et s A — I, esse etiam B « 4A. 

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar- 
tam eandem rationem habet, prima autem tertia 
maior est, etiam secunda quarta maior erit, et si 
aequalis, aequalis erit, e£ si minor, minor; quod erat 
demonstrandum. 


2. τὸ τέταρτον B. ἔχει Vg. ἤπερ Vq. — 8. ἤπερ Vg. 
9. κἄν] καὶ ἄν V. κἄν] καὶ ἄν Vg. 18. 4] 4 φ. 
15. μεῖξόν ἐστι τὸ A4 τοῦ I'P. τό] corr. ex τοῦ. τοῦ] 
corr. ex τό V. 16. ἔτυχε Vp. μέγεϑος) om. P. 20, 6] 
m.2 P. ἔλαττον F. 21. ἔλαττον F. 23.5|supram.1F. 294. 
x&v| καί, supra scr. ἐάν m. 2 V. ἔλαττον F. 265. ἔλατ- 
Tov F. καί om. V. 26. πρῶτον] -rov in ras. m. 2 V. 29. 
ἔλασσον ἔλασσον p. 
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, 


ιε΄. 

Τὰ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα. 

Ἔστω γὰρ ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ AB τοῦ Γ καὶ 
ro 4Ε τοῦ Z' λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ Z, 
οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Ε. 

Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ 48 τοὺ 
I x«l τὸ 4Ε τοῦ Ζ, ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ AB με- 
γέϑη ἴσα τῷ ΓΙ, τοσαῦτα xal ἐν τῷ AE ἴσα τῷ Ζ. 
διῃρήσθω τὸ μὲν 48 εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ 4Η, ΗΘ, 
ΘΒ. τὸ δὲ AE εἰς τὰ τῷ Z ἴσα τὰ AK, KA, AE- 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HO, ΘΒ τῷ πλή- 
ϑει τῶν 4 Κι, KA, AE. καὶ ἐπεὶ ἴσα ἐστὶ τὰ ΑΗ, 
ΗΘ. ΘΒ ἀλλήλοις, ἔστι δὲ xol τὰ 4Κ, ΚΑ, AE 
ἴσα ἀλλήλοις. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ 4Κ, 
οὕτως τὸ ΗΘ πρὸς τὸ K 4, xal τὸ ΘΒ πρὸς τὸ AE. 
ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 


τὰ ἑπόμενα ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH πρὸς τὸ AK, 
οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Ε. ἴσον δὲ τὸ uiv AH 
τῷ D, τὸ δὲ A4K τῷ Ζ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς 


τὸ Ζ οὕτως τὸ AB πρὸς τὸ AE. 


Τὰ ἄρα μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν | 
αὐτὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


XV. Pappus V p. 888, 4. | 


5. ἐστίν] m. 2 F. 7. ἐστίν F. 8. μεγέϑει V. 11. 1 
εἰς τὰ τῷ Z] in ras. m. 2 V. Z] seq. ras. 8 litt. V; Z | 
μεγέϑη Bp. 12. ΘΒ] € Eg (non F), BO B. 13. K 4] - 
HA V. ἴσα ἀλλήλοις V. ἐστίν B. 14. ἀλλήλοις] om. V. | 
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XV. 


Partes et similiter multiplices eandem rationem 
habent suo ordine sumptae. 

Sit enim .4B magnitudinis I' et 71 E magnitudinis 
Z aeque multiplex. dico, esse I': Z — AB: AE. 

nam quoniam 4B magnitudinis Γ᾽ οὐ Z4 E magni- 

tudinis Z aeque multiplex est, 

ΙΒ l——1 — quot sunt in 4B magnitudines 
magnitudini I' aequales, tot 
eliam in ΖΕ sunt magnitudini 
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I' 
aequales, 4H, ΗΘ. ΘΒ, et 4E in partes magnitudini 
Z aequales, Ζ K, K 4, AE. erit igitur numerus mag- 
nitudinum 4H, ΗΘ, ΘΒ numero magnitudinum Z4 Καὶ, 
KA,A4E aequalis. et quoniam ΑΗ — ΗΘ — ΘΒ 
el 4K — ΚΑ — AE, erit AH: 4K — HO:KA 
— ΘΒ: AE [prop. VII]. quare etiam ut una prae- 
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece- 
dentes ad omnes sequentes [prop. XII] itaque 4H 
: 44K -— AB: AE... uerum AH — I, 41Κ — Z. 
itaque 


H 0 


K A 
4i———3E  Zr—4 


D:Z-—24B:24E. 
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio- 


nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon- 
strandum. 


ἐστίν B. δὲ xol τά] δή seq. lacuna g. 16. ΘΒ] BO F. 
AE] post ras. 2 litt, P. 21. τὸ] corr. ex τῷ m. 1 p. 
A4K| 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m. 2 F. 24. 

fe BFVp. .— 
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(S. 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, xal ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ A4, B, D, 4, 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Zfl' λέγω, 
ὅτε καὶ ἐναλλὰξ [ἀνάλογον] ἔσται, ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 
DI, οὕτως τὸ B πρὸς τὸ A. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν uiv A, B ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ E, Z, τῶν δὲ Γ, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Η, Θ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ E vot A 
καὶ τὸ Ζ τοῦ Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλα- 
σίοις τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z. ὡς δὲ τὸ 4 πρὸς τὸ 
B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Zf: καὶ ὡς ἄρα τὸ I' πρὸς 
τὸ 4, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Ζ. πάλιν. ἐπεὶ τὰ H, Θ 
τῶν I, 4 ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Η πρὸς τὲ Θ. ὡς δὲ τὸ Γ 
πρὸς τὸ Zi, [οὕτως] τὸ E πρὸς τὸ Z' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
E πρὸς τὸ Z, οὕτως τὸ H πρὸς τὸ O. ἐὰν δὲ τέσ- 
σαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὸ δὲ πρῶτον τοῦ τρίτου 
μεῖξον ἧ, καὶ τὸ δεύτερον τοῦ τετάρτου μεῖζον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. εἰ ἄρα ὑπερ- 
ἔχει τὸ E τοῦ H, ὑπερέχει καὶ τὸ Ζ τοῦ O, καὶ εἰ 
ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν 
E, Z τῶν A, B ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ H, Θ τῶν 


6. ἀνάλογον] om. P. ἔσται) ἐστιν P. τό! (alt.) om. F. 
8. γάρ] Supra F. 9. 4] supra F. 11. ἐστί] om. Bp 
πολλαπλάσιον) -ov in ras. P. 13. λόγον P; λόγον las- 

ϑέντα κατάλληλα Theon (BFVp). 1. T) supra p; om. B. 
16. Z] corr. ex E m. 2 V. H, 0] 6, H Bp. 17. πολλα- 
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XVI. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam 
permutando proportionales erunt. 

Sint quattuor magnitudines proportionales 4, B, I, 
Z4, iia ut 5 4: B — I: Z. 


γι Τν--Ἱ ; 

Bi. Mrs dico, etiam permutando esse 
E: |. Hi—i |, 4: B: 4. de 
—ANedhuetense "oe; sumantur enim magnitudi- 


num 4, B aeque multiplices 
E, Z, magnitudinum autem I; 7/ aliae quaeuis aeque 
multiplices H, 6. 
et quoniam E magnitudinis 4 et Z magnitudinis 
B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul- 
tiphces eandem rationem habent suo ordine sumptae 
[prop. XV], erit 4: B— E:Z. uerum 4: B — I": Z. 
quare etiam I': 2 — E: Z [prop XI]. rursus 
quoniam H, O0  magnitudinum Γ᾽, 4 aeque multi- 
pliees sunt, erit Γ: 2 — H:O [prop. XV]. uerum 
D:4-E:Z. itaque etiam E:Z — H:0 [prop. XI]. 
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt, 
et prima maior est terlia, eliam secunda maior erit 
quarta, et si aequalis, aequalis est, eb si minor, minor 
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superat, etiam 
Z magnitudinem € superat, et si aequalis, aequalis est, 
et si minor, minor. et E, Z magnitudinum 44, B 


πλάσια] seq. τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὖ- 
τὸν ἔχει λόγον ληφϑέντα κατάλληλα Bp. 18. ΓῚ in ras. 
m.1p. ὡς δέ] ἀλλ᾽ ὡς F. 19. οὕτως] om. P. 20. τό] 
(alt. e corr. V. 23. ἔλασσον, ἔλασσον V. 24. 0] seq. ras. 
llitt. V. καὶ ti] κἄν Theon (BFVyp). 25. καὶ sí] κἄν 
Theon (BFVp). ἐστιν F. 26. τὰ δέ — p. 48, 1: πολλα- 
πλάσια] mg. m. rec. p. 
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Γ, 4 ἄλλα, ἃ ἔτυχεν. ἰσάκις πολλαπλάσια" ἔστιν ἄρα 
c ' M A e Ἁ A A 
ὡς τὸ 4“ προς τὸ I, ovrog τὸ B προς τὸ Z. 

᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον p, καὶ ἐναλ- 
λὰξ ἀνάλογον ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι." 


—. 

Ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ. καὶ 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ 48, ΒΕ, 
DA, AZ, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ ZZ λέγω, ὅτι καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 47Ζ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν uiv AE, ΕΒ, ΓΖ, ZA ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ ΗΘ, OK, AM, MN, τῶν δὲ EB, 
ZA ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΚΞ. ΝΠ. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ. ΗΘ τοῦ 
AE καὶ τὸ OK τοῦ EB, ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλά- 
σιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ ΗΚ τοῦ AB. ἰσάκις 
δέ ἐστι πολλαπλάσιον τὸ HO τοῦ AE καὶ τὸ AM 
τοῦ I'Z: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ ΗΚ τοῖ 
AB καὶ τὸ AM τοῦ ΓΖ. πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ 
πολλαπλάσιον τὸ AM τοῦ ΓΖ καὶ τὸ ΜΝ τοῦ Z Z, 
ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολλαπλάσιον τὸ AM τοῦ ΓΖ καὶ 
τὸ AN τοῦ I4. ἰσάκις δὲ ἦν πολλαπλάσιον τὸ AM 
τοῦ ΓΖ καὶ τὸ HK τοῦ AB: ἰσάκις ἄρα ἐστὶ πολ- 
λαπλάσιον τὸ HK τοῦ AB καὶ τὸ AN τοῦ I4. τὰ 
HK, AN ἄρα τῶν AB, ΓΖ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια. 


1. €] suprà m. 2 F. 11. EB] BE Bp, et V e corr. 
TÓ p τὸ 24 F, V m. 2; AZ P. 12. EB] supra m. 
2 F. 17. HK] H in ras. m. 1 V. AB] A e corr. m. 2 V. 

18. AM] in ras. m. 2 V. 19. ΓΖ] Γ in ras. m. 2 V. 


ELEMENTORUM LIBER V. 49 


aeque multiplices sunt, et H, 9 magnitudinum I, Ζ 
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 4: Γ — B : zf. 

Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt, 
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de- 
monstrandum. 


XVII. 


Si compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam dirimendo proportionales erunt. 

Sint compositae magnitudines proportionales 4 B, 
BE, ΓΖΩ͂, 4Z, ita ut sib 4B: BE— I'4:22. dico, 
etiam dirimendo esse AE: EB — ΓΖ: ZZ. | 

sumantur enim magnitudinum AE, EB, ΓΖ, ZZ 
aeque multipliees ΗΘ, ΘΚ, 4M, MN et magnitudi- 
num EB, Z 4 aliae quaeuis aeque multiplices KZ, ΝΠ. 
et quoniam HO magnitudinis 4E et 60 K magnitudi- 
nis EB aeque multiplex est, erit H9 magnitudinis 
A E et ΗΚ magnitudinis 4B aeque multiplex [prop. I]. 
uerum HO magnitudinis 4 E et 4M magnitudinis ΓΖ 
aeque multiplex est. itaque H K magnitudinis 4B et 
AM magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. rursus 
quoniam 4M magnitudinis ΓΖ οὐ ΜΝ magnitudinis 
Z4 aeque multiplex est, erit 4M magnitudinis ΓΖ 
et ΜΝ magnitudinis ΓΖ aeque multiplex [prop. I]. 
erat autem 4M magnitudinis ΓΖ οὐ ΗΚ magnitudi- 
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis 
AB et AN magnitudinis ΓΖ aeque multiplex est. 


ἄρα] in ras. m. 2 V. HK] K in ras. m. 2 V; AM PF. 
20. AB] B in ras m. 2 V; ΓΖ P. AM] HK P. ΓΖ] 
AB P. πάλιν ἐπεί — 21: τοῦ ΓΖ] mg. m. rec. B; om. p. 
21. Z4] 42 BV p. 28. AN] AH V e corr. m. 2. 24. 
τοῦ] (prius) bis p. AB] eras. p. 
Euclidos, edd, Heiberg et Menge. II. 4 
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πάλιν, ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλασίον τὸ ΘΚ τοῦ EB 
καὶ τὸ MN τοῦ Z4, ἔστι δὲ καὶ τὸ ΚΞ τοῦ EB 
ἰσάκις πολλαπλάσιον καὶ τὸ NII τοῦ Ζ4,, καὶ συν- 
τεϑὲν τὸ ΘΕ τοῦ EB ἰσάκις ἐστὲ πολλαπλάσιον καὶ 
τὸ ΜΠ τοῦ Z4. Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ 
BE, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ AZ, καὶ εἴληπται τῶν μὲν 
AB, ΓΖ ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ HK, AN, τῶν δὲ 
EB, Z4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ ΘΞ, ΜΠ, εἰ ἄρα 
ὑπερέχει τὸ HK τοῦ OE, ὑπερέχει καὶ τὸ AN τοῦ 
ΜΠ, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον, καὶ εἰ ἔλαττον, ἔλαττον. ὑπερ- 
ἐχέτω δὴ τὸ ΗΚ τοῦ OX, καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος 
τοῦ ΘΚ ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ HO τοῦ KE. ἀλλα 
εἰ ὑπερεῖχε τὸ ΗΚ τοῦ OE, ὑπερεῖχε καὶ τὸ ΙΝ τοῦ 
MII' ὑπερέχει ἄρα καὶ τὸ ΑΝ τοῦ ΜΠ, καὶ κοινοῦ 
ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΜΝ ὑπερέχει καὶ τὸ 4M τοῦ ΝΠ' 
ὥστε εἰ ὑπερέχει τὸ ΗΘ τοῦ KE, ὑπερέχει καὶ τὸ AM 
τοῦ ΝΠ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ ΗΘ 
τῷ ΚΙ, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 4M τῷ NII, κἂν ἔλαττον; 
ἔλαττον. χαί ἐστι τὰ μὲν HO, AM τῶν AE, ΓΖ 
ἰσάκις πολλαπλάσια. τὰ δὲ ΚΞ, NII τῶν EB, Z4 
ἄλλα. ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια᾽ ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 


AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς v0 ZA. 


᾿Εὰν ἄρα συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογον p, xal διαι- 
ρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. ἐστίν F V. 8. L4] ZB F. 4. τό] ἄρα τό Bp; ἄρα 
add. m. 2 F. 6. 42] 24 ΒΥ». 7..ANN] e corr. τὰ. 2 V. 
8. Z4] 4Z P. Seq. in Bp: ἄλλα ἃ ἔτυχεν; idem V m. 2, 
et F in ras. m. 2 (om 4), sed omisso ἐσάκες (fuit in mg. m. 


2, sed euan.). 10. ἔλασσον, ἔλασσον p. 12. ἀλλα] ἀλλ᾽ F V. 
18. ὑπερεῖχε] PVp; ὑπερεῖχεν B; ὑπερέχει e corr. F. τὸ 
HK τοῦ 6 ὑπερεῖχε] mg. m. 1 P. ὑπερεῖχε!) p; ὑπερεῖχεν 


PB; ὑπερέχει ῪΥ. — AN] AH in ras. m. 1 p. 16. ὑπερέχει] 
-ἐχει in ras. P. KE] in ras. V. 18. ἔσται] om. F. 


! 
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itaque ΗΚ, ΑΝ magnitudinum 4B, ΓΖ aeque mulü- 
pliees sunt. rursus quoniam 0 K magnitudinis EB et 
MN magnitudinis Zzf aeque multiplex est, et Κα 
magnitudinis EB aeque multiplex est ac NII magni- 
tudinis Ζ 21, etiam componendo 0,5 magnitudinis EB 
aeque multiplex est ac MII magnitudinis Z Z1 [prop. II]. 
et quoniam est 4B: BE — ΓΖ: 4Z, ei sumptae sunt 
magnitudinum 4B, ΓΖ aeque multiplices ΗΚ, AN, 
et magnitudinum EB, Zzf aeque mulüplices 9,7, Μη, 
s HK magnitudinem €, superat, etiam 4N magni- 
tudinem MII superat, et si aequalis, aequalis est, et 
si minor, minor [def. 5]. itaque HK magnitudinem 
ΘΙ superet, et ablata, quae communis est, ΘΚ, 
etiam ΗΘ magnitudinem K,5 superat. uerum si HK 
magnitudinem 9,5 superabat, etiam 44 N magnitudinem 
MII superabat [lin. 8 sq.] ergo etiam AN magmni- 
tudinem M11 superat, et ablata, quae communis 
est, MN, etiam 4M magnitudinem NII superat. 
quare si ΗΘ magnitudinem KA superat, etiam ΔΜ 
magnitudinem ΝΠ superat. similiter demonstrabimus, 
si ΗΘ — ΚΙ, esse etiam 4M — NII, etsi HO « KE, 
esse etiam 4M — NII. et HO, 4M magnitudinum 
A E, ΓΖ aeque multiplices sunt, K E, N II autem magni- 
tudinum £ B, Z Z4 aliae quaeuis aeque multiplices. itaque 
AE: EB —IZ:Zz4 [def. 5] 

Ergo si compositae magnitudines proportionales 
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 


ἔλασσον, ἔλασσον zb 19. AE, ΓΖ] ΓΖ, AE Bp et F eraso 
P 20. KE] KZ 9g 21. &] supra m. 2 F. 22, Z4] Z 
. in ras. V; 4Z Bp. ᾿ 93. ἦ] ἔσται V, supra scr. m. 2 T. 
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, 


ιη΄. 

'E&v διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, καὶ 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. 

Ἔστω διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ AE, EB, 
ΓΖ, Z4, ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ Z4: λέγω, ὅτι καὶ συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται, 
ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΒΕ, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 10 ZA. 

Ei γὰρ μή ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, οὕτως 
τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 4Ζ, ἔσται ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, 
οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ ἤτοι πρὸς ἔλασσόν τι τοῦ 412 ἢ πρὸς 
μεῖξον. 

Ἔστω πρότερον πρὸς ἔλασσον τὸ 4 ΗΠ. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς τὸ 
A4H, συγκείμενα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν’ ὥστε καὶ 
διαιρεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AE 
πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΗ πρὸς τὸ HZ. ὑπόκειται 
δὲ x«l ὡς τὸ AE πρὸς τὸ EB, οὕτως τὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ ZZ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ΗΖ, οὕτως τὸ 
ΓΖ πρὸς τὸ Ζ4. μεῖξον δὲ τὸ πρῶτον τὸ ΓΗ͂ τοῦ 
τρίτου τοῦ I'Z: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ δεύτερον τὸ HZ 
τοῦ τετάρτου τοῦ Ζ4. ἀλλὰ καὶ ἔλαττον" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ BE, 
οὕτως τὸ I4 πρὸς ἔλασσον τοῦ Ζ4΄.. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι οὐδὲ πρὸς usifov: πρὸς αὐτὸ ἄρα. 


4 AE] 4 PBFV. ΟΖ ΡΘ l PBFV. . 6. Za] 
AZ F. 47.10] (alt) om. P. ZZ]aA4ZF. 9. τό] alt.) om. P. 
42] PF, V m.2; Za Bp, Vm. 1. ὡἧς τό — 10: τὸ ΓΖ] 
mg. m. 2 V. 10. ἔλασσόν τι] ἔλαττον q, supra scr. τι m. 2. 

τοῦ] τὸ τοῦ F. | 4Z]PF,Vm.2; Za Bp. 12. ἔλαττον F. 


18. ὡς τό] ὡστ p, ut iam lin. 9 et postea saepius. BE] 
ΒΘ g. τό] (quartum) om. B. 14. ἐστιν} e corr. B. 16. 
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XVIII. 


Si diremptae magnitudines proportionales sunt, 
etiam compositae proportionales erunt. 
A Sint diremptae magnitudi- 
- | B nes proportionales 4E, EB, 
d .“ 12, 224, ita ut sit 4E: EB. 
— ΓΖ: Ζ4. dico, etiam 
compositas proporiionales esse, 
AB: BE-—I44:Z.Z. 
nam si non est 4B: BE — I4: ZZ, erit ot 48 
ad BE, ita ΓΖΔ aut ad minus magnitudine ZZ aut 
ad maius. 
prius ad minus Z/H aequalem rationem habeat. et 
quoniam est.4B : BE — I'4 : 4H, compositae magni- 
tudines proportionales sunt, quare etiam diremptae 
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur 
AE: ΕΒΞΞ ΓΗ : ΗΖ. 
supposuimus autem, esse etiam 4E: EB — I'Z:Z«. 
quare etiam ΓΗ͂: ΗΖ — ΓΖ: Ζ4 [ρτορ. XI]. sed 
prima I'H maior est tertia I'Z; itaque etiam secunda 
HZ maior est quarta ZZ/ [prop. XIV]. uerum etiam 
minor est; quod feri non potest. itaque non est 
ut 4B ad BE, ita I'4 ad minus magnitudine Z Z. 
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa- 
lem rationem habere ΓΖ. itaque ΓΖ : 24 — 4B: BE. 


I* 


ΓΗῚ ΓΒ g (non F). 18. Z4] 4Z F. καὶ ὡς ἄρα — 19: 
τὸ Z 47 mg. m. 2 V. 18. τό] (tert.) om. B. 19. μεῖξζονα P 
m. 2, sed corr. 21. τετάρτου] in ras. p. ἔλασσον Bp. 23. 
ἔλαττον F. Z4] in ras, m. 2 V; 22 Bp. 
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'Eàv ἄρα διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογον f, καὶ Gvv- 

τεϑέντα ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
L9". 

Ἐὰν 1 ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοι- 
πὸν ἔσται ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. 

Ἔστω γὰρ ὡς ὅλον τὸ AB πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, οὕ- 
τῶς ἀφαιρεϑὲν τὸ AE πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ I'Z* "λέγω, 
ὅτι χαὶ λοιπὸν τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Ζ4 ἔσται ὡς 
ὅλον τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖΩ, οὕτως τὸ 
AE πρὸς τὸ ΓΖ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ Β4 πρὸς τὸ 
AE, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ συγκείμενα 
μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ διαιρεϑέντα ἀνάλογον 
ἔσται. ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ EA, οὕτως τὸ A4Z πρὸς 
τὸ ΓΖ᾽ καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ΒΕ πρὸς τὸ AZ, οὕτως 
τὸ E.4 πρὸς τὸ ΖΓ. ὡς δὲ τὸ AE πρὸς τὸ ΓΖ, οὕ- 
τῶς ὑπόκειται ὅλον τὸ AB πρὸς ὅλον τὸ D. καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΕΒ πρὸς λοιπὸν τὸ Ζ 4 ἔσται ὡς ὅλον 
τὸ 48 πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 

᾿Εὰν ἄρα ἦ ὡς ὅλον πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
πρὸς ἀφαιρεϑέν, καὶ τὸ λοιπὸν πρὸς τὸ λοιπὸν ἔσται 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 

[Καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ ΕΒ πρὸς τὸ Z4, καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ AB πρὸς τὸ 
ΒΕ οὕτως τὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ Z 4, συγκείμενα ἄρα μεγέϑη 
ἀνάλογόν ἐστιν᾽ ἐδείχϑη δὲ ὡς τὸ ΒΑ πρὸς τὸ AE, 
οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ' καί ἐστιν ἀναστρέψαντι]. 


1. 7] ἔσται φ (non F) 48. ἔσται] eras. F. 8. ἀφαιρε- 
ϑὲν τὸ AE πρός] mg. m. 2 F. 9. πρός] πρὸς τόφ. 10. 
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales 
sunt, etiam compositae proportionales erunt; quod erat 
demonstrandum. 

XIX. 

Si totum ad totum eandem rationem habet atque 
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean- - 
dem rationem habebit ac totum ad totum. 

Sit enim 4B: ΓΖΩ — AE:I'Z. dico, esse etiam 


E 
AI l iB 


Z 
ΤΊ Ι d ῷ 


ΕΒ:24ΞΞ AB:IA. 

nam quoniam est 4B: I'4 — 4Ε: ΓΖ, etiam per- 
mutando est BA: AE — 4Γ: ΓΖ [prop. XVI]. et 
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt, 
etiam diremptae proportionales erunt, 

ΒΕ: Ἐ4ΞΞ42Ζ: ΓΖ [prop. XVII]. 
et permutando [prop. XVI] BE: 4Z — EA: ZI. sed 
supposuimus, esse AE: ΓΖ — 48Β: ΓΖ. itaque etiam 
EB:Z4-— AB:LTA. : 

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet 
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad rel 
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum; 
quod erat demonstrandum. 


ὅλον] (alt) m. 2 V. 11. ἐστι g (non F) ὅλον τὸ AB πρὸς 
ὅλον τό Theon (BVp, F euan.). 13. 4D] r4 P. 14. 
ἐστιν] ἘΠ; ἐστι PBVp. 15. Post ὡς add. ἄρα Pm. rec., 
V m. 2; Bp. 16. ΓΖΊ ZD' P. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon 
(BF V p). 19. Z4] 42 P. 21. πρὸς ἀφαιρεϑέν] mg. F. 

24. πόρισμα mg. m. 2 V. καὶ ἐπεὶ] euan., del m. 2 F. 

25. τὸ Zd] Z4 P. 26. τὸ 24] F; Za P; τὸ AZ V, 
Bp in ras. — 27. ἐστιν in ras. m. 2 V; ἔσταν Bp. δὲ καὶ 
6g P. τὸ AE] AE Bp. 28. v0 ΓΖ] I'Z Pp. 
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Πόρισμα. 
"Ex δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν συγκείμενα μεγέϑη 
ἀνάλογον ἧ. καὶ ἀναστρέψαντι ἀνάλογον ἔσται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν 5 τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγω. δί ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον 
y, καὶ τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, 
κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον. ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, B, Γ, καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Z, σύνδυο λαμβανόμενα ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ. ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4 
πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ E πρὸς 
τὸ Z, 0v ἴσου δὲ usifov ἔστω τὸ Α τοῦ I" λέγω, ὅτι 
καὶ τὸ 4 τοῦ Ζ μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἐπεὶ γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ 4 τοῦ Γ, ἄλλο δέ τι τὸ 
Β. τὸ δὲ μεῖζον πρὸς τὸ αὐτὸ μείζονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἔλαττον, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείζονα λόγον 
ἔχει ἤπερ τὸ Γ πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ Α πρὸς 
τὸ B, [οὕτως] τὸ Zl πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ B, 
ἀνάπαλιν οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ E' καὶ τὸ Z4 ἄρα πρὸς 
τὸ E μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ Ζ πρὸς τὸ E. τῶν 


1. πόρισμα] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; ἃ, 
app. 7. καί] om. p m. 9B. 10. κἄν] καὶ éd» P. κἀν) 
ἔσται, καὶ ἐάν P. ἔλασσον, ἔλασσον Bp. 12. καὶ iv Bp; 
καί supra m. 2 F. 14. E] (alt.) ante ras. 1 litt. V. 17. 
ἔλασσον ἔλασσον Vp. 21. ἀλλά B. 22. οὕτως] om. P. 

τὸ E] EP. τὸ ΓῚ Γ' P; τό add. m. rec.; τὸ Z g..— τὸ 
B] ΒΡ: τὸ Eg. 23. ἀνάπαλιν] καὶ τὸ 49.  :0E]Eg; 
sequentia euan. F. 
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* 


Corollarium.)) 


Hine manifestum est, si compositae magmitudines 
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales 
eas fore. — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor- 
lione, ex aequo autem prima tertia maior est, etiam 
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit, 
et si minor, minor. 

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis numero 
aequales Z/, E, Z, binae coniunc- 


4----ἕ a -—— 1 
Ἐν... eto tae in eadem proportione, sci- 
I'——-—4 7 A CHINE | 


— E: Z, οὐ sii 4 I: dico, 
esse etiam Z1 7 Z, et si 4 — Γ, esse Ζ — Z, et si 
A «—T,esse Ζ Z. 

nam quoniam 4» I, et alia quaeuis magnitudo 
est B, et maius ad idem maiorem rationem habet 
quam minus [prop. VIII], erit 4: ΒΓ: B. uerum 
A:B— 41: E et e contrario [prop. VII coroll.] 
D:B-—Z:E. 


1) Quae praecedunt uerba p. 55, 24—28 immerito ab Sim- 
sono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra- 
tionem conuersae rationis. demonstrauimus enim (p. 55, 19) 
AB:I'4-—EB:ZZ, unde AB: EB— ΓΖ : 24; sed simul 
erat (p. 55, 12) BA: AE — AT : I'Z; tum u. def. 16. nihilo 
minus hic locus interpolatus esse uideri potest (sed ante 
Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit, 
id quod ipsius uocabuli πόρισμα mnotioni (Proclus in Eucl. 
p. 301. 303) aduersatur. huic loco similis est interpolatio 
Theonis post V, 4. 
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δὲ πρὸς τὸ αὐτὸ λόγον ἐχόντων To μείξονα λόγον 
ἔχον μεῖξόν ἐστιν. βεῖξον ἄρα τὸ 4 τοῦ Z. ὁμοίως 
on δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον ἦ τὸ 4 τῷ I, ἴσον ἔσται 
καὶ τὸ 4 τῷ 2, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

᾿Εὰν ἄρα T τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
δι᾿ ἴσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρύτου μεῖξον ἧ, καὶ τὸ 
τέταρτον τοῦ ἕχτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν 
ἔλαττον, ἔλαττον. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

Ἐὰν 5$ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ, ἢ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
δι᾽ ἔσου δὲ τὸ πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖξον ἧ, καὶ 
τὸ τέταρτον τοῦ ἕκτου μεῖξον ἔσται, κἂν ἴσον, 
ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἔστω τρία μεγέϑη τὰ 4, B, Γ καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Ζ, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ 
ἀναλογία, ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς 
τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ 
E, 0v ἴσου δὲ τὸ 4 τοῦ Γ μεῖξον ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ 
τὸ Zi τοῦ Z μεῖξον ἔσται. κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλατ- 
τον, ἔλαττον. 


1. τὸ αὐτο] αὐτό Bp; in p supra scr. τό. 2. ἐκεῖνο 
μεῖξον Theon (BFVp). ἐστιν} P comp. p; ἐστι BFV. 
μεῖζον] corr. ex ps/fov V. 3. τὸ 4] mg. m. rec. F. 4. 
16] corr. ex τῷ P. ἔλασσον, ἔλασσον p. 8. ἔσον ἔσται, 
κἄν Ῥ. 9. ἔλασσον, ἔλασσον p. 10. ἔλασσον, ἔλασσον F V p. 
11. isis ἀνάλογον PBFVp; corr. Gregorius. τὰ] e 
corr. V m. 2. 19. ἡ] om. B; euan. F; ὡς g. 22. τὸ 41 


ME 
-— mmm 


EUM E EM mue rt a m ras PIRE 


ELEMENTORUM LIBER Y. MM 
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itaque etiam 24: ΕΖ: E. eorum autem, quae ad 
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra- 
tionem habet [prop. X]. itaque Z/ 7 Z. similiter de- 
monstrabimus, si 4 — I, esse etiam 27) — Z, et si 
A « Iesse etiam Z « Z. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est, 
eliam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis 
erit, et si minor, minor; quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero 
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro- 
portione, et perturbata est earum proportio, et ex 

- aequo prima terlia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor, 
minor. 

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu- 
^" Eg | mero aequales z/, E, Z, 
E. E binae simul coniunctae et 

in eadem proportione, et 
perturbata sib earum pro- 
porüo, iia ut sit 4: B— E: Z ei B;I'— 4:E 
[def. 18], et ex aequo sit 4» I. dico, esse etiam 
4 Z,eisi.4-—I,esez2-Z,etsiaA4cIl, 
esse 2 -— Z. 


IDo————À Zi——4 


corr. ex τοῦ A V. 23. κἀν] (alt) καί P. ἔλασσον, ἔλασ- 
σον V. 
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᾿Επεὶ γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ 4 τοῦ I, ἄλλο δέ τι τὶ 
B, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 
I πρὸς τὸ B. ἀλλ᾽ ὡς μὲν v( 4 πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς δὲ τὸ Γ πρὸς τὸ B, ἀνάπαλιν 
οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Zl. καὶ τὸ E ἄρα πρὸς τὸ Ζ 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ E πρὸς τὸ 4. πρὸς ὃ 
δὲ τὸ αὐτὸ μείξονα λόγον ἔχει, ἐκεῖνο ἔλασσόν ἐστιν" 
ἔλασσον ἄρα ἐστὶ τὸ Ζ τοῦ 41 μεῖζον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τοῦ Z. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἴσον T) τὸ A τῷ 
D, ἴσον ἔσται καὶ τὸ 44 τῷ Z, κἂν ἔλαττον, ἔλαττον. 

Ἐὰν ἄρα T τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἡ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, δι᾽ ἴσου δὲ τὸ 
πρῶτον τοῦ τρίτου μεῖζον ἧ, καὶ τὸ τέταρτον roi 
ἕχτου μεῖζον ἔσται, κἂν ἴσον, ἴσον, κἂν ἔλαττον, ἔλατ- 
τον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

ἘὲῺὰν 5$ ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος. σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι’ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται. 

Ἔστω ὁποσαοῦν μεγέϑη τὰ 4, B, Γ καὶ ἄλλα «v- 


| 
| 
; 
| 
j 
i 
| 
| 


τοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ 4, E, Z, σύνδυο λαμβανόμενα . 


ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ὡς μὲν τὸ A πρὸς τὸ B, οὕτως 
τὸ 4 πρὸς τὸ E, ὡς δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ E 
πρὸς τὸ Z' λέγω, ὅτι καὶ δ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ἔσται. 


2. 4] supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7. ἐκεῖνο] -o 
add. m. 1 p. ἔλαττον F. 8. ἔλασσον] om. F; ἔλαττον B. 
ἐστί (alt)om. ΕΥ̓͂. 9.7] om. B. 10. καί] om. F. . ἔλασ- 
cov, ἔλασσόν Vp. 11. j| om. g. καί] ἦ καί FV. 
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nam quoniam 44 — I; et alia quaedam magnitudo 
est B, erit 4: B D: B [prop. VIII]. uerum 
A:B-—E:Z. 
et e contrario [prop. VII coroll] Γ᾽: B — Ε: 4. ita- 
que etiam E:Z7 E:Z. sed ad quod idem maio- 
rem rationem habet, id minus est [prop. X]. itaque 
Ζ «4. quare 47 Z. similiter demonstrabimus, si 
A — I, esse etiam 27 — Ζ, οὐ si 4 «I, esse 2 « Z. 
Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, et perturbata est earum proportio, et ex 
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta 
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor, 
minor; quod erat demonstrandum. 


XXII. 

Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis 
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibet magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu- 


AI——3À Bi—4 I'"————4À 

2 ----------ἰ Ei— Z! 

H LK) —34——3—3 Mi ΜΡ 
Θι Ι |o 41——1—93 Νι 


mero aequales 7f, E, Z, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, ita ut sit 4: B — 4: E et B: I — E:Z. 
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.) 


1) H. e. 4: Τ — 4 : Z (def. 17). 


15. ἔλασσον, ἔλασσον V. 19. καί] om. Bp. 25. τὸ] 

rimum) -ó in ras. m. 1 B. 27. ἔσονται Bp. Dein add. 

eon: ὡς τὸ A πρὸς τὸ I' ovrog τὸ 4 πρὸς τὸ Z (BFV p; 
om. P). 


10 


15 


20 


25 


62 ; ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 4, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, 0, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν. ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ Κ, 4. καὶ ἔτι τῶν Γ, Ζ ἄλλα. ἃ ἔτυχεν. 
ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ M, Ν. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς vo A4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ 4 
πρὸς To E, καὶ εἴληπται τῶν μὲν A, 4 ἰσάκις πολλα- 
πλάσια τὰ H, 0, τῶν δὲ B, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ K, 4, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Η πρὸς τὸ 
K, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ K πρὸς τὸ M, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ N. ἐπεὶ οὖν 
τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ H, Κι, M, καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα 
τὸ πλῆϑος τὰ Θ. 4, N, σύνδυο λαμβανόμενα καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, δι ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ M, 


ὑπερέχει καὶ τὸ Θ τοῦ Ν, καὶ εἰ ἴσον, ἴσον. καὶ εἰ 


ἔλαττον. ἔλαττον. καί ἐστι τὰ uiv H, O τῶν A, A 
ἰσάκις πολλαπλάσια. τὰ δὲ M, Ν τῶν I, Z ἄλλα, ἃ 
ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ .4 πρὸς 
τὸ I, οὕτως τὸ zi πρὸς τὸ Z. 

᾿Εὰν ἄρα ἦ ὁποσαοῦν μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος. σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ 
0v ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κγ΄. 

Ἐὰν ἢ τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἦ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, καὶ Óv 
ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσται. 


"y 


2. δέ] om. p. In F in haec pag. complura euan. ᾶ 
. ΑἹ 


- 


om. F? 3. ἃ] om. F. 5. πρὸς τό] in ras. p. 7. δέ 
m.rec. p.  &]|m.2 F. 9. πρός] om. g. 412. τὰ O, A, 
N] om. p; m. 2 V; mg. m. rec. B. 15. ἔλασσον, ἔλασσον p. 


ΕΓ 


ELEMENTORUM LIBER V. 63 


Sumantur enim magnitudinum 4, zfí aeque multi- 
plices H, 6, οὐ magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque 
multipliees K, 4/ et praeterea magnitudinum I, Z aliae 
quaeuis aeque multiplices M, NN. οὖ quoniam est 
A:B — 4: E, et sumptae sunt magnitudinum 4, 4 - 
aeque multiplices .H, 9 et magnitudinum B, E aliae 
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit H: K — 0:4 
[prop. IV]. eadem de causa etiam K: M — 4: N. 
iam quoniam datae sunt tres magnitudines H, K, M 
et aliae iis numero aequales O0, 4, N, binae simul 
coniunctae et in eadem proportione, ex aequo, si H 
magnitudinem .M superat, etiam Θ᾽ magnitudinem Ν 


- superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor 


[prop. XX]. et H, 9 magnitudinum 4, z/ aeque mul- 
tiplices sunt, M, N autem magnitudinum I, Z aliae 
quaeuis aeque multiplices. itaque 4: Γ΄ τε z1:Z [def. δ]. 

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae 
iis numero aequales, binae simul coniunctae in eadem 
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione 
erunt; quod erat demonstrandum. 


XXIII, 
Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu- 


| mero aequales binae simul coniunctae in eadem pro- 
-- portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex 
- aequo in eadem proportione erunt. 


16. 4] m. 2 F. 18. ΓΊ inras m. 2 P.  4]in ras. m. 
:2 P. Post Z in P add. καὶ ἐναλλὰξ (ἄρα ἐστίν mg. m. 1) ὡς 
τὸ 4 πρὸς τὸ 4 (in ras. m. 2), οὕτως τὸ I' (in ras, m. 2) 


—zgóg τὸ Z. 28. 7] om. p; m. 2 B. 24. Supra ἐν add. 


καί F. 26, ἔσονται BF V p. 


10 


15 


ndi 


64 ZTOIXEISN ε΄, 


Ἔστω τρία μεγέϑη và A4, B, Γ᾽ καὶ ἄλλα αὐτοῖς 
ἴσα τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
τὰ 2, E, Z, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, 
ὡς μὲν τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z, ὡς 
δὲ τὸ B πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ε΄ λέγω, 
ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ Zi πρὸς τὸ Ζ. 

Εἰλήφϑω τῶν μὲν A, B, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια 
τὰ H, Θ, K, τῶν δὲ I, E, Z ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις 
πολλαπλάσια τὰ 4, Μ, Ν. 

Καὶ ἐπεὶ ἰσάκις ἐστὶ πολλαπλάσια τὰ H, 0 τῶν 
4, Β, τὰ δὲ μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν 
αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὔ- 
τῶς τὸ Η πρὸς τὸ O. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς τὸ E 
πρὸς τὸ Z, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ N: καί ἐστιν ὡς τὸ 
A4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ Z' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ Η πρὸς τὸ Θ, οὕτως τὸ Μ πρὸς τὸ Ν. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς τὸ B πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ Z4 πρὸς τὸ E, 
καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὲ B πρὸς τὸ 4, οὕτως τὸ Γ πρὸς 
τὸ E. καὶ ἐπεὶ và O, K τῶν B, Z4 ἰσάκις ἐστὶ πολ- 


20 λαπλάσια, τὰ δὲ μέρη τοῖς ἰσάκις πολλαπλασίοις τὸν 


25 


αὐτὸν ἔχει λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4, ov- 
τῶς τὸ Θ πρὸς τὸ K. ἀλλ᾽ ὡς τὸ B πρὸς τὸ 4,, οὕὔ- 
τως τὸ Γ' πρὸς τὸ Ε' καὶ ὡς ἄρα τὸ Θ πρὸς τὸ K, 
οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Ε. πάλιν, ἐπεὶ τὰ 4, Μ τῶν 
I, E ἰσάκις ἐστι πολλαπλάσια, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ 
πρὸς v0 E, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ M. ἀλλ᾽ ὡς τὸ DI 


2. Supra ἐν add. καί m. 9 F. 8. τετεταραγμένη P, sed 


cor — 7. d]e corr. p. 8. ἃ ἔτυχεν] mg. m. 2 post lacu- . 


n emo UM UUMSKMURSETIRRENNERRE 


—— . nm————— URN 


nam 5 litt. F. — 10. H] post ras. 1 htt. F. 12. καί ἐστιν Ε΄ 


14. οὕτως] καί B; om. p. 15. οὕτως] om BVp. Post 
hoc uerbum rep. F lin. 18: τὸ H — 15: τὸ B. 106. οὕτως] 


ELEMENTORUM LIBER V. 65 


Sint tres magnitudines A4, B, Γ et aliae iis numero 
aequales binae si- 


«4 -------ἰ BA I'— j ^ 
mul eoniunctae 1n 
43 Ei—À Z 
z b, jf τος eadem propor- 
I——34——1—3 —r--— I—j— : 
üione Z4, E, Z, et 
Ki——-—3 Mi——-———3À Ni 


perturbata sit 

earum proportio, ita ut sit 4: B — E:Z,et B: D'— 4:E 
[def. 18]. dieo, esse 4:I'— Ζ: Ζ. 

sumantur magnitudinum .4, B, Z/ aeque multiplices 
H, Θ, K et magnitudinum I', E, Z aliae quaeuis aeque 
multiples 4, M, N. et quoniam H, Θ᾽ magnitudi- 
num 4, B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque 
multiplices eandem rationem habent, erit 4: B — H:0 
[prop. XV]. eadem de causa erit E:Z — M: N. et 


c 4: B — E:Z. itaque etiam H :Θ — M:N [prop. XI]. 


et quoniam B:I'— 4:E, eliam permutando erit 
Β: 4 —I:Ef[prop. XVI]. et quoniam €, Καὶ magni- 
tudinum B, 4 aeque multiplices sunt, partes atitem et 
aeque multiplices eandem rationem habent, erit 
B:24—0:K [prop XV]. .. 
uerum est B: 2 — I': E. itaque etiam 
0:K —I:E [prop. XI]. 
rursus quoniam 4, M magnitudinum I, E aeque mul- 
liplices sunt, erit I': E — 4: M [prop. XV]. uerum 


- om. BFVp. 11. οὕτως om. BF V p. 18. Post E add. καὶ 


εἴληπται 'τῶν piv B, 4 ἰσάκις πολλαπλάσια τὰ 0, K τῶν δὲ 
Γ, E ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις, πολλαπλάσια τὰ 4, M, ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ A, οὕτως τὸ K πρὸς τὸ M Bp et y 
mg. m. 2. 18. óg] om. F. — B] seq. ras. 8 litt. F. 07- 
τως ] om. B F V p. 19. B, 4] in ras. 21. οὕτως] om. 
F V. 22. οὕτως} om. BFVyp. 23. ὡς ἄρα τὸ O]in ras. 


|J m. 2 V. 24, οὕτως] om. BFVp. 26. οὕτως om. F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 5 


10 


15 


20 


66 ZTOIXEIOSN ε΄. 

πρὸς τὸ E, οὕτως τὸ Θ πρὸς τὸ Κ' καὶ ὡς ἄρα τὸ 
Θ πρὸς τὸ K, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ M, καὶ ἐναλλὰξ 
ὡς τὸ Θ πρὸς τὸ 4, τὸ K πρὸς τὸ M. ἐδείχϑη δὲ 


καὶ ὡς τὸ Η πρὸς τὸ O, οὕτως τὸ M πρὸς τὸ N.- 


ἐπεὶ οὖν τρία μεγέϑη ἐστὶ τὰ H, O, 4. καὶ ἄλλα 
αὐτοῖς ἴσα τὸ πλῆϑος τὰ K, M, Ν σύνδυο λαμβανό- 
μενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. καί ἐστιν αὐτῶν τεταραγμένη 
ἡ ἀναλογία, δι᾽ ἴσου ἄρα, εἰ ὑπερέχει τὸ Η τοῦ A, 
ὑπερέχει καὶ τὸ K τοῦ Ν, καὶ εἰ iov, ἴσον, καὶ εἰ 
ἔλαττον, ἔλαττον. καί ἐστι τὰ μὲν H, K τῶν A, 4 
ἰσάκις πολλαπλάσια, τὰ δὲ 4, Ν τῶν Γ, Ζ. ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ .4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 4 πρὸς τὸ Ζ. 

Ἐὰν ἄρα F5 τρία μεγέϑη καὶ ἄλλα αὐτοῖς ἴσα τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενα ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ δὲ 
τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία. καὶ δι [Gov ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κδ΄. 

Ἐὰν πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 
λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ 
ἔχτον πρὸς τέταρτον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ 
πέμπτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον 
καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸς τέταρτον. 


2. ovrog] om. BFVp. Hic quoque nonnulla in F ita 
euanuerunt, ut legi non possint. 4. καί] 8 P yy. V. οὔ- 
τως] om. BF Y p. b. ἐστὶν ἀνάλογον Theon (B ἄλλα] 
supra F. 7. Ante ἐν m. 2 insert. καί F, in quo ἘΝ nonnulla 
sustulit resarcinatio. 8, 7] om. P. 10. ἔλασσον, ἔλασσον 
B V p. 11. 4, N τῶν I, Z] in mg. transeunt m. 1, seq. in 
mg. ἄλλα ἃ ἔτυχεν ἰσάκις, dein in textu πολλαπλάσια F; 


oO SNSETECTE Ane 


ELEMENTORUM LIBER V. : 61 


D:E—0:K. quare etiam 0: Καὶ — 4:M [prop. XT], 
. et permutando [prop. XVI] Θ: 4 — K: M. sed de- 
monstratum est, esse etiam H : 0 — M : N. iam quo- 


 .. niam datae sunt tres magnitudines H, O, 44 et aliae 


iis numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae 
in eadem proportione, et perturbata est earum pro- 
portio [def. 18], ex aequo, si H magnitudinem 4 
superat, etiam. K magnitudinem. N superat, et si ae- 
qualis, aequalis est, ei si minor, minor [prop. XXI]. 
- et H, Καὶ magnitudinum 4, Z/ aeque multiplices sunt, 
Δ, N autem magnitudinum I,Z. itaque 4: I'— 4:Z 
[def. 5]. p. 

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis 
l numero aequalés, binae simul coniunctae in eadem 
. proportione, et perturbata est earum proportio, etiam 
. ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de- 
- monstrandum. | 


XXIV. 


Si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam 
- eompositae prima et quinta ad secundam eandem 
- rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam. 


ἰσάκις πολλαπλάσια add. Bp. 12. I'] corr. ex B m. 2 FP. 
14. καὶ iv P; καί add. in mg. m. 2 F, sed euan. 16. ἔσται] 
om. P. 18. ἔχῃ] ἔχει P. 


5* 


10 


15 


68 EZTOIXEI9N ε΄. 


Πρῶτον γὰρ τὸ 48 πρὸς δεύτερον τὸ Γ τὸν αὖ- 
τὸν ἐχέτω λόγον καὶ τρίτον τὸ 44 E πρὸς τέταρτον τὸ 
Ζ, ἐχέτω δὲ καὶ πέμπτον τὸ ΒΗ πρὸς δεύτερον τὸ Γ 
τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἕκτον τὸ ΕΘ πρὸς τέταρτον τὸ 
Z: λέγω, ὅτι καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον τὸ 
AH πρὸς δεύτερον τὸ Γ τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον, καὶ 
τρίτον καὶ ἕχτον τὸ 4 πρὸς τέταρτον τὸ Z. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ΒΗ͂ πρὸς τὸ Γ, οὕτως τὸ 
ΕΘ πρὸς τὸ Ζ, ἀνάπαλιν ἄρα ὡς vo Γ πρὸς τὸ BH, 
οὕτως τὸ Ζ πρὸς τὸ ΕΘ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ AB 
πρὸς τὸ I, οὕτως τὸ 4Ε πρὸς τὸ Ζ, ὡς δὲ τὸ Γ 


'πρὸς τὸ BH, οὕτως v0 Ζ πρὸς τὸ ΕΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα 


ἐστὶν ὡς τὸ AB προς τὸ BH, οὕτως τὸ 4Ε πρὸς vo 
ΕΘ. καὶ ἐπεὶ διῃρημένα μεγέϑη ἀνάλογόν ἐστιν, καὶ 
συντεϑέντα ἀνάλογον ἔσται. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ AH 
πρὸς τὸ HB, οὕτως τὸ 4Θ πρὸς τὸ ΘΕ. ἔστι δὲ 
καὶ ὡς τὸ ΒΗ πρὸς τὸ D, οὕτως τὸ ΕΘ πρὸς τὸ Z: 


0v ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ AH πρὺς τὸ D', οὕτως τὸ 


20 


460 πρὸς τὸ Z. 


᾿Εὰν ἄρα πρῶτον πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν ἔχῃ 


λόγον καὶ τρίτον πρὸς τέταρτον, ἔχῃ δὲ καὶ πέμπτον 
πρὸς δεύτερον τὸν αὐτὸν λόγον καὶ ἕκτον πρὸς τέταρ- 
τον, καὶ συντεϑὲν πρῶτον καὶ πέμπτον πρὸς δεύτερον 
τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον καὶ τρίτον καὶ ἕκτον πρὸς 


25 τέταρτον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 
κε. 


Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὲ μέ- | 
γιστον [αὐτῶν] καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοι- 


zov μείξοναά ἐστιν. 


ELEMENTORUM LIBER V. 69 


B ^. fiit enim 4B:T'— AE:Z, 
! Het ΒΗΓ — EO0:Z. dico, esse 
etiam AH: I' — 490: Z. 
Δι T nam quoniam est ΒΗ :Γ 
Zi — EO: Z, e contrario erit 
[prop VII eoroll] D: BH — Z: ΕΘ. | iam quo- 
niam est 4B:I'— AE:Z, eti I': BH — Z: EO, ex 
aequo ert 4B:BH — AE: EO: [prop XXIIJ. et 
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt, 
eliam compositae proportionales erunt [prop. XVIII]. 
ilaque 4H: HB — 40:0E. uerum etiam 
BH:I5- EO.:;Z. ; 
itaque ex aequo 4H : I' — 210 : Z [prop. XXII]. 
Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet 
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam 
eandem rationem habet ae sexta ad quartam, etiam 
compositae prima et quinta ad secundam -eandem 
ralionem habebunt àc tertia sextaque ad quartam; 
quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, 
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt. 


XXV, Eutocius in Apollon. p. 139. 


1. μὲν γάρ P. b. τὸ πρῶτον F V, πέμπτον τὸ AH] 
περ (ex x«£) πέμπτον, τὸ AH supra g. 8. καὶ ἐπεὶ γάρ F, 
καί del. ἐστι F. 12. ἄρα] supra F. 14, ἐστιν] PF; comp. 
p; ἐστι ΒΥ. 1ῦ. ἔστιν ἄρα ὡς] P; ὡς ἄρα Theon? (BF V p). 

16. HB] BH P. ἐστιν B. 21. ἔχῃ δέ — 26: δεῖξαι] καὶ 
τὰ λοιπάρ. 21. ἔχει P. 22. καὶ ἕκτον — 25: δεῖξαι) καὶ τὰ 
λοιπά B. 28, αὐτῶν] om. P, Eutocius. δύο] Eutocius, V; 
τὰ δύο Pgp, et B, sed τά del. m. 2, τῶν] om g. 


5 


"0 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ε΄. 


Ἔστω τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον τὰ AB, ΓΖ, 


JE, Z, ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖά, οὕτως τὸ E πρὸς τὸ 


Ζ, ἔστω δὲ μέγιστον μὲν αὐτῶν τὸ AB, ἐλάχιστον δὲ 
τὸ Z' λέγω, ὅτι τὰ AB, Z τῶν I4, E μείζονά ἐστιν. 
Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν E ἴσον τὸ AH, τῷ δὲ Ζ 
ἴσον τὸ ΓΘ. 
᾿Επεὶ [οὖν] ἐστιν ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 
τὸ E πρὸς τὸ Ζ, ἴσον δὲ τὸ uiv E τῷ AH, τὸ δὲ 
Ζ τῷ ΓΘ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 48 πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως 


10 τὸ AH πρὸς τὸ ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὅλον τὸ 


AB πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ AH πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ΓΘ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ HB πρὸς λοι- 
πὸν τὸ ΘΖ ἔσται ὡς ὅλον τὸ AB πρὸς ὅλον τὸ ΓΖ. 
μεῖζον δὲ τὸ AB τοῦ I: μεῖξον ἄρα καὶ τὸ HB 


15 τοῦ ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν AH τῷ E, τὸ 


* 


δὲ ΓΘ τῷ Z, và ἄρα AH,Z ἴσα ἐστὶ τοῖς ΓΘ, E. 


Καὶ [ἐπεὶ] ἐὰν [ἀνίσοις ἴσα προστεϑῇ, τὰ ὅλα ἄνισά 
ἐστιν, ἐὰν ἄρα] τῶν ΗΒ, ΘΩ͂ ἀνίσων ὄντων καὶ μεί- 


“ξονος τοῦ ΗΒ τῷ μὲν ΗΒ προστεϑῇ τὰ AH, Ζ, τῷ 
20 δὲ ΘΖ προστεϑῇ τὰ ΓΘ, E, συνάγεται τὰ 48, Ζ 


μείζονα τῶν I'4, E. 

᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον T, τὸ μέγι- 
στον αὐτῶν καὶ τὸ ἐλάχιστον δύο τῶν λοιπῶν μείξονά 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. E] (alt) O . 4. ἐστιν} PF; comp. p; ἐστι B V. 

5. τῷ] τό V g (non EF). τό] τῷ γφ. τῷ] τό Υ. 6. 
τό] τῷ V; om. P. 7..00»] om. P. 8. Z] in ras. m. 2 V. 
19. l'O] 9 e corr. V. Post καί 2 htt. euan. F. H B] 
AB m. 18. O4] 4 eras. F. ἔσται} seq. ras. F, in qua 
ἔσται ins. p. — AB] B e corr. F. 15. AH] H corr. ex B 
V m. 2. 16. δέ] m. rec. p. AHTP, BH m, AK g. 17. 
ὅλα] suprà m. 1 V. 19. τῷ] τό V; corr. m. 2. μέν] 
m. 92 V. 21. μείζξωνα g. 232. ἄρα] om. p. ἀνάλογον --- 34: 


ELEMENTORUM LIBER V. (1 


p e Sint quattuor magnitudines 
proportionales 4B, I4, E, Z, 
iia ut sib 4B: I4 — E:Z, 
ΓῚ "--Ζ οὐ maxima earum sit 4.8, mi- 
nima autem Z. dico, esse 
ἀπ ΕΑ. ΚΑ 
ponatur enim 4H — E et I'O — Ζ.) iam quo- 
niam est 4B:I- E:Z,et E— AH, Z—I'0, 
ert 38: ΓΖΩ͂ — AH:I'0. eb quoniam est 
AB:I4-—AH:IG, 
erit etiam [prop. XIX] ΗΒ: ΘΖ — AB:I'4. sed 
AB I4. quare etiam. HB 7 04?) οὖ quoniam 
AH — E et I'O — Z, erit 4H ]-Z — ΓΘ- E. et 
si datis magnitudinibus HB, 04 inaequalibus, qua- 
rum maior est H B, magnitudini H B adiicitur A4 H -- Z, 
O 4 autem magnitudini magnitudo ΓΘ -|- E, concluditur 
AB 4- Z 5 UA 4- E?) 


1) Nam cum 4B — E, erit ΓΖ 7 Z (prop. 14). 

2) Cum HB : OZ — AB : IA, erit (prop. 16) 4B: HB 
— Iu:02;tum ἃ. prop. 14. 

3) Cum I xou. £vv. 4 subditiua sit, uerba ἐπεί et ἀνί- 
σοις --- ἐὰν ἄρα lin. 17—18 necessario delenda suní,.prae- 
sertim cum haec postulati forma ad demonstrandum propo- 
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum 
ἐάν permolesta; ad quam molestiam leuandam ἐπεί lin. 17 
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse .lin. 17 sq. 
haec sola scripserat: ὥστε τὰ A4 B, Z τῶν I'4, E μείζονά ἐστιν; 
nam συνάγεται lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua 
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 not. 


δεῖξαι) καὶ τὰ λοιπά p. τὸ μέγιστον — 24: δεῖξαι καὶ τὰ 
λοιπά B. 28. ἐλάχιστον] ἔλαττον V. In fine: Εὐκλείδου 
στοιχείων τῆς Θέωνος ἐκδόσεως ε΄ V; Ἐύῤκλείδου στοιχείων ε΄ PB. 


, 


S. 
| Ὅροι. 
α΄. Ὅμοια σχήματα εὐθύγραμμά ἐστιν, ὅσα 
τάς τε γωνίας ἴσας ἔχει κατὰ μίαν καὶ τὰς περὶ τὰς 


 i6«g γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον. 
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[β΄. ᾿ἀντιπεπονθότα δὲ σχήματα ἐστιν. ὅταν ἐν 
ἑχατέρῳ τῶν σχημάτων ἡγούμενοί τε καὶ ἑπόμενοι 
λόγοι ὦσιν. ( | 

γ΄. [ἄκρον καὶ μέσον λόγον εὐϑεῖα τετμῆ- 
σϑαι λέγεται, ὅταν T ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖζον 
τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖξον πρὸς τὸ ἔλαττον. 

δ΄. Ὕψος ἐστὶ πάντος σχήματος ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀγομένη. 

[s'. Μόγος ἐκ λόγων συγκεῖσϑαι λέγεται, ὅταν ol 
τῶν λόγων πηλικότητες ἐφ᾽ ἑαυτὰς πολλαπλασιασϑ εῖ- 
σαι ποιῶσί τινα. 

α΄. 


Τὰ τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 


Def. 1. Hero def. 118, 1. 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr. 
Hero def. 73. [5. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma. 
Eutocius in Archim III p. 140, 23. Barlaam logist. V def. 2]. 
Prop. I. Proclus p. 245, 5. 405, 11. Pappus V p. 432, 28. 
VIII p. 1106, 23. 


1. ὅροι] om. codd. numeros om. codd. ὅ. σχήματα εὖ- 
ϑύυγραμμά ἐστιν F. 7. λόγοι] P, F supra scr. ὅροι m. 1; 
ὅροι Bp et V in ras, supra scr. λόγοι m. 2; λόγων ὅροι Can- 
dalla, Peyrardus; λόγοι iam Hero. εἰσιν F, ὦσι p. Dein seq. 


VI. 


Definitiones. i 
I Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et 


- angulos singulos aequales habent et latera aequales 


angulos comprehendentia proportionalia. 

ΠῚ. Reciproeae autem figurae sunt, ubi in utraque 
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt].") 

III. Seeundum extremam ac mediam rationem recta 
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean- 
dem rationem habet aec maior pars ad minorem. 

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta a uertice ad 
basim perpendicularis ducta.?) 


I. 
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine 
posita eandem inter se rationem habent ae. bases. 


1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque 
enim ad illustrandam locutionem λόγον ἀντιπεπονθϑότα ἔχειν 


.— ant opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea λογοι 


lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 370 iure eam 
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur. 
2) Def. 4 om. Campanus. Def. 5 sine dubio interpolata 
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque 
in ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P ἃ manu 
En addito signo, quo in textum referatur, eam in mg. 
beat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson 
p. 372 sq. 


def. 5 in Bp.  À9.72]om.PBp.  s0]om.F. 10. ἔλασσον 
FV. 13 — 15. mg. m. 1 P; om. hoc loco B p. 17. τά ] (alt.) 
supra m. 1 F. - 
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3 


υπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς 
«t βάσεις. 

Ἔστω τρίγωνα μὲν và ABD, 4Γ4, παραλληλό- 
γραμμα δὲ τὰ EID, ΓΖ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος τὸ AI* 
λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΖ βάσιν, 
οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ4 τρίγωνον, 
καὶ τὸ EI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλ- 
ληλόγραμμον. 


Ἐχβεβλήσϑω γὰρ ἡ Β4 ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη | 


ἐπὶ τὰ O, 4 σημεῖα. καὶ κείσϑωσαν τῇ uiv BI'f«- 


σευ ἴσαι [ὁσαιδηποτοῦν] αἱ BH, ΗΘ, τῇ δὲ I4 βά- 


1ὅ 


20 


25 


σει ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ 42K, KA, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν α AH, A0, AK, AA. . 

Καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν αἱ ΓΒ. BH, ΗΘ ἀλλήλαις, 
ἴσα ἐστὶ καὶ τὰ 40H, AHB, ABI' τρίγωνα ἀλλή- 
λοις. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὴν ἡ ΘΙΓ βάσις τῆς ΒΓ 
βάσεως. τοσαυταπλάσιόν ἐστι καὶ τὸ 4ΘΓ τρίγωνον 
τοῦ ABI' τριγώνου. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὁσαπλασίων 
ἐστὴὺν ἡ 4Γ βάσις τῆς ΓΖ βάσεως. τοσαυταπλάσιόν 


ἐστι καὶ τὸ 44“ Γ τρίγωνον τοῦ 4ΓΖ τριγώνου" καὶ - 


εἰ ἴση ἐστὶν ἡ ΘΙΓ βάσις τῇ DIA βάσει, ἴσον ἐστὶ 
καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τῷ 4 4 τριγώνῳ, καὶ εἰ 
ὑπερέχει ἡ ΘΙ βάσις τῆς I4 βάσεως, ὑπερέχει καὶ 
τὸ 4ΘΓ τρίγωνον vot AI'A4 τριγώνου, καὶ εἰ ἐλάσ- 
σῶν, ἔλασσον. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεθῶν δύο 
μὲν βάσεων τῶν BI,I'4, δύο δὲ τριγώνων τῶν ABI, 


ke t care err m da ΡΥ ΨΙ ΡΨ EN ERAN ΠΡ ΨΥ ἈΝ 


ALIA εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς uiv ΒΓ βά- . 


sog καὶ τοῦ ABI' τριγώνου ἥ τε OI' βάσις καὶ τὸ 


4. ΓΖ) Z e corr. m. 2 F. $253. ὕψος ὄντα Theon ' 
; 


(BVp, F in ras. m. 2). τὸ AI τὴν ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ 


ELEMENTORUM LIBER VI. CMS 


Sint trianguli 4BI, A4I'4, parallelogramma autem 
E A4 Z EI, ΓΖ sub eadem alti- 


tudine posita .4I*: dico, 
NS esse BI': I1 — ABT 
/ PONES :ATA4 ΞΕ ΕΓ: ΓΖ. ; 
produeatur enim B Ζ in 
eHBI A4 K A utramque partem ad punc- 
ta O, A4, et ponantur basi BI'aequales quotlibet rectae 
BH, HO et basi I7 aequales quotlibet rectae Z1 Κ᾽ 
ΚΑ, et ducantur AH, 40, AK, A A. 
et quoniam ΓΒ — BH — ΗΘ, erit etiam 
A 40H — AHB — 48ΒΓ [D 98]. 
itaque quoties multiplex est basis ΘΙΓ basis BI', to- 
. ties multiplex est etiam triangulus 4ΘΙΓ trianguli 
ABI. eadem de eausa, quoties multiplex est basis 
AI' basis I, totes multiplex est etiam trian- 
gulus 4A4I' trianguli AI. et si OI' — ΓΖ, erit 
etiam Δ A40T' — AT'A4 [1,88], et 8 OI IA, erit 
etiam Δ A40T' » AT'A, et s ΘΓ T^ A, erit | 
A AO0IDI'— AI'A. itaque datis quattuor magnitudini- 
bus, duabus basibus BI, ΓΩ͂ et duobus triangulis 
ABI, 4Γ4 sumptae sunt aeque muliplices basis ΒΓ 


τὴν Β 4’ κάϑετον ἀγομένην Theon (BVp, F in ras. m. 2); sed 
cfr. def. 4. 5. λέγω, ὅτι] in ras. m. 2 F. ἐστὶν ὡς ἡ BI'] 
in mg. transeunt m. 1 F. βάσις] -ἰς in ras. F. 9. B 4] 
A4B Bp, V m. 2. 11. ὁσαιδηποτοῦν) om. P. 19. 4 K| 
in ras. V. 14. BH, H 0] e corr. p. 15. ἐστίν P; comp. p. 
AHO Ἐν. 18. ABTI'] corr. ex AO T' m. 2 F. 19. AI'] 
I'A P, sed A in ras. I4] 4T' Bp. 20. 4Γ4] 447 Bp. 
τρίγωνον z (non P). 21. I'4] inter I' et 4 ras. 1 litt. F V. 
ἐστίν P, comp. p. — 22. ΑΛΓ Bp. 28. I'A] inter Γ' et 4 
ras. 1 litt. V. 24. AT'A] PV, B in ras. m. 1; AAT" p; 
ABT F. ἔλαττον ἔλαττον DF (ἐλάττων F m. 2). 
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| τὸ EI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ZI' παραλληλύ-. 
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AOI τρίγωνον, τῆς δὲ I4 βάσεως καὶ τοῦ 44Γ 
τριγώνου ἄλλα, ἃ ἔτυχεν, ἰσάκις πολλαπλάσια d] τὲ 
AI' βάσις καὶ τὸ 44 τρίγωνον" καὶ δέδεικται. ὅτι, 
εἰ ὑπερέχει ἡ OI' βάσις τῆς I'4 βάσεως. ὑπερέχει 
καὶ τὸ ΑΘΓ τρίγωνον τοῦ 44Γ τριγώνου. καὶ si 
ἴση. ἴσον. καὶ εἰ ἐλάσσων, ἔλασσον" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
BI' βάσις πρὸς τὴν I4 βάσιν, οὕτως τὸ T— 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΓΖΩ͂ τρίγωνον." 

Καὶ ἐπεὶ τοῦ μὲν 48ΒΓ τριγώνου διπλάσιόν ἐστι 
τὸ ΕΓ παραλληλόγραμμον, τοῦ δὲ 4Γ4 τριγώνου 
διπλάσιόν ἐστι τὴ ΖΙΓ παραλληλόγραμμον, τὰ δὲ 


μέρη τοῖς ὡσαύτως πολλαπλασίοις τὸν αὐτὸν ἔχει 


λόγον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ 
ΑΓ4 τρίγωνον, οὕτως τὸ EI' παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ΖΙ παραλληλόγραμμον. ἐπεὶ ovv. ἐδείχϑη, 
ὡς μὲν ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν ΓΖΩ͂. οὕτως v0 ABI 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ4 τρίγωνον, ὡς δὲ τὸ 4ΒΓ 
τρίγωνον πρὸς τὸ 4Γ4 τρίγωνον. οὕτως τὸ ΕΓ 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ βάσις πρὸς τὴν I4 βάσιν. οὕτως 


γραμμον. 

Τὰ ἄρα τρίγωνα καὶ τὰ παραλληλόγραμμα τὰ 
ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα πρὸς ἄλληλα ἐστιν ὡς αἵ 
βάσεις" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄ 
9 s , A] , L4 ^ 
Εὸὰν τριγώνου παρὰ μίαν TOV πλευρῶν 
ἀχϑῇ τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τρι- 


2. Δ] supra F.- 3. AT'| A P. 4. l'A] A in ras. 
m. 2 P; ΓΤ 6. ἴση] ἴσον B, et F, corr. m. 2. ἐλάσσων] 


s Ama Ἐπ ταὶ Cun md 
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irangulique A4BI' basis OI' et triangulus ΑΘΓ, et 
basis ΓΖ triangulique 4 4 Γ΄ aliae quaeuis aeque multi- 
pliees basis “Γ᾿ et triangulus 4 41* et demonstratum 
est, si €I' basis basim I'4 superet, etiam triangulum 
AOTI'iriangulum A444I'superare, et si aequalis sit, 
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit 
BI:I4-—2A4BI:ALD4A [V def. 5]. 
et quoniam ΕΓ τὸ 2 ABI et ZU — 2 AT'A (1, 84], et 
partes eandem rationem habent atque aeque multi- 
pliees [V, 15], erit ^ A4BI': AI'A — ΕΓ: ΖΓ. iam 
quoniam demonstratum est, esse 
ΒΕΓ Ξε ΒΓ ΑΓΕ2Ζ 
et ABI': 4Γά — ΕΓ : ΓΖ, ent etiam 
BI:DA-—E-P:ZI([V,11] 

Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti- 
tudine posita eandem inter se rationem habent ac 
bases; quod erat demonstrandum. | 


II. 


S1 in triangulo uni laterum parallela ducitur recta, 
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera 


IL Schol in Archim. III p. 383. 


ἔλασσον P; ἔλαττον B, et F, corr. m. 2; ἐλάττων p. ἔλαττον 
BP. 9. piv τοῦ V. 10. δέ] m. 2 V. 11. ἐστιν P; 
ED. 12. πολλαπλασίοις] παραπλησίοις B; corr. m. 2. 
Me. ZI] ΓΖ BFp, V m. 2. 160. ἡ μέν p. ABI' 
ATDB P. 17. AI'4] corr. ex AAT' F. "Liens a om. V. 
18. ro/jyovov] om. V. 4 Γ4] e corr. F. τρίγωνον Ἶ m. 2 V. 
19. ΓΖ] P; V m. 1; ZI BFp, V m.2. 80. ΓΖ] AT p. 
21. παραλληλόγραμμον (alt. om. V. 27. παρὰ μίαν] mu- 
tat. in παράλληλος μιᾷ Β τὰ. recentissima ; in V supra scr. 
m. 2: ἤτοι μιᾷ τῶν πλευρῶν παράλληϊος. 
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γώνου πλευράς" καὶ ἐὰν αἱ τοῦ τριγώνου πλευ- 
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ραὶὺ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς 
ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοιπὴν ἔσται 
τοῦ τριγώνου πλευράν. 

Τριγώνου γὰρ τοῦ AABI' παράλληλος μιᾷ τῶν 
πλευρῶν τῇ ΒΓ ἤχϑω ἡ 4 E' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 
B4 πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὲς τὴν EA. 

᾿Επεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE, ΓΖ. 

Ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BALE τρίγωνον τῷ ΓΖ Ε τρι- 
γώνῳ᾽ ἐπὶ γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστι τῆς ΖΕ καὶ 


ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 4Ε, BI" ἄλλο δέ 


τι τὸ 44 τρίγωνον. τὰ δὲ ἴσα πρὸς τὸ αὐτὸ τὸν 
αὐτὸν ἔχει Aóyov: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ BAE τρίγωνον 
πρὸς τὸ AA E [τρίγωνον], οὕτως τὸ I4 E τρίγωνον 
πρὸς τὸ 441Ε τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ BAE 
τρίγωνον πρὸς τὸ A4 E, οὕτως ἡ Β4 πρὸς τὴν 
Z44' ὑπὸ γὰρ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα τὴν ἀπὸ τοῦ E 
ἐπὶ τὴν AB κάϑετον ἀγομένην πρὸς ἄλληλά εἰσιν 
ὡς αἱ βάσεις. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὡς τὸ L'A E τρίγωνον 
πρὸς τὸ AZ E, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΑ καὶ 
ὡς ἄρα ἡ B πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς 
τὴν EA. 

᾿Αλλὰ δὴ αἱ τοῦ ABI τριγώνου πλευραὶ αἱ AB, 
ΑΓ ἀνάλογον τετμήσϑωσαν, ὡς ἡ BZ πρὸς τὴν ZA, 
οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ 4E 
λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 4Ε τῇ BI. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 


1. Ante ἐών 2 litt. erus. V. 8: παρὰ τὴν λοιπήνἾ mutat. 
in παράλληλος " λοιπῇ B m. recentiss.; in F supra scr. m. 2 
Bette 4. πλευράν) mutat. in πλευρᾷ m. recentiss. B. 
7. τήν] postea insert. g. τήν] postea insert. g. EA] 
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irianguli proportionaliter secantur, recta ad puncta 
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit. 
Nam in triangulo A4BI' uni 
laterum BI' parallela ducatur 
ΖΕ. dico, esse 
A Β4:4.4.-- ΓΕ: ΕΑ. 
ducantur enim BE, I. 
" itaque A BZE — I'4E; nam 
in eadem basi sunt ΖΕ et in iisdem parallelis 44 E, 
ΒΓ |I, 38] alia autem quaedam magnitudo est 
A 44 E. et aequalia ad idem eandem rationem ha- 
bent[V, 1]. erit igitur BZ4E: 4 AE — IAE: AAE. 
- uerum BZE: AZE — Bz: z4;nam cum sub eadem 
- altitudine positi sint, ea quae ab E ad 48 perpen- 
- dicularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac 
- bases [prop. I] eadem de causa erit etiam 
i AIAE: ΑΠΕΞΕΓΕ: ΕΑ 
- quare etiam ΒΖ): 2.4 — ΓΕ: EA [V, 11]. 
iam uero irianguli 4BI'latera 48, AI' propor- 
- tionaliter secentur, ita ut sit B: 44 — ΓΕ: E A, et 
- ducatur ΖΕ. dico, ΖΕ rectae BI' parallelam esse. 


AB F. 8. γάρ] supra m. 1 V. 9. ἄρα] δή P. ἐστίν P, 
comp. p. 11. BI] EZ ῳ (non F). 14. τό] corr. ex 
τῷ m. 2 V. jj^ A4AE P. τρίγωνον] om. P. τρί- 
γῶνον} om. V. 16. A4E] 4 e corr. m. 2 V. 7] 9; 
add. supra etiam m. rec. 19. Post βάσεις add. V: ὡς δὲ 
τὸ I'A4 E πρὸς τὸ 44Ὲ τρίγωνον. δή] om. F; uidetur add. 


fuisse m. 2, sed euan.; δὴ καί P. ὡς τό] om, V; ὡς δὲ 
τό φ. TAE τρίγωνον es τὸ AZ E] om. 20. E 4] 
AE p. 21. EH ΓΒΕ 28, αἴ AB, AT] m. 2 V; αἵ 
om, F, add. 24. Ante ὡς hab. Bp: κατὰ τὰ 4, E 


σημεῖα; idem P mg. m. 2. ὡς ἄρα Bp. 25. DE] mutat. 
in ET' m. 2 V. 
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ὡς ἡ BA πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν E A, 


&AÀ ὡς μὲν ἡ ΒΖ4 πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ Β4Ε 
τρίγωνον πρὸς τὸ 44 τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ ΓΕ πρὸς 


nsi δὼ." 


“τὴν EA, οὕτως τὸ IAE τρίγωνον πρὸς τὸ 44Ε 
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τρίγωνον, καὶ ὡς ἄρα τὸ Β4Ε τρίγωνον πρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον, οὕτως τὸ I'4E τρίγωνον πρὸς τὸ 
AAE τρίγωνον. ἕχάτερον ἄρα τῶν BAE, Γ4Ε 
τριγώνων πρὸς τὸ A4 E τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον 


ἄρα ἐστὶ τὸ BAE τρίγωνον τῷ IAE τριγώνῳ καί 


εἶἰσυν ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως τῆς 4Ε. τὰ δὲ ἴσα 
τρίγωνα καὶ ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως ὄντα καὶ ἐν ταῖς 
αὐταῖς παραλλήλοις ἐστίν. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AE τῇ ΒΓ. 

᾿Εὰν ἄρα τριγώνου παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν ἀχϑῇ 
τις εὐθεῖα, ἀνάλογον τεμεῖ τὰς τοῦ τριγώνου πλευράς" 
καὶ ἐὰν «f τοῦ τριγώνου πλευραὶ ἀνάλογον τμηϑῶσιν, 
ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα παρὰ τὴν λοι- 
πὴν ἔσται τοῦ τριγώνου πλευράν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


γ΄. 

᾿Εὰν τριγώνου ἡ γωνία, δίχα τμηϑῇ, ἡ δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐϑεῖα τέμνῃ καὶ τὴν 
βάσιν, τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει 
λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" 
καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ 


λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς, 


ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν ἐπιξευγνυ- 
μένη εὐθεῖα δίχα τεμεῖ τὴν τοῦ τριγώνου 


γωνίαν. 


8. τρίγωνον] (alt.)om. V. 4. τὴν E 47 τὸ E A seq. ras. 11itt. Εν, 
5. καὶ ὡς ἄρα — 7: AZAE τρίγωνον] mg. m. 2 V. 6. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 81 


nam iisdem comparatis quoniam est 
Β4: 244 -εἰ ΓΕ: ΕΑ, οἱ BZ:AA—ABAE:AAE, 
et l'E: EA — AIAE: AAE [prop. I], erit. etiam 
ABAE: AAE— A TAE: AAE [V, ll] itaque 
uterque iriangulus BZ44E, IZ4E ad A444E eandem 
rationem habet. itaque A ΒΖ E — IAE [V,9]. et 
in eadem basi sunt 4 E. irianguli autem, qui aequales 
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis 
sunt [I 39]. itaque ΖΕ rectae BI' parallela est. 

Ergo si in triangulo uni laterum parallela ducitur 
recta, latera trianguli proportionaliter secabit; et si 
latera trianguli proportionaliter secantur, recta ad 
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral- 
lela erit; quod erat demonstrandum. 


III. 
Si angulus trianguli in duas partes aequales 


diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua 
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem 
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice 
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
partes aequales secabit. 


IIL Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III 
p. 272, 11. Schol. in Pappum III p. 1175, 16, 25 al. 


τρίγωνον] (prius) om. BFV T. τρίγωνον] «comp. F. 8. 
πρὸς τὸ AA E] supra m. 1 b. πρὸς τὸ A4 τρίγωνον V. 9. 
ἐστίν F V. — 11. καί] (prius) τά F. 12. παράλληλος V; corr. 
m. 2. ἐστίν] (prius) PFV; ἐστί B, et p (ν in ras); εἰσί V 
m. 2. 14. πλευρῶν] mg. m. 1 » 20. ἡ] om. V. u$ ] 


in ras. m. 2 V. δέ] supra m. 1 F. 21. τέμνῃ] τέμνει 
eras., V. 24, καὶ ἐὰν τά -- 925: βίου, mg. m. 2 24. 


ἔχῃ) corr. ex ἔχει m. 1 p. 27, τεμεῖ] P, F m. 2, V m. 25 
τέμνει Bp, F m. 1, V m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 6 


15 
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89 ZTOIXEISN δ΄. 


Ἔστω τρίγωνον τὸ ABI, xol τετμήσϑω ἡ ὑπὸ 
BAT γωνία δίχα ὑχὸ τῆς A424 εὐθείας" λέγω, Oti 
ἐστὶν ὡς ἡ B πρὸς τὴν ΓΩ͂, οὕτῶς ἡ ΒΑ πρὸς 
τὴν AI. 

"Hy9o γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ ΖΙ Αὶ παράλληλος ἣ TE, 
x«l διαχϑεῖσα T BA συμπιπτέτω αὐτῇ κατὰ τὸ E. 

Καὶ ἐπεὶ εἰς παραλλήλους τὰς 44, EI' εὐϑεῖα 
ἐνέπεσεν ἣ AT, ἡ 2 ὑπὸ 4ΓῈ γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ DAZ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ ΓᾺ 4 τῇ ὑπὸ BAA ὑπό- 
κειτὰϊ ἴση" καὶ ἡ " BAA ἄρα τῇ ὑπὸ ΑΤΓῈ ἐστιν 
ἴση. πάλιν, ἐπὲέὶ εἰς παραλλήλους τὰς 42, ΕΙΓ εὖ- 
ϑεῖα ἐνέπεσεν ἣ B.AAE, v ἐχτὸς γωνία ἡ ὑπὸ Β ΑΖ 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐντὸς τῇ ὑπὸ AEI. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ 
ὑπὸ 4ΓΕ τῇ ὑπὸ ΒΑ4 ἴση" καὶ ἣ ὑπὸ 4ΓΕ ἄῤα 
γωνία τῇ ὑπὸ AEI ἐστὶν ἴση: ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ 
AE πλευρᾷ τῇ ΑΓ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ τριγώνου 
τοῦ BI'E παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν EI' ἥκται ἡ 
A4, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν AI, 
οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AE. ἴση δὲ ἡ AE τῇ AI" 
ὡς ἄρα ἡ BA πρὸς τὴν ATL, οὕτως ἡ BA See 
τὴν AI. 

"AAA δὴ ἔστω ὡς ἡ Β4 πρὸς τὴν ZI, οὕτως 
ἡ BA πρὸς τὴν AT, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ Az λέγω, 
ὅτι δίχα τέτμηται 7 ὑπὸ BAT γωνία ὑπὸ τῆς AA 
εὐϑείας. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων, ἐπεί ἐστιν 
ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν AT, οὕτως ἡ BA «gos τὴν AT, 
ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΖ πρὸς τὴν AT, οὕτως ἐστὶν ἡ ΒΑ 


1, καί] s ta F. 241 AI'"P. "7. evOslag V. 
8. ἐνέπεσεν] Po Bp; ἐμπέπτωκεν V. ἐστίν P; comp. p. 
9. ἀλλά P. 11, εὐθεῖα] εὐθείας addito εὔϑεῖζα in mg. m. 


— itaque erit 


ELEMENTORUM LIBER VI. 83 


Sit trangulus ABI, et / B.4I' in duas partes 
aequales secetur recta .4 Z1. 
dico, esse 

Bosdau Bd AT. 

ducatur enim per I" rectae 
44A parallela I'E, et pro- 
ducta B.4 cum ea coneurrat 
in E ΗΠ «αὔτ. D]. et quoniam in rectas parallelas 4 Ζ, 
EI recta incidit AT, erit |, AI'E — LAA [L, 29]. sed 
supposuimus { 1:424 — B4 4. quare etiam ( 8.44 
— ΑΓΕ. rursus quoniam in rectas parallelas 4 24, ΕΓ 
recta incidit B A4 E, erit / .B.444 — AET exterior angu- 


- lus interiori [I, 29]. demonstratum est autem, esse etiam 
—- L.ADE—:BAA. quare etiam [. AI'E — AEI: quare 


eliam 4E — A4I'[1,.6]. οὐ quoniam in triangulo 


| BI'E uni laterum ,EI' parallela ducta est 4444, erit 


Bz4:401'— BA: AE [prop. Il. .sed 4E — AI: 


BzZ4:ZDI'— BA: AI. 
iam uero sib ΒΖ): 4I'— ΒΑ: AT, et ducatur A ZI. 


- dico, 4. B.AT' in.duas partes aequales secari recta .4 4f. 


nam iisdem comparatis quoniam est Baz: “1.1 
—BA:AI,uerum etiam Bz : 4 --- ΒΑ: 4.Ε (nam 


UI 


2 V; PES pn Bp. 19. ἐνέπεσε V. | BAE] litt. E in 

ras. m. 2 D. ἡ] (fert. in ras. V. 18. ἴσῃ] -ἢ e corr. m. 

2p. AET] htt. ET' in ras. P. 14. .Β. 4 corr. ex B4 

m. 1p. . &e« γωνία] om. V. 16. AE] 40 z (non P), 

EA g. πλευράν z (non P). 18. πρὸς. τήν] τήν comp. scrip- 

tum cum πρόσ eoaluit in F, πρός q, et sic in seq. saepius. 
20. ὡς ἄρα] P; ἔστιν ἄρα ὡς Theon? (BFVp: cfr. p. 68, τ 
22..B 4] 4 corr. p. ,4T]T4F. 26. ἐπεὶ γάρ 

AT — p.84, 1: πρὸς τήν] om, Bp. 28. E] om. T dii. 

m. rec,, sed eras.). 

6* 


84 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


πρὸς τὴν AE: τριγώνου γὰρ τοῦ ΒΓΕ παρὰ μίαν 
τὴν ΕΓ ἦκται ἡ 44 καὶ ὡς ἄρα ἡ BA πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ BA πρὸς τὴν AE. ἴση ἄρα ἡ AT τῇ 
AE: ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ 4ΕΓ τῇ ὑπὸ 4ΓΕ 
ἐστιν ἴση. ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ ΑΕΓ τῇ ἐκτὸς τῇ ὑπὸ 
Β.44 [ἐστιν] ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ Ἅ4ΓΕ τῇ ἐναλλὰξ τῇ 
ὑπὸ DAZ ἐστιν ioq καὶ ἡ ὑπὸ Β44 ἄρα τῇ ὑπὸ 


- ΓΑΖ ἐστιν ἴση. ἡ ἄρα ὑπὸ Β4Γ γωνία δίχα τέτμηται 


10 
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ὑπὸ τῆς 44 εὐϑείας. 

᾿Εὰν ἄρα τριγώνου 5? γωνία δίχα τμηϑῇ, « δὲ 
τέμνουσα τὴν γωνίαν εὐϑεῖα τέμνῃ καὶ τὴν βάσιν, 
τὰ τῆς βάσεως τμήματα τὸν αὐτὸν ἕξει λόγον ταῖς 
λοιπαῖς τοῦ τριγώνου πλευραῖς" καὶ ἐὰν τὰ τῆς βάσεως 
τμήματα τὸν αὐτὸν ἔχῃ λόγον ταῖς λοιπαῖς τοῦ τρι- 
γώνου πλευραῖς, ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὴν τομὴν 
ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα δίχα τέμνει τὴν τοῦ τριγώνου 
γωνίαν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

δ΄. 

Τῶν ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰ- . 
σιν αἷ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ 
ὁμόλογοι αἷ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

Ἔστω ἰσογώνια τρίγωνα τὰ 48ΒΓ. ΔΓΕ ἴσην 
ἔχοντα τὲν μὲν ὑπὸ ABI' γωνίαν τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, τὴν 
δὲ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ DAE καὶ ἔτι τὴν ox ALB 
τῇ ὑπὸ L'EZ4' λέγω, ὅτι τῶν ABI, AUE τριγώνων 


IV. Psellus p. 70. 


8. οὕτως] m. 2 V. 4Ε] AT g. 4. AE| EA g. τῇ 
PBp; γωνίᾳ τῇ FV. ὅ. ἀλλά P. 6. BAZ] B supra m. 1 F. 
ἐστινῆ om. P. ὠ ἡ δέ] ἴση δὲ wol? V. — AT'E]supra P'ras. | 
est in V; ΕΓ F. 7. ἐστιν ἴση] om. V. καὶ ἡ ὑπό —8: - 


E 
32i 


ELEMENTORUM LIBER VI. 85 


in iriangulo BI'E uni laterum EI' parallela ducta 
est 444) [prop. II], erit etiam B4: 4AI'— BA4: AE 
[V, 11] quare AI'— AE [V, 9]. quare etiam 
LAEI' — ALE [1, 5]. sed |. AEI'— B A A exteriori 
[L 29], οἱ |. AU'E — ΓΑ4 alterno [id.]. quare etiam 
LBAZz-—I44. itaque [| ΒΑΓ recta 44 in duas 
partes aequales sectus est. 

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales 
diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat, 
partes basis eandem rationem habebunt ae reliqua 
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem 
habent aec reliqua latera trianguli, recta a uertice ad 
punetum sectionis ducta angulum trianguli in duas 
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum. 


IV. 


In triangulis aequiangulis latera aequales angulos 
comprehendentia proportionalia sunt et correspon- 
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt. 

Sint trianguli aequianguli 4BI, ΔΓΕ habentes 
LABI'— AUTE BADI-—IAE, 4ΓΒ- ΓΕΖ. dico, 


ἔστιν ἴση] om. B et V (ras. est quartae partis lineae); in mg. 
transeunt in ras. p. 10, ἡ] om. V. δίχα] om. F. 11. 
τὴν γωνίαν] P; αὐτήν BF Vp. εὐϑεῖα) mg. m. 1 P. τέ- 
μνει F et seq. ras. 1 litt. V. 12. τάχα. 2 F. — 13. xol 
ἐάν — 17: δεῖξαι] in ras. m. 1 F. — 14. ἔχῃ] corr. ex ἔχει p. 
λόγον ἔχῃ V. 16. τοῦ τριγώνου] om. F V. 17. γωνίαν] 
εὐθεῖαν p. 20. αἵ περί] e corr. V. ἴσας] m. rec. F. 21. 
πλευραὶ ὑποτείνουσαι Bp, ὑποτείνουσαν πλευραί ΒΥ. 22. 
ἔστωσαν V. ATE] Τ' ΔΕ Bp, V m. 2. 283. ABT] 
BAT PF. yovíav| comp. mg. P. ATE] lAE P. 24, ' 
BAT] BFp, V m.2; BPA4 P; ADB V m. i. LAE] ΒΡ», 
V m. 2; l'EA PF. AI'B| Bp, V in ras. m. 2; ABI" PF. 
25. EZ] BFp; AETI' in ras. m. 2 V; AT'E P. 
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86 XTOIXEION ς΄. 
ἀνάλογόν εἰσιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας 
καὺ ὁμόλογοι αἴ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι. 

Κείσϑω ydg ἐπ᾽ εὐθείας ἡ ΒΓ τῇ LIE. καὶ ἐπεὶ 
αἱ ὑπὸ .ABI, 4 ΓΒ γωνίαι δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές 
εἶσιν, ἴση δὲ ἡ ὑπὸ ALB τῇ ὑπὸ AEL, αἱ ἄρα 
ὑπὸ 48Γ, ΔΕΙ͂ δύο ὀρϑῶν ἐλάττονές εἰσιν" αἵ BA, 
ΕΖ ἄρα ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσϑωσαν 
καὶ συμπιπεέτωσαν κατὰ τὸ Ζ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ ὑπὸ ΖΓΕ γωνία τῇ ὑπὸ 
ABEL, παράλληλός ἐστιν ἡ ΒΖ τῇ PA. πάλιν, ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4}ΓΒ τῇ ὑπὸ ΖΔΊΈΕΓ, παράλληλός 
ἐστὶν ἡ AT τῇ ΖΕ. παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ 
τὸ Ζ4Γ4᾽ ἴδσὴ ἄρα ἡ μὲν ZA τῇ AT, ἡ δὲ 4Γ τῇ 
Z4. καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ ZBE παρὰ μίαν τὴν 
ZE ἧκται ἡ AI, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ Β 4 πρὸς τὴν AZ, 
οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ. ἴση δὲ ἡ AZ τῇ ΓΖ' 
óe ἄρα ἡ ΒΑ πρὸς τὴν L4, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΕ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ἡ 
AID πρὸς τὴν D'E. πάλιν, ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν 


4 ΓΖΩ͂ τῇ ΒΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ' πρὸς τὴν ΓΕ, 


οὕτως ἡ Z4 πρὸς τὴν AE. ἴση δὲ ἡ Z4 τῇ AI" 
ὡς ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν 
4Ε, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν I'A4, οὕτως 
ἣ ΓΕ πρὸς τὴν E. ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη ὡς μὲν ἡ 
AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν ΓΕ, ὡς 
δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΑ, οὕτως ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ΕΖ, 
δι᾿ ἴσου ἄρά ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν ALD, οὕτως ἡ L4 


πρὸς τὴν ZE. 


4. δύᾳ] αἵ δύο P, corr; m. 1. ἐλάσσονες V. 6θ. ἐλάσσονες V. 
10. ἐστιν] P, F m. 1; ἄρα ἐστίν BVp, F m. 2. Sequentia in 


ras. m. 1 p. 12. ἐστί] ἐστίν P, comp. p. 18. ΖΑ ΓΖ] Γ in 


ras. D. AI'] lin ras. p; ΓΖ V, corr. m. 2. 14. Z4] 


ELEMENTORUM LIBER VI. 81 


in triangulis 418Γ, ΖΓΕ la- 
ssi aequales angulos com- 
prehendentia aequalia esse et 
correspondentia, quae sub 
/4 aequalibus angulis subtendant. 
ponatur enim BI'in pro- 
B DOE ducta I'E, et quoniam 
L ABI'J4- AI'B duobus rectis minores sunt [I, 17] 
et 4 4ΓΒ — ΖΕΙ͂, erunt |, ABI' 4- AEI' duobus 
rectis minores, itaque B4, E41 productae concurrent 
[I «iv. 5]. producantur et concurrant in Ζ, 
ei quoniam ( ΖΓΕ — ABI, erii ΒΖ rectae 
ΓΖ parallela [I, 28]. rursus quoniam / 4ΓΒ — AEI, 
erit A4I' rectae ΖΕ parallela [id.]]] ZAI'4 igitur 
parallelogrammum est. quare Z.4 — ΖΓ, AI'— Z 4 
- ΠῚ, 94] et quoniam in triangulo ZB E uni lateri ΖΕ 
- parallela ducta est ΑΓ, erii B4: 4Z — ΒΡ ΓΕ 
- [prop. Π]. sed 4Z — ΓΖ. itaque B.4: L4 — BI: L'E 
- et permutando [V, 16] 4B: BI' — AT: ΓΕ. rursus 
quoniam I'4 rectae ΒΖ parallela est, erit BI': I'E 
"—Z4:24E [prop. Il]. sed ZZ — AI: itaque 
ΒΓ: ΓΕ-:.4Γ: ΖΕ, οὐ permutando [V, 16] BD: ΓΑ 
"e DE: EZ. iam quoniam demonstratum est, esse 
AB : BI — AE: FE οἱ ΒΓ: ΓΑ -- ΓΕ: EA, ex 
aequo erit B.4: AI — ΓΖ: 4E [V, 22]. 
AZ P. ZBE] PF, V m. 1; BZE Bp, V m. 2. pov 
τῶν πλευρῶν V. 1. 3]. (alt.) om. P. τήν] om. BFp. 16. 
τήν] om. BF p. 17. τήν] om. BFp. τήν] om. g. 18. 
yi BA p. πρὸς τή] PV; πρός BFyp, et sic deinde 
| per totam propositionem. 21. Z4] (alt.) AZ'V m. 1; corr. 
m. 92. 3. «ol ἐναλλάξ] P; ἐναλλὰξ ἄρα Theon? (BFV p); 


efr. lin. 18. 24, ἐπεὶ od» ] καὶ ἐπεί P. ἢ wév P. — 9. 
καὶ δι᾿ ἴσου P. 
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88 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


Τῶν ἄρα ἰσογωνίων τριγώνων ἀνάλογόν εἰσιν ai 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμόλογοι a 
ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ε΄. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχῃ; ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει 
τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἵ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑπο- 
τείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI,A4EZ τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν AB πρὸς τὴν BI, οὕ- 
τῶς τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, ὡς δὲ τὴν ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΑ, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν Ζ4,, καὶ ἔτι ὡς τὴν 
BA πρὸς τὴν AI, οὕτως τὴν EA πρὸς τὴν ZZ. 
λέγω. ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ 
τριγώνῳ καὶ ἴσας ἕξουσι τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν, τὴν μὲν ὑπὸ ABI τῇ 
ὑπὸ 4 ΕΖ, τὴν δὲ ὑπὸ ΒΓΑ͂ τῇ ὑπὸ EZA καὶ ἔτι 
τὴν ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ EAZ. ᾿ 

Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ ΕΖ εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς 
αὐτῇ σημείοις τοῖς E, Ζ τῇ μὲν ὑπο ABI γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπο ΖΕΗ͂, τῇ δὲ ὑπο 4ΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ EZH: 
λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Α λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Η ἐστιν ἴση. 

. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ το ABI' τρίγωνον τῷ ΕΗΖ 
[τριγώνῳ]. τῶν ἄρα 48Γ, ΕΗΖ τριγώνων ἀνάλογόν 
εἰσιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καὶ ὁμό- 


8. ὑπό) περί p. γωνίας] bis p. πλευραὶ ὑποτείνουσαι 
BFp, ὑποτείνουσαι πλευραί Υ. 7. τάς] m. rec. F. 10. 
τὴν BI] BI ΒΕ. 11, τὴν EZ] EZ ΒΕ». τὴν ΓΑ] - 
IA BFp. 12. οὕτω B. τὴν 241 P, V m. 1; AZ 
V m.2; 422 BFp. 13. οὕτω Bp. τὴν AZ Υ, τὴν ZAP; 
AZ BFp. 14. ἐστιν P, comp. p. 16. ὑποτείνουσι Vp. 
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Ergo in iriangulis aequiangulis latera aequales 


. angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre- 


spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt; 
quod erat demonstrandum. 


y. 


Si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt irianguli et eos angulos aequales 
habebunt, sub quibus correspondentia. latera sub- 
tendunt. 

Sint duo wena primi ZA EZ latera proportionalia 

diesen iia ut 581 AB: ΒΓ 


—1E: EZ, ΒΓ ΓΑ -— EZ 
:ZA,BA: ael E4:42Z. dico, 
Z inangulo ABI, AEZ aequian- 
gulos fore et eos angulos aequa- 
gy 8 habituros esse, sub quibus 


correspondentia latera subtendant, 

L ABI' — AEZ, BI'A — EZA, BAIT' —EAZ. 
construatur enim ad rectam EZ et puncta eius 
E, Z angulo ABI' aequalis [| ZEH et angulo AI'B 
aequalis EZH [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus 
ad 4 positus reliquo angulo ad MH posito aequalis 
est [L 32]. itaque ABI, EHZ irianguli aequianguli 
sunt. quare in triangulis ABI, ΕΗΖ latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre- 


21. AI'B] e corr. V. 22. πρὸς τῷ A] P; ὑπὸ BAI'Theon 
(BF V p). πρὸς τῷ ΗἹ P; ὑπὸ ÉHZ Theon (Bp; ὑπὸ EZ 
supra scr. H V, ὑπὸ ΕΖΗ T). 23. ἰσογώνιο F in fine lin. 
ἐστίν P, comp. p. EHZ).P, V m. 1; ZEH Boy n: 2, 
F eras. Z et H. 24. zeyóvo] om. P. EHZ] P, Vm. 1; 
ZEH ΒΕ», V m. 2. 


10 


15 


20 


25 
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Aoyo, αἵ ὑπὸ τὰς ἴσας γωνίας ὑποτείνουσαι" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, [οὕτως] ἡ HE πρὸς 
τὴν ΕΖ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως ὑπό- 
κειταὶ ἡ 4Ε πρὸς τὴν EZ' ὡς ἄρα ἡ 4E πρὸς 
τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΗΕ πρὸς τὴν ΕΖ. ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 4Ε, ΗΕ πρὸς τὴν ΕΖ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4Ε τῇ ΗΕ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
AZ τῇ ΗΖ ἐστιν ἴση. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ 
EH, κοινὴ δὲ ἡ ΕΖ, δύο δὴ αἱ 4Ε, ΕΖ δυσὶ ταῖς 
ΗΕ. ΕΖ ἴσαι εἰσίν" καὶ βάσις ἡ AZ βάσει τῇ ZH 
[ἐστιν] ἴση" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 4 ΕΖ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 
HEZ ἐστιν ἴση, καὶ τὸ MEZ τρίγωνον τῷ ΗΕΖ 


“τριγώνῳ ἴσον, καὶ αἵ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς 


γωνίαις ἴσαι, ὑφ᾽ ἃς αἵ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 
ἴση ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ HZE, 
ἡ δὲ ὑπὸ EAZ τῇ ὑπὸ ΕΗΖ. καὶ ἐπεὶ ἡ μὲν ὑπὸ 
LEA τῇ ὑπὸ ΗΕΖ ἐστιν ἴση, ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ ΗΕ Ζ τῇ 
ὑπὸ ABI, καὶ ἡ ὑπὸ ABI ἄρα γωνία τῇ ὑπὸ 4EZ 
ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ AI'B τῇ ὑπὸ 
AZE ἐστιν ἴση, καὶ ἔτι ἡ πρὸς τῷ 4 τῇ πρὸς τῷ 
2: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρέγωνον τῷ A4EZ 
τριγώνῳ. 

᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα τὰς πλευρὰς ἀνάλογον ἔχῃ, 
ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίψωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας, 
ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


S. 
Εὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ yo- 


1, γωνίας m. 2 Ε΄. πλευραὶ ὑποτείνουσαι Theon (BVF p). 
2. τήν] om. BF p. οὕτως] «m e 8. τήν] om. ΒΡ». 
ἀλλ᾽  — 4: EZ] mg. m. 1 F. 3. τήν] om. BF p. 4. τήν] 


as —— Q— —— o ——] 


andes NUR. ir edi modd. c-r ac 


vM a 
1 
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt 
[prop. IV]. erit igitur 4B: BI'— HE: EZ. sed 
AB: ΒΓ — AE : EZ, ut supposuimus. quare 
A4E:EZ—HE:EZ[V,ll] itaque utraque ΖΕ, HE 
ad EZ eandem rationem habet. ergo ΖΕ -— HE 
[V, 9]. eadem de causa etiam 42 — HZ. iam 
quoniam ΖΕ — EH, et communis est EZ, duae 
rectae ΖΕ, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et 
Z4Z — ZH. iaque[ J4EZ-—HEZ [L8] et AA EZ 


- — Δ H EZ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales, 


sub quibus aequalia latera subtendunt [1, 4]. itaque 
LA4ZE- HZE,[ EAZ — ΕΗΖ. et quoniam 
LZEZ4- ΗΕΖ, οὖ L HEZ — ABI, eri etiam 
LABI'-—.ZAEZ. eadem de eausa erit etiam [, AI'B 
— AZ ZE, ei praeterea angulus ad 4 positus angulo 
ad 21 posito. itaque triangu ABI' 4 ΕΖ aequi- 
anguli sunt. 

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent, 
aequianguli erunt irianguli et eos angulos aequales 


- habebunt, sub quibus eorrespondentia latera sube 
. dunt; dioi erat demonstrandum. 


VI. 
81 duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem 
om. BFp. καὶ ὡς ἄρα P. 5. τήν] bis om. BFp. 6. HE] 
EH V. 7. τά] om. p. 8. ἴση ἐστίν p. 10. εἰσί V p. 


4Z]Z4P.  ZH)]postras 1 htt. V. 11. ἐστιν] om. P. 
13. Post ἴσον add. ἐστί Bp, F m. 2, V m. 2. 14. Post ἴσαι 
add. ἔσονται Bp, F m. 2. — 15. ἐστίν PB. AZE] AEZ F. 

HZE| H supra m. 1 F. — 17. ἴση ἐστίν φ. ἀλλά P. 18, 
48 ΓῚ (prius) ABT' ἐστιν ἴση V. 19. ἡ] ἢ μέν P AT'B] 
ABI'yp. 20. ἔτι] e corr. V. τῷ] bis τό B et V (corr. 
m. 2) 21. 4d ἐστιν ἴση FV. ἐστίν P. 
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νέᾳ ἴσην ἔχῃ, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς 
πλευρὰς ἀνάλογον, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρέ- 
γωῶνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνίας. ὑφ᾽ ἃς at ὁμό- 
λογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI,A4EZ μίαν γωνίαν 


τὴν ὑπὸ BAT' μιᾷ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ EAZ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς 
τὴν ΒΑ πρὸς τὴν AL, οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς τὴν 4Ζ᾽ 
λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI' τρίγωνον τῷ AEZ - 
τριγώνῳ καὶ ἴσην ἕξει τὴν ὑπὸ ABI γωνίαν τῇ 


ὑπὸ A4EZ, τὴν δὲ ὑπὸ 4ΓΒ τῇ ὑπὸ AZE. 
Συνεστάτω γὰρ πρὸς τῇ 412 εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς 

αὐτῇ σημείοις τοῖς 4, Z ὑποτέρᾳ μὲν τῶν ὑπὸ BAI, 

EAZ ἴση ἡ ὑπὸ ZAH, τῇ δὲ ὑπὸ 4ΓΒ ἴση ἡ ὑπὸ 


AZH: λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B γωνία λοιπῇ τῇ 


πρὸς τῷ H ἴση ἐστίν. 


Ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 4ΗΖ 
τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς τὴν 
ΑΓ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν 42. ὑπόκειται δὲ καὶ 


ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν AI, οὕτως ἡ Ez πρὸς τὴν AZ'- 


καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 4Z, οὕτως ἡ ΗΖ4 πρὸς 
τὴν AZ. ἴση ἄρα ἡ Ez τῇ ΔΗ καὶ κοινὴ 9» 4Ζ᾽ 


δύο δὴ αἱ ΕΖ, 412 δυσὶ ταῖς ΗΖ, 12 ἴσαι εἰσίν" 


καὶ γωνία ἡ ὑπὸ EAZ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ HAZ [ἐστιν] 


EA 


ἴση βάσις ἄρα ἡ EZ βάσει τῇ HZ ἐστιν ἴση, καὶ 
τὸ Z4 EZ τρίγωνον τῷ HAZ τριγώνῳ ἴσον ἐστίν, καὶ - 


7. ἴσας m. 2 V. 8. τὴν 4ΤΓῚ AT' BFp. πρός] supra 
m. rec. P. τήν] om. BF p. AZ] eras. V; mutat. in Z4 E F; 


Z4 Bp. 9. ἐστιν P, comp. p. 10. τῶν 4ΒΓ F. 11.3 


τήν) τῇ V, corr. m. rec. AT'B] e corr. m. 2 V. 12. πρὸς 
μέν BFVp. τὴν 4Z εὐϑεῖαν V, corr. m. 2. 13. αὐτῆς B. 
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habent et latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia, aequianguli erunt tirianguli et eos 
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon- 
dentia latera subtendunt. 

Sint duo triangui ABI, 4EZ unum angulum 


ELEMENTORUM LIBER VI. 


A4 BAI'uni angulo EZZ aequalem 
| 4 habentes et latera aequales angulos 

NN IND comprehendentia proportionalia, ita 

ut sit BA: 4I — ΕΖ: 42. dico, 


E Z4  iiüanguos ABI, AZ4EZ aequian- 
gulos esse et habituros esse / 4.8 Γ 

A A e BZ;l EB dz. 
construatur enim ad rectam ΖΖ et puncta eius 
4, Z utrique angulo BAI, EZ4Z. aequalis [| Zz4H 
et [| 4ZH — AT'B [1], 23]. itaque qui relinquitur 
angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito 
aequalis est [I, 32]. itaque triangui 4.8, 4HZ 
aequianguli sunt. quare erit B4: AI'— Hz:Z4z 
[prop. IV]. supposuimus autem, esse etiam B.4: ΑΓ 
— EZ4:242Z. quare [V, 11] EZ: 42 — HA: ZZ. 


|? itaque Ez — AH [V, 9]; et communis est 4/Z. itaque 


i duae rectae Ezí, 4Z duabus H 4, 4Z aequales sunt; 
οὗ, EAZ — HAZ. quare EZ — HZ et ἃ AEZ 
|"— HAZ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt, 


14. EAZ γωνία ἴση V. 1. τῷ] τό V, corr. m. 2. γωνία] post 
ras. 1 liti. P; om. Theon (BF Vp). 16. τῷ] τό V, corr, m. 2. 

17. ἐστίν Pg, comp. p. AHZ] AEZ g. 18. τήν] om. 
BFp.. 19. ΗΔ] 1. Hm. 2 V; EZ B, corr. m. 2. τήν] om. 
BFp. 20. τήν] bis om. BF p. Ἐ4] 4ἘΕ Ἐ; Η 4 ΒΒ, corr. 
m.2. 21. EZ] B4 φ. τήν] om. BF p. 42] ZA V, 
corr. m. 2. Η 4] οχ 4H m, rec. P. 22. τήν] om. BF p. 

23. εἰσί V p. 24. γωνία ἄρα F. ἐστιν} om. P. 25. 
ἨΖ] ΖΗ PF. 26. ἐστι BV, comp. p. 


di a. . ETOIXEISN ς΄. 


αἵ λοιπαὶ γωνίαι ταῖς λοιπαῖς γωνίαις ἴσαι ἔσονται, 
ὑφ᾽ ἃς αἵ ἴσαι πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ AZH τῇ ὑπὸ AZE, 4 δὲ ὑπὸ AHZ τῇ 
ὑπὸ AEZ. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ AZH τῇ ὑπὸ 4ΓΒ ἐστιν 

ὅ ἴση" καὶ ἡ ὑπὸ AI'B ἄρα τῇ ὑπὸ AZE ἐστιν ἴση. 
ὑπόκειται δὲ καὶ ἡ ὑπὸ BAI τῇ ὑπὸ EAZ ἴση" καὶ 
λοιπὴ ἄρα ἣ πρὸς τῷ B λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ E ἴση 
ἐστίν" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ 
τριγώνῳ. 

10 Ἐὰν ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 
ἴσην ἔχῃ. περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνά- 
Aoyov , “ἰσογώνια ἔσται τὰ τρέγωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς 
γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἱ ὁμόλογοι πλευραὶ ὑποτείνουσιν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

15 t. 

Ἐὰν δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ yovíe 
ἴσην ἔχῃ. περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς πλευρὰς 
ἀνάλογον, τῶν δὲ λοιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἥτοι 
ἐλάσσονα ἢ μὴ ἐλάσσονα ὀρϑῆς, ἰσογώνια 

20 ἔσται τὰ τρίγωνα καὶ ἴσας ἕξει τὰς γωνΐας, 
περὶ ἃς ἀνάλογόν εἶσιν αἷ πλευραί. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI, ΖΕΖ μίαν γω- 
νίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα τὴν ὑπὸ BAT τῇ ὑπὸ 
ἘΖΖ, περὶ δὲ ἄλλας γωνίας τὰς ὑπὸ ABT, 4EZ 

25 τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, ὡς τὴν AB πρὸς τὴν ΒΓ, 
οὕτως τὴν ΖΕ πρὸς τὴν EZ, τῶν δὲ λοιπῶν τῶν 


1. ᾿ἔσονται ἑκατέρα ἑκατέρᾳ Theon (BFVy). 8. ὑπὸ 
A4HZ)| Peyrardus, ὑπὸ 4ΕΖ P; πρὸς 16 H Theon (BFVp; 
τό pro τῷ V, corr. m. 2). 4. ὑπὸ 482] Peyrardus; ὑπὸ 
AHZ P; πρὸς τῷ E Theon (BFVp; τό pro τῷ V, corr. m. 2). 
ἀλλά P. ΑΓΒΊ ΒΓΑ, 4 in ras. 6. καὶ ἡ — ἐστιν ἴση] 
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sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque 
LAZH — AZE, LA4HZ — AEZ. uerum [, 4ZH 
— ΑΓΒ. quare etiam | AI'B — AZE. supposuimus 
autem, esse etiam / ΒΗΓ — EZ£Z. itaque etiam qui 
relinquitur angulus ad B positus, reliquo angulo ad 
E posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BI, 
AZEZ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli umum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera aequales angulos com- 
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian- 
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus 


- eorrespondentia latera subtendunt; quod erat demon- 


strandum. 
VII. 

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa- 
lem habent et latera alios duos angulos comprehen- 
dentia proportionalia «t reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, trianguli 


— aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 


- quos latera proportionalia comprehendunt. 


Sint duo «trianguli 4BI, 4EZ 
unum angulum uni angulo aequalem 
habentes, / B. 4AI' — ΕΖ, et latera 


E alios duos angulos comprehendentia 

p Z proporüonalia, 4 B : ΒΓ τα AE: EZ, 
et reliquos angulos, qui ad I,Z 

XT ἡ positi sunt, prius singulos simul recto 


om.p. 7. τῷ] τό P. τῷ] 6 corr. P. 8. ἐστί] ἐστίν P, 

comp. p. 19. ἐλάττονα bis F. Prius ἐλάσσονα corr. ex 

ἔλασσον m. 2 P. 23. μιᾷ γωνίᾳ] punctis notat. F. 244. 

EAZ] corr ex A4 EZ m. rec. P. ABI] ΒΑΓ φ! ABA p. 
25. τὴν ΒΤῚ BT BFp. 20. τήν EZ] EZ ΒΡ». 


5 


96 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


πρὸς τοῖς Γ, Ζ πρότερον ἑκατέραν ἅμα ἐλάσσονα 0g- 
ϑῆς" λέγω, ὅτι ἰσογώνιόν ἐστι τὸ ABI" τρίγωνον τῷ 
ΖΕΖ τριγώνῳ, καὶ ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ ABI' γωνία τῇ 
ὑπὸ 4ΕΖ, καὶ λοιπὴ δηλονότι ἡ πρὸς τῷ Γ᾽ λοιπῇ 
τῇ πρὸς τῷ Ζ ἴση. 

Εἰ γὰρ ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ 48Γ γωνία τῇ ὑπὸ 
ΔΕΖ, μία αὐτῶν usítov ἐστίν. ἔστω μείξων v ὑπὸ 
ABI. καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ AB εὐθείᾳ καὶ τῷ 


4, 
ς 


πρὸς αὐτῇ σημείῳ τῷ B τῇ ἱπὸ 4ΕΖ γωνίᾳ ἴση ἡ 


10 ὑπὸ ABH. 


1ὅ 


20 


25 


Kal ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ uiv A γωνία τῇ 4, ἡ δὲ 
ὑπὸ ABH τῇ ὑπὸ 4ΕΖ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ AHB 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ AZE ἐστιν ἴση. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABH τρίγωνον τῷ 4 ΕΖ τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ 48 πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 4Ε πρὸς τὴν EZ. 
ὡς δὲ ἡ 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, [οὕτως] ὑπόκειται 7 AB 
πρὸς τὴν BI* ἡ AB ἄρα πρὸς ἑκατέραν τῶν BI, 


BH τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴση ἄρα ἡ ΒΓ τῇ BH. 
ὥστε καὶ γωνία ἡ πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ 


ἐστιν ἴση. ἐλάττων δὲ ὀρϑῆς ὑπόκειται ἡ πρὸς τῷ 
Γ' ἐλάττων ἄρα ἐστὶν ὀρϑῆς καὶ ἡ ὑπὸ B HI* ὥστε 
ἡ ἐφεξῆς αὐτῇ γωνία ἡ ὑπὸ AHB μείξων ἐστὶν 
ὀρϑῆς. καὶ ἐδείχϑη ἴση οὖσα τῇ πρὸς τῷ Z' καὶ 
ἣἡ πρὸς τῷ Z God μείξων ἐστὶν ὀρϑῆς. ὑπόκειται 
δὲ ἐλάσσων ὀρϑῆς" ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον. οὐκ ἄρα 
ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ 4ΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ AEZ: ἴση 


1. ἐλάττονα F. 2. ἐστιν P, comp. p. — 8. ἔσται] ἐστίν Ἐ. 


10. 4ΒΗῚ Η e corr. p. 12. γωνίᾳ τῇ V. 18, λοιπῇ} 
supra m. 1 F. ἐστί] comp. p; ἐστίν PF. 15. τήν] bis | 
om. BFp. 16. ὡς δέ ὑπόκειται i καὶ ὡς Bp. τήν] 
om. BF p. οὕτως ὑπόκειται) ὑπόκειται FV; οὕτως Bp; 


ὑπόκειται οὕτως Ῥ, 17. τήν] om. ΒΕ». Post ΒΓ add. 


Pert "my 304 ey. , 


c 
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minores. dico, aequiangulos. esse triangulos ABI, 
AEZ, e&t | ABI'— AEZ, et, ut inde adparet, qui 
relinquitur angulus ad I' positus, reliquo angulo ad Z 
posito aequalem esse. 

nam 81 / 4 BI'angulo Z EZ inaequalis est, alteruter 
eorum maior est. sib maior [ ABI, et construatur 
ad rectam 4B et punctum eius B [ ABH — A4 EZ 
[L 23].. et quoniam / 4 —[z4et | ABH — AEZ, 
εὐ ὁ 4HB — AZE [1 32]. itaque trianguli 4B H, 
AZ4EZ aequianguli sunt. quare 4B: BH — AE: EZ 
[prop. IV]. sed supposuimus, esse ΖΕ: EZ — AB: BI: 
itaque 4B ad utramque BI, BH eandem rationem 
habet [V, 11]. quare BI'— BH [V, 9]. itaque etiam . 
angulus ad I' positus angulo BHTI' aequalis est [I, 5]. 
supposuimus autem, angulum ad I'positum minorem 
esse recto; quare etiam ( BHI' minor est recto. 
itaque angulus deinceps positus ΑΗΒ maior est 
recto [L, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad 
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z 
positus. maior est recto. supposuimus autem, eum 
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque 
L ABI angulo A4EZ inaequalis non est; aequalis 
igitur. uerum etiam angulus ad 4 positus angulo ad zl 
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus 
ad I' positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est 
[L 32]. ergo trianguli A4 BI, 4 EZ aequianguli sunt. 


Theon: χαὶ ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως ἡ AB πρὸς 


τὴν BH (V et bis omisso τύν BFy). 18. ἄρα ἐστίν P. 
19. πρὸς τῷ ΓῚ corr. ex ὑπὸ BHI'm.2 V. — BHT'| corr. 
ex BI'H m. 2 V. 20. ἐλάσσων p. 21. καί] om. P. 
22. αὐτῆς P. 28, ro] corr. ex τό m. 1 B. 25. ἐλάτ- 


zov F. ἐστίν om. V. — 26. ΕΖ] EAZ p. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 7 


10 


15 
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ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς τῷ .4 ἴση τῇ πρὸς τῷ Zf 
καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Τ' λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Ζ 
ἴση ἐστίν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI τρίγωνον τῷ 
2 ΕΖ τριγώνῳ. 

AAA δὴ πάλιν ὑποκείσϑω ἑκατέρα τῶν πρὸς τοῖς 
I,Z μὴ ἐλάσσων ὀρϑῆς" λέγω πάλιν. ὅτι χαὶ οὕτως 
ἐστὺν ἰσογώνιον τὸ 48 Γ τρίγωνον τῷ 4ΕΖ2Ζ τριγώνῳ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχλευχσϑέντων ὁμοίως δεί- 
ἕξομεν, ὅτι ἴση ἐστὺν ἡ BI' τῇ BH: ὥστε καὶ γωνία 
ἡ πρὸς τῷ Γ τῇ ὑπὸ ΒΗΓ ἴση ἐστέν. οὐκ ἐλάττων 
δὲ ὀρϑῆς ἡ πρὸς τῷ I" οὐκ ἐλάττων ἄρα ὀρϑῆς 
οὐδὲ ἡ ὑπὸ ΒΗΓ. τριγώνου δὴ τοῦ ΒῊΓ αἱ δύο 
γωνίαι δύο ὀρϑῶν οὔκ εἰσιν ἐλάττονες" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα πάλιν ἄνισός ἐστιν ἡ ὑπὸ ABI 


γωνία τῇ ὑπὸ 4Z4EZ: ἴση ἄρα. ἔστι δὲ καὶ ἡ πρὸς 


τῷ 4 τῇ πρὸς τῷ 4 ἴσὴ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ Γ 
λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Z ἴση ἐστίν. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABI' τρίγωνον τῷ “ΕΖ τριγώνῳ. 

"Eàv ἄρα δύο τρίγωνα μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ 


20 ἴσην ἔχῃ. περὶ δὲ ἄλλας γωνίας vag πλευρὰς ἀνάλογον, 


25 


τῶν δὲ λοιπῶν ἑκατέραν ἅμα ἐλάττονα ἢ μὴ ἐλάττονα 
ὀρϑῆς, ἰσογώνια ἔσται τὰ τρίγωνὰ καὶ ἴσας ἕξει τὰς 
γωνίας. περὶ ἃς ἀνάλογόν εἰσυν αἱ πλευραί. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


η΄. 
Ἐὰν ἐν ὀρθογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρ- 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ 


1, ἐστίν B. Post A4 add. exusío Bp, supra F, m. 9 V. 

3. ἐστί] ἐστίν P, comp. p. 6. ἐλάττων F. πάλιν oti] 
mi? V. 7. ἰσογώνιόν ἐστιν P. 8. ὁμοίως δῇ BV p. 10. 
ἐλάσσων p. 11. ἐλάσδων p. 12. οὐδέ] om. V. 7] m. 
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iam rursus supponamus, utrumque angulum ad 
I, Z positum recto minorem non esse. dieo rursus, 
sie quoque triangulos 4BI, EZ aequiangulos esse. 
nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse BI' — BH. quare etiam angulus ad I' positus 


angulo ΒΗΓ aequalis est [I, 5]. 

4 angulus autem ad Γ positus recto 

minor non est. quare ne / ΒΗΓ 

| quidem recto minor est. itaque 
Pi triaaguli BHT' duo anguli duobus 


rectis minores non sunt; quod fieri 

non potest [I, 17]. rursus igitur 
B5 L-ABI' angulo 4 EZ inaequalis non 
est; aequalis igitur. uerum eiiam angulus ad 4 posi- 
tus angulo ad z/ posito aequalis est. itaque qui 
relinquitur angulus ad ΓΤ positus, reliquo angulo ad 
Z posito aequalis est |I, 92]. ergo trianguli A4 BI, 
4 EZ aequianguli sunt. 

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo 
aequalem habent et latera alios duos angulos com- 
prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos 
simul aut minores aut non minores recto, trianguli 
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt, 
quos latera proportionalia comprehendunt; quod erat 
demonstrandum. . 


VII. 
Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad 


2 P. δή} δέ V. 18. ἐλάσσονες V. 15. ἐστίν PB; 

comp. p. 16. ios] insert. postea F. 17. ἐστί] ἐστίν PF; 

comp. p. 20. ἔχῃ] corr. ex ἔχει m. ἃ P. τάς] om. V. 
21. ἅμα ἤτοι V. 206. ἀπό] ὑπό V; corr. m. 2. 


7 
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πρὸς τῇ καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ABI' ὀρϑὴν tor 
τὴν ὑπο BAI' γωνίαν, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ 
τὴν ΒΓ κάϑετος ἡ 44 λέγω, ὅτι ὅμοιόν ἐστιν 
ἑκάτερον τῶν 4824, 44Γ τριγώνων ὅλῳ τῷ 4ΒΓ 
καὶ ἔτι ἀλλήλοις. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὴν ἡ ὑπὸ BAIT τῇ ὑπο AAB: 
ὀρϑὴὲ γὰρ ἑκατέρα᾽ καὶ κοινὴ τῶν δύο τριγώνων τοῦ 
τε ΑΒΓ καὶ τοῦ AB. ἡ πρὸς τῷ B, λοιπὴ ἄρα 
3, ὑπὸ 4ΓΒ λοιπῇ τῇ ὑπο Β.4 4 ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 484 τριγώνῳ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BI' ὑποτείνουσα τὴν ὀρϑὴν τοῦ 


ABT τριγώνου πρὸς τὴν B.A ὑποτείνουσαν την ὀρ- 


15 


20 


ϑὴν τοῦ 484 τριγώνου, οὕτως αὐτὴ ἡ AB ὑὕὑπο- 
τείνουσα τὴν πρὸς τῷ Γ γωνίαν τοῦ ABI' τριγώ- 
vov πρὸς τὴν BA ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τὴν ὑπο 
BAzZ τοῦ ABA τριγώνου, καὶ ἔτι ἣ 4 πρὸς τὴν 
414 ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς τῷ B γωνίαν κοινὴν 
τῶν δύο τριγώνων. τὸ ABI' ἄρα τρίγωνον τῷ ABA 
τριγώνῳ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ὅμοιον ἄρα [ἐστὶ] 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τῷ ABA τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι καὶ τῷ Α441Γ τριγώνῳ ὅμοιόν ἐστι τὸ 


“1. ἐστιν F. 4. γωνίαν] om. p. ὅ. BT] AT V. 44 

44. P. ἐστι FV. 8. ὑπό] postea ins. F. ΒΑΓ γωνία F 
4487] 484 V, corr. m. 2. 19. τῷ ] corr. ex τῶν m. 1P. | 

4841 B supra m. 1 F. 13. ΒΓΊ ΓΒ B et seq. ras. 1 litt. F. 


viv | post ras. 1 litt. V. 14. ABT] I' in rae. m. 2 V. 
BA] in ras. m. 2 V. ὑποτείνουσαν] COrr. ex ὑποτείνουσα 
m. rec. P; in ras. m. 2 V. 15. ὑποτείνουσαι F, L eras. 


17. B4] Bz τήν EF. ὑποτείνουσαν τὴν ἴσην τῇ πρὸς τῷ Γ' ἴῃ 


Vi or ὦ , "erp 
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basim perpendicularis ducitur, irianguli ad  per- 
pendieularem positi similes erunt et toti et in- 
ter se. | 

Sit triangulus rectangulus A4BI' rectum habens 
angulum BAI, et ab .4 ad BI' perpendicularis ducatur 
414. dico, uirumque triangulum 4B Zi, 441 οὐ toti. 


"ABI et inter se similes esse. 


nam .quonam / BAI'— A44B (uterque enim 
rectus est) et duorum trian- 
gulonum ΑΒΓ, 484 com- 
munis est angulus ad B po- 
situs, erit / 4AI'B— BA44 
| [I, 32] itaque, trianguli 
z 4 SoooB I, 484, aequianguli 
sunt. erit igitur ΒΓ: ΒΑ — AB: Bz — ADI: 44 
[prop. IV]; nam BI'sub recto angulo trianguli ΑΒΓ 
subtendit et B.4 sub recto angulo irianguli 44 B, 
et rursus 4B in triangulo A4BI' sub angulo ad I' 
posito subtendit et ΒΖ] in triangulo 4B sub angulo 
ei aequali B.4 Z4, et AI, 421 sub angulo ad B posito 
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque trian- 
guli 4BI, 4B. et aequianguli sunt et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque 
A ABI'c 484 [def. 1]. similiter demonstrabimus, 


4 


das. m. 2 V. ἴσην αὐτῆς F. 18. ABA) ABT P. ἡ] inter 

duas ras. F. Post AT' add. F: ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B 

γωνίαν τοῦ ABI' τριγώνου, sed del. m. 1. 19. ὑποτείνουσαι 

(rin ras.) post ras. 1 litt. F, ὑποτείνουσα Bp. ^d. seq. rag. 

1 lit. F. 20. αὐτῶν τῶν Y. ἄρα postea ins. Εἰ; m. 2 M 

484 ἄρα V. 21, ἐστιν P, comp. p. 22. ἐστί om. 
24. ἐστιν P; comp. p. 


102 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


ABI' τρίγωνον. ἕκάτερον ἄρα: τῶν ABZ, AA 

[τριγώνων] ὅμοιόν ἐστιν ὅλῳ τῷ 4.8Γ. 
Aéyo δή, ὅτι καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια τὰ AB A, 

AAI τρίγωνα. 
5 ἘἨἘπεὶ γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ Β41.4 ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ AAT 
ἐστιν ἴση, ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ ὑπὸ Β.44 τῇ πρὸς τῷ Γ 
ἐδείχϑη ἴση, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς τῷ B. λοιπῇ τῇ 
ὑπὸ 4.4 ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABA 
. τρέγωνον τῷ 4470 τριγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ B4 
10 τοῦ 4B.4 τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν ὑπὸ Β 4 4 πρὸς 
τὴν 4.4 τοῦ AAT τριγώνου ὑποτείνουσαν τὴν πρὸς 
τῷ Γ ἴσην τῇ ὑπὸ BA, οὕτως αὐτὴ ἡ Az τοῦ 
ABA τριγώνου ὑποτείνουσα τὴν πρὸς τῷ B γω- 
νίαν πρὸς τὴν 4Γ' ὑποτείνουσαν τὴν ὑπὸ Z4 AI τοῦ 
16 44Γ τριγώνου ἴσην τῇ πρὸς τῷ B, καὶ ἔτι ἡ ΒΑ 
πρὸς τὴν ΑΓ ὑποτείνουσαι τὰς ὀρϑάς. ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ 48 4 τρίγωνον τῷ 447Γ τριγώνῳ. 
᾿Εὰν ἄρα ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ. ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, τὰ πρὸς τῇ 
20 καϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ ve ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις 
[ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. | 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἐν ὀρϑογωνίῳ 
τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ την βάσιν κάϑε- 
25 rog ἀχϑῆ, ἡ ἀχϑεῖσα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων» 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι [καὶ ἔτι τῆς 


l. τρίγωνον) om. BFp. X 2. τριγώνων} om. P. ὅμοιόν 
ἐστιν ὅλῳ) om. V. ABI' τριγώνῳ ὅλῳ ὅμοιόν ἐστιν V. 
6. Β44)]) B e corr. m. 2 V. 7. λοιπῇ) corr. ex λοιπῆς 
m. 1 F. 8. ἐστί] ἐστίν PF. — 11. τὴν 44] τῇ 4A F ; corr. 
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esse etiam A A44I'c» ABI. ergo uterque triangulus 
ABA, AAT iriangulo toti A4BI' similis est. 

iam dico, triangulos 4B 1, 44I' etiam inter se 
similes esse. 

nam quoniam- ἡ BzZi4 — AAT (recti enim), et 
demonstratum est, | B.421 angulo ad I' posito aequa- 
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus, 
angulo 4,4 Γ᾿ aequalis erit [T, 32]. itaque trianguli 
ABA, 441} aequianguli sunt. est igitur B: 44 
— 44 :4Γ — BA: 4Γ [prop. IV]; nam BZ in 
triangulo 48 4 sub B.424 subtendit et 2/44 in trian- 
gulo 441 sub angulo ad I' posito subtendit angulo 
BAZ4 aequali, et 4421 in triangulo 4B z/ sub angulo 
ad B posito subtendit, ΖΓ autem in iriangulo 4.41 Γ 
sub zZ/[A4I' angulo ad B posito aequali, et prae- 
terea BA, AI' sub rectis angulis subtendunt. itaque 
A ABA v AAT [def. 1]. : 

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto 
ad basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per- 
pendicularem positi similes erunt et toti et inter se. 


Corollarium. 


Hinc manifestum est, si in triangulo rectangulo 
ab angulo recto ad basim perpendieularis ducatur, 


m. rec. 14. ὑποτείνουσαν] -v eras. F. 15. vj] corr. ex 
τῆς m. rec. P; seq. ras. 1 litt. V. 16. τῇ - 4ΓῚ ἴὰ 
ras. F. ὑποτείνουσα F. 20. ἐστιν F. iy] om. p. 


25. τμημάτων] om. p. — 26. ἐστι B, comp. is ἅπερ ἔδει 
δεῖξαι) om. BFyp. καὶ ἔτι — p. 104, 9: ἐστιν} postea ins, m. 
1F in ras; mg. m. 2 V. 


10 
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βάσεως καὶ ἑνὸς ὁποιουοῦν τῶν τμημάτων ἡ πρὸς 
τῷ τμήματι πλευρὰ μέση ἀνάλογόν ἐστιν]. 
ϑ΄. 

Τῆς δοθείσης εὐϑείας τὸ προσταχϑὲν μέρος 
ἀφελεῖν. | 

Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ A4B' δεῖ δὴ τῆς AB 
τὸ προσταχϑὲν μέρος ἀφελεῖν. 

᾿Επιτετάχϑω δὴ τὸ τρίτον. [καὶ] διήχϑω τις ἀπὸ 
τοῦ 4 εὐθεῖα ἡ AI' γωνίαν περιέχουσα μετὰ τῆς 
AB τυχοῦσαν καὶ εἰλήφϑω τυχὸν σημεῖον ἐπὶ τῆς 
AID τὸ 4,, καὶ κείσϑωσαν τῇ A4 ἴσαι αἱ 4Ε,. ΕΓ. 


“καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ 4 παράλληλος 


15 


αὐτῇ 5490 ἡ 4Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ ABI' παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΒΓ ἧκται ἡ Z4, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ Γ4 πρὸς τὴν 44. οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν Z 4. 
διπλῆ δὲ ἡ ΓΖΩ͂ τῆς 4 4’ διπλῆ ἄρα καὶ ἡ ΒΖ τῆς 


Z4 τριπλῆ ἄρα ἡ BA τῆς AZ. 


20 


Τῆς ἄρα δοϑείσης εὐθείας τῆς 48 τὸ ἐπιταχϑὲν 
τρίτον μέρος ἀφήρηται τὸ 4Ζ᾽ ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


, 


εἴ 
Τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν ἄτμητον τῇ δοϑείσῃ 
τετμημένῃ ὁμοίως τεμεῖν. 


X. Simplicius in phys. fol. 114v, 119. 


1. ὁποτερουουν F. 2. Post ἐστιν seq. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
BFp, V m. 2. 8. τρίτον] ante -τὸν ras. 2 litt. F. καί] 
om. P. τις εὐϑεῖα ἀπὸ τοῦ A ἡ Ὕ. 59841. κείσϑωσαν] mg. 
m. rec. P. 14. Supra παρά in P scr. m. rec. παράλληλος. 

15. τήν] τῆ p. Z4] mutat. in 4Z m.2 V; 42 Bp. 16. 
viv 44) τῇ 44 B, 44 Fp. τήν] om. ΒΡ. 11. τῆς] 
τῇ p. καὶ ἡ ΒΖ ᾿τῆς ZA: τριπλῆ ἄρα] mg. m. 1 P. 18. 
ΒΑ) A in ras. P. 19. τῆς] τῇ p. τῆς] corr. ex τῇ m. 1 p. 
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio- 
nalem fore. — quod erat demonstrandum.) 


IX. 
À data recta linea partem quamuis datam abscindere. 
Sit data recta 4B. oportet igitur ab 4B quamuis 
datam partem abscindere. 
sib data pars tertia, et ducatur a puncto 244 recta 
AI'cum AB quemlibet angu- 


ry 1 
E um. comprehendens, et suma- 
A4 tur in AI' quoduis punctum Zf, 
et ponatur ZE — 44 — EI, 
a Z y, et ducatur BI, et per Ζ' rec- 


iae BI' parallela ducatur ZZ [I, 31]. 
iam quoniam in triangulo 4BI' uni laterum BI' 


I parallela ducta est Z1, erit [prop. II] 


D4:44-—BZ:ZA4. sed I'41 —2 A A. quare 
eliam ΒΖ —2Z4. itaque B.4 — ὃ AZ. 
Ergo a data recta .4B tertia pars 472. abscisa 


᾿ς est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri. 


X. 


Datam rectam lineam non sectam datae sectae 


.. eongruenter secare. 


1) Nam demonstrauimus p. 102, 9 sq. ΒΖ4;: 44 - 44 


- :4I. reliqua pars corollarii p. 102, 26 sq. sine dubio inter- 


polata est; nam et post sollemnem illum finem demonstratio- 
num corollariorumque ὅπερ ἔδει δεῖξαι p. 102, 26 additur et ἃ 


- bonis codd. Theoninis aberat nec usquam usui est. habet tamen 


Campanus et P, quamquam sine clausula illa. itaque et in 


-  monnullis codd. ante Theonem et in quibusdam  Theoninis 


simul sponte interpolata est. 


20. τρίτον] in ras. F. 22. δοθείσῃ) P, Simplicius, Cam- 
panus; δοθείσῃ εὐθείᾳ Theon (BF Vy). 
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Ἔστω ἡ uiv δοϑεῖσα εὐθεῖα ἄτμητος ἡ AB, ἡ 
δὲ τετμημένη ἡ ΑΓ κατὰ τὰ 4, E σημεῖα, καὶ 
κείσϑωσαν ὥστε γωνίαν τυχοῦσαν περιέχειν, καὶ 
ἐπεζξεύχϑω ἡ ΓΒ, καὶ διὰ τῶν 4,, Ε τῇ ΒΓ παράλ- 

ὅ ληλοι ἤχϑωσαν αἱ 4Ζ., ΕΗ͂, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ 40K. 

Παραλληλόγῥαμμον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν ZO, 
OB: ἴση ἄρα ἡ uiv 40 τῇ ΖΗ, ἡ δὲ OK τῇ HB. 
καὶ ἐπεὶ τριγώνου τοῦ Δ ΚΓ παρὰ μίαν τῶν πλευ- 

10 ρῶν τὴν ΚΓ' εὐθεῖα ἦκται ἡ ΘΕ, ἀνάλογον ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ DLE πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς 
τὴν OZ. ἴση δὲ ἡ μὲν KO τῇ BH, ἡ δὲ OA τῇ 
ΗΖ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ 
ΒΗ πρὸς τὴν HZ. πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ AHE 

15 παρὰ μίαν τῶν πλευρῶν τὴν HE ἧκται ἡ Z4, &vá- 
λογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ 
HZ πρὸς τὴν ZA. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 


mc my we 


τὴν E4, οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν HZ: ἔστιν ἄρα ὡς 


μὲν ἡ ΓΕ πρὸς τὴν EZ, οὕτως ἡ BH πρὸς τὴν 


20 ΗΖ, ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 


τὴν Ζ 4. 

Ἢ ἄρα δοθεῖσα ᾿εὐθεῖα ἄτμητος ἡ AB τῇ δο- 
ϑείσῃ εὐθείᾳ τετμημένῃ τῇ ΑΓ ὁμοίως τέτμηται" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι" 


25 | ια΄. 


Zo δοθεισῶν εὐθειῶν τρίτην ἀνάλογον 
προσευρεῖν. 


2. Post AI'add. V: δεῖ δὴ τὴν AB «ἄτμητον τῇ AT' τετμη- 
μένῃ ὁμοίως τεμεῖν. ἔστω τετμημένη ἡ A 4. l'B] ΒΓ 
Bp, V e corr. m. 2. 5. δέ] om. p. 8. HB] MB F, corr. 
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Sit data recta linea non secta 4B, recta autem 

AI' secta in punctis Z/, E, et ponantur ita, ut quem- 
libet angulum comprehendant, 

et ducatur ΓΒ, et per 4,E 

rectae BI' parallelae ducantur 

4Z, EH, et per Z/ rectae 4B 

“4 lg" parallela dueatur “4 K [I, 31]. 
itaque utrumque ΖΘ, ΘΒ par- 

| 54 allelogrammum est. quare 


40 — ΖΗ οὐ ΘΚ-ΞΞ ΗΒ 
ΠῚ, aal et quoniam in triangulo ΖΚ Γ uni lateri ΚΙ 
|» parallela ducta est recta 9 E, ent ΓΕ: ΕΖ --- K0:04 
-[prop.H]] sed KO— BH,041— HZ. itaque ΓΕ: EA 
(— BH: HZ. rursus quoniam in triangulo A4HE uni 
l lateri HE parallela ducta est Ζ4,, erit Ez: 44 
- ΗΖ: Ζ4 [prop. Il]. et demonstratum est, esse 
etiam ΓΕ: EZ — BH: HZ. itaque 
7! DE:SEA-—BH:HZàEA4:44-— HZ:Z4. 
-— . Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae 
- lineae sectae A4I' congruenter secta est; quod opor- 
"tebat fieri. 


: XI. 
Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire. 


| 
| : 
Inm. 2. 9. καί] postea ins. F. 11. τὴν Ed] EZ Bp et in 
| ras. F. KO0]| corr. m. 2 ex OK V. 12. τήν] om. ΒΕ». 
᾿ς 18. πρὸς τήν] πρός BF p, et sic deinde pér totam prop. 
—45. HE] corr. ex EH m. 2 V. 17. 1] postea ins. F. 18. 
| οὕτως] m. 2 V. ἔστιν ἄρα ὡς — 20: τὴν ΗΖ] postea insert. 
| ἴῃ ras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19. τὴν HZ] HZ etiam V. 
- 20. EZ] corr ex 4E m. rec, P. πρὸς ZA ovrog bis F. 
— ἢ] ins. m. rec. P. 24. ποιῆσαι] in ras. m. 1 P. 
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Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι [δύο εὐϑεῖαι] αἱ ΒΑ, AT 


- καὶ κείσϑωσαν γωνίαν περιέχουσαι τυχοῦσαν. δεῖ δὴ 


10 


15 


20 


25 


τῶν BA, AT kgéen ἀνάλογον προσευρεῖν. ἐκβεβλύσϑω- 
σαν γὰρ ἐπὶ τὰ 2. Ε σημεῖα, καὶ κείσϑω τῇ AD 
ἴση ἡ BA, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI, καὶ διὰ τοῦ Zi 
παράλληλος. αὐτῇ ἤχϑω ἡ 4E. 

Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 44} παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν 4Ε ἧκται ἡ BI, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 
ἡ AB πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 
ἴση δὲ ἡ BA τῇ AI. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς 
τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 

Δύο ἄρα δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, AI τρίτη. 
ἀνάλογον αὐταῖς προσεύρηται ἡ ΓΕ" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιβ. | 
Τριῶν δοθεισῶν εὐθειῶν τετάρτην ἀνά- 
λογον προσευρεῖν. | 
Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι τρεῖς εὐθεῖαι αἴ A, B, Γ᾽ 
δεῖ δὴ τῶν Α, B, I' τετάρτην ἀνάλογον προσ- 
ευρεῖν. 
᾿Εχκείσϑωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ 4Ε, 42 γωνίαν 
περιέχουσαι [τυχοῦσαν] τὴν ὑπὸ EAZ: καὶ κείσϑω τῇ 
μὲν Α ἴση ἡ 4H, τῇ δὲ B ἴση ἡ HE, καὶ ἔτι τῇ 
I ἴση ἡ 40 καὶ ἐπιξευχϑείσης τῆς ΗΘ παράλληλοβ 
αὐτῇ ἤχϑω διὰ τοῦ Ε ἡ ΕΖ. 
Ἐπεὶ οὖν τριγώνου τοῦ 4ΕΖ παρὰ μίαν τὴν 


1. δύο edam em. P, εὐθεῖαι supra scr. m.rec. 8. BA] ( 
e corr. V. εὑρεῖν 4. γὰρ αἵ AB, AI' Theon (BVp; γὰρ αἵ 
BA, AT' F). 5. ΒΓ ΓΒ p. 8. AE] AE g. 9. τήν] bis 
om. BF p. 4] BA F. 4 ΓῚ A in ras. m. 1 B. 11. 
τήν} om. Bp. τήν] om. Bp. DIE] I in ras. V. 18, 
αὐτῆς P, corr. m. 2. 20. ἐκκείσϑω τῶν q« (non F). 21. 
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Sint datae rectae B4, ΑΓ et ponantur ita, ut 
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec- 
tarum BA, AT tertiam proportionalem inuenire. 

A produeantur enim ad punc- 
| ta 244, E, et ponatur ΑΓ 
— B, et ducatur BI, et 

Bg E] |; per Z ei parallela dueatur 
] p  —^  AE[L 931] iam quoniam in 
: iriangulo A4/2/E uni lateri 
H 3j Z E parallela ducta est BI, 
| ert 4B: Bz4 — AT': I'E 
[prop. II. sed ΒΖ — 4Γ. 
itaque 4B : AI' — 4Γ: ΓΕ. 
Ergo datis dibus rectis 4B, AT' tertia earum 
proportionalis inuenta est ΓΕ; quod oportebat fieri. 


XII. 


Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem 

inuenire. | ] 

Sint datae rectae 44, B, Γ. oportet igitur rectarum 

—4, B, I' quartam proportionalem inuenire. 

EA. ponantur duae rectae ΖΕ, 4Z 

ita, ut quemlibet angulum com- 
prehendant EZ, et ponatur 

| ΖΗ — 4, HE — B, 40 — I: 

et ducta recta HO ei parallela 

"2 ; Θ Z per E ducatur EZ |I, 31]. 

| - jam quoniam in íiriangulo ZEZ uni lateri EZ 


E om. P. καί] om. p. τῇ ] εὴ φ. 25. μίαν 
| τῶν πλευρῶν Theon (BF Vy). ( 


10 


15 


20 
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EZ ἧκται ἡ ΗΘ. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AH πρὸς τὴν 
ΗΕ, οὕτως ἣ 40 προς την ΘΖ. ἴση δὲ v, μὲν AH 
τῇ 4, ἡ δὲ HE τῇ B, ἡ δὲ 40 τῇ I* ἔστιν ἄρα ὡς 
ἣ A πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς τὴν ΘΖ. 

Τριῶν ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν 4, Β, Γ τε- 
τάρτη ἀνάλογον προσεύρηται ἡ O Z' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιγ΄. 
Δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν μέσην ἀνάλογον 
προσευρεῖν. 
Ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι αἱ 48. ΒΙ᾽' 


δεῖ δὴ τῶν AB, ΒΓ μέσην ἀνάλογον προσευρεῖν. 

Κείσϑωσαν ἐπ᾽ εὐϑείας. καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 
AI ἡμικύκλιον τὸ AZ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B ση- 
μείου τῇ ΑἍ4Γ εὐθείᾳ πρὸς ὀρϑὰς ἡ Bd, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ 44. AT. 

᾿Επεὶ ἐν ἡμικυκλίῳ γωνία ἐστὶν ἡ ὑπὸ 447, 
ὀρϑή ἐστιν. καὶ ἐπεὶ iv ὀρϑογωνέῳ τριγώνῳ τῷ 
AAT ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος 
ἧκται ἡ 48, ἡ 48 ἄρα τῶν τῆς βάσεως τμημάτων 
τῶν AB, ΒΓ μέση ἀνάλογόν ἐστιν. 

Δύο ἄρα δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν AB, ΒΓ μέση 
ἀνάλογον προσεύρηται ἡ z1B' ὕπερ ἔδει ποιῆσαι. 


ιδ΄. 
Τῶν ἴσων τε καὶ ἰσογωνέων παραλληλο- 


XIII. Philoponus in Aristot. de anima g II. XIV. Philo- 
pon. in anal. post. fol. 117 v. 


1. EZ| corr. ex HO m. rec. P; HO Bp. H 0] .corr. 
ex ΖΕ m. rec. P; EZ Bp; OH V m. 2. $]om.V. 4H] 
in ras. B. τήν] om. BF p. 2. τήν] om. BF p. ΘΖ] 
e corr. V; ΖΘ P. 4. ΘΖ] Z in ras. F; ΖΘ P. 14. εὖ- 
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parallela ducta est HO, erit 4H: HE — 710 : ΘΖ. 
sed ΖΦ} — 4, HE — B, 40 — I: itaque 4: B 
L—I:9Z7. 

Ergo: datis tribus rectis lineis 4, B, T' quarta pro- 
portionalis inuenta est ΘΖ; quód oportebat fieri. 


XIII. 


Datis duabus rectis lineis mediam Laien 
inuenire. t 

Sint daae feóétae datae AB, Bn oportet igitur 
- rectarum 4B, BI' mediam progelitisHalen inuenire. 


ΐ 4 ponantur in eadem recta, et 
in AI' describatur semicirculus 
l AAT, et ἃ B puncto ducatur 


ad rectam ΑΓ perpendicularis 
4 Φ T ΒΖ, οἰ ἀυοδπίυν A44, ATI. 
—— .iam quoniam in semicirculo est / 441, rectus 
" [IIT, 31]. et quoniam in triangulo rectangulo 


-—AAT' a recto angulo ad basim perpendicularis ducta 
—est 4B, 4B partium basis 4B, BI' media propor- 
gponalis δὲ [prop. VIII coroll.]. 

; Ergo datis duabus rectis lineis 4B, BI' media pro- 
E. inuenta est 7/B; quod oportebat fieri. 


lh XIV. 
^ In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis 


᾿ θείᾳ om. Bp. 16. καὶ ἐπεί V. 19. 4B] B4 F; V, corr. 

Lm. 2 4B] B4 V, corr. m. 2. 21. μέσην P, sed corr. 

- 99. προσηύρηται F. 24. τε] om. p. nec] m. 2 ἘΞ. ἰσο- 
νίων] P, Philoponus; μέαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν dps: 
Vp; in F om. μίαν et supra scr. μία seq. ras. 1 litt), P 


Supra m. rec. ὶ 
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γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν at πλευραὶ at περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας" καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλλη- 
λογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ at 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

5  "Eovo ἴσα vs καὶ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ 
AB, ΒΓ ἴσας ἔχοντα τὰς πρὸς τῷ B γωνίας, καὶ 
κείσϑωσαν ἐπ᾽ εὐθείας α 4B, ΒΕ᾽ ém εὐϑείας 
ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ZB, ΒΗ. λέγω, ὅτι τῶν AB, ΒΓ 
ἀντιπεπόνϑασιν ai πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, 

10 τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν ὡς 9 48 πρὸς τὴν BE, οὕτως 
ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. 

Σιυμπεπληρώσϑω γὰρ τὸ ΖΕ παραλληλόγραμμον. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AB παραλληλόγραμμον τῷ 
BI παραλληλογράμμῳ, ἄλλο δέ τι τὸ ΖΕ, ἔστιν 

15 ἄρα ὡς τὸ AB πρὸς τὸ ΖΕ. οὕτως τὸ ΒΓ πρὸς τὸ 
ΖΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ AB πρὸς τὸ ΖΕ, οὕτως ὴ AB 
πρὸς τὴν BE, ὡς δὲ τὸ ΒΓ πρὸς τὸ ΖΕ. οὕτως ἡ 
ΗΒ πρὸς τὴν BZ: καὶ ὡς ἄρα ἡ 48 πρὸς τὴν BE, 
οὕτως ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. τῶν ἄρα 48, ΒΓ παρ- 

20 αλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ a6 περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας. ' 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE, οὕτως ἡ 
ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ᾽ λέγω. ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ AB παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ ΒΓΓ παραλληλογράμμῳ. 

οὔ Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν BE, οὕτως 
ἡ ΗΒ προς τὴν ΒΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AB πρὸς τ 


c 


2. (coyovíov| om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P. Post 
παραλληλογράμμων add. Theon: μέαν γωνίαν μι yn ἴσην 
ἐχόντων (BFp; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν $y B 
καὶ trévu om. Theon (BF V p); del. m. rec. P. Pe κεί- — 
σϑω V. 8. εἰσίν PBp. 10. ἐστίν} om. p. τήν] om. | 
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latera aequales angulos eomprehendentia in contraria 
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula, 
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequalia sunt. 

Sint aequalia et aequiangula 
J' parallelogramma 4A B, B I'aequa- 
les habentia angulos ad B po- 
sitos, et ponantur in eadem 
rectà 48, BE. aque etiam 
ZB, BH in eadem recta sunt. 
dico; in .4 B, BI' latera aequa- 
a: les angalos comprehendentia in 

contraria proportione esse, h. e. 

esse 4B: BE— ΗΒ: ΒΖ. 

expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni- 
am 48 — BI, οὐ alia quaedam magnitudo est ZE, 
eri. 4B: ZE — ΒΓ: ΖΕ [V, 1]. sed 48: ΖΕ 
.— AB: BE [prop. I]; οὐ BI': ZE— ΗΒ: ΒΖ [14]. 
quare etiam ZB: BE — ΗΒ: ΒΖ. ilaque in parallelo- 
grammis 4B, BI'latera aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sunt. 

iam uero sit 4B: BE — ΗΒ: ΒΖ. dico, esse 
A B — ΒΓ. 

nam quoniam est ZB: BE— HB:BZ,et AB: BE 


E 


BF p. BE] eorr. ex BO m. rec. P. 11. τήν] om. BF p. 

.BZ| ZB PF. 12. ZE] EZ p. 17. τήν] om. BF; τό Ρ 
τὸ ΖΕ] ΖΕ ΒΕ; Z in ras. m. 2 V. 18. πρὸς τῇ» πρὸς 
BFp, et sic deinde per totam prop. ὡς ἄρα] ὥσπερ V. 

4B] B4 p. 19. ἄρα] supra m. 1, sed post BT P. 22. 
ἀλλὰ δή] in ras. m. 1 p. Post δή add. Theon: ἀντίπεπον. 
θέτωσαν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς ἴσας γωνίας καί (BF Vp). 

28. ΒΖ] ZB P. ἐστίν P. — 25. τήν] corr. ex τῇ m. 2 V. 
26. ὡς} e corr. F. 7] om. F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8 
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BE, οὕτως τὸ AB παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ 


παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ΗΒ πρὸς τὴν ΒΖ. οὕ- 


10 


vog τὸ ΒΓ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΕ παραλ- 
ληλόγραμμον, καὶ ὡς ἄρα τὸ 48 πρὸς τὸ ΖΕ. ov- 
roe τὸ ΒΓ πρὸς τὸ E: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ AB παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων τε καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμ- 
μῶν ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας καὶ ὧν ἰσογωνίων παραλληλογράμμων ἀντι- 
πεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἴσα 
ἐστὺν ἐκεῖνα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


΄ 
, 


ιδ΄. 
Τῶν ἴσων καὶ μέαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γω- 


 víuv τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ 


15 


αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" καὶ ὧν μίαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόν- 


 $e«cu αἷ πλευραὶ αἷ περὶ τας ἴσας γωνίας, 


20 


25 


ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 

Ἔστω ἴσα τρίγωνα và ABI, 44} μίαν μιᾷ ἴσην 
ἔχοντα γωνίαν τὴν ὑπὸ BAI τῇ ὑπὸ Z4AE λέγω, 
0v. τῶν ABI, AAE τριγώνων ἀντιπεπόνθασιν αἴ — 
πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, τουτέστιν, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ LA πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν AB. 

Κείσϑω γὰρ ὥστε ém εὐθείας εἶναι τὴν I'A τῇ 
Ad ἐπ’ εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ E.4 τῇ 48. καὶ 
ἐπεξζεύχϑω ἡ B4. 


1. πρὸς τό — 2: ὡς δέ] insert. in ras. F. 2. παραλλη- 
Aóyoeuuov] om. V. 8. ΖΕ παραλληλόγραμμον] P; ΖΕ Theon 
(BFVp) ὅ. ἐστέν P, comp. p. 7. ἴσων ἄρα p. τε] om. 
B p. ἰσογωνίων] PBF p; in P supra scr. m. rec. ἴσην yo- 
νίαν μέαν μιᾷ ἐχόντων; μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν V, sed 
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— AB:ZE, HB: BZ-— ΒΓ: ZE [prop. I], erit etiam 
AB:ZE-—BI:ZE[V,1ll]. itaque 4B — BI'[V,9]. 

.Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi- 
angulis latera aequales angulos comprehendentia in 


.eonirarià proportione sunt; et parallelogramma aequi- 


angula, quorum latera. aequales angulos comprehen- 
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt; 
quod erat demonstrandum. 


| XV. 

In i&riangulis aequalibus, et qui unum angulum 
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt; et irian- 
guli unum angulum uni aequalem habentes, et in 
quibus latera aequales angulos comprehendentia in 
contraria proportione sint, aequales sunt. 

Sint aequales trianguli 4BI, 424E unum angu- 
lum uni aequalem habentes, ( B.AI' — 4 AE. dico, 


Jodn irangulis A4BI, 4241E latera aequales angulos 


comprehendentia in contraria proportione esse, h. e. 
esse ΓΖ: zd — ΕΑ“: 58. | 
ponantur enim ita, ut I'4 et 44 in eadem recta 


—— sint, itaque etiam £4 et 4B in eadem recta sunt. 
- et ducatur ΒΖ. iam quoniam Δῳά ΒΓ -- A44 E, et 


μέαν μιᾷ punctis del. 9. ἰσογωνίων παραλληλογράμμων] 
PB, F (post /co- ras. 1 litt), p; in P m. rec. supra scr. ἴσην 
γωνίαν μίαν μιᾷ ἐχόντων; μίαν μιᾷ (punctis del) ἴσην ἐχόν- 


τῶν γωνίαν παραλληλογράμμων V. 16. αἴ] m. 2 P. ὧν 


τριγώνων F. 16. τριγώνων] om. F V. 20. τῇ] corr. ex 
τῆς m. rec. P. λέγω, ὅτι] et seq. insert. in ras. F. 22. 
αἵ περί] περί P, corr, m. 2. 28. πρὸς τήν] bis πρός BF p. 


24. ΓΑ] AT P, V in ras. 25. ἐστίν PBF, comp. p. 
g* 


σι 
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116 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ABI τρίγωνον τῷ AAE 
τριγώνῳ, ἄλλο δέ τι τὸ ΒΑ͂4, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΓΑΒ τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρίγωνον, οὕτως τὸ 
EAA τρίγωνον πρὸς τὸ BAZA τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ΓΑΒ πρὸς τὸ Β44, οὕτως ἡ ΓΑ πρὸς τὴν 
AA, ὡς δὲ τὸ EAA πρὸς τὸ Β44, οὕτως ἡ EA 
προς τὴν 48. καὶ ὡς ἄρα ἡ I4 πρὸς τὴν AA, 
οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AB. τῶν ABI, AAE ἄρα 
τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας. 

AAA δὴ ἀντιπεπονϑέτωσαν αἷ πλευραὶ τῶν ABI, 
AAE τριγώνων, καὶ ἔστω ὡς 7 ΓΑ͂ πρὸς τὴν AA, 
οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AB: λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ 
τὸ 48ΒΓ τρίγωνον τῷ AAE τριγώνῳ. 

᾿Ἐπιξευχϑείσης γὰρ πάλιν τῆς B, ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ LA πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ EA πρὸς τὴν AB, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ DA πρὸς τὴν 44, οὕτως τὸ ABI 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΑ 4 τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ EA πρὸς 
τὴν AB, οὕτως v0 Ε44 τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 
τρίγωνον, ὡς ἄρα τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ B.Az 
τρίγωνον, οὕτως τὸ EA τρίγωνον πρὸς τὸ Β.44 
τρίγωνον. ἑκάτερον ἄρα τῶν ΑΒΓ, Ε44 πρὸς τὸ 
Β.44 τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI 
[τρέγωνον] τῷ Ε,Ζά 4 τριγώνῳ. 

Τῶν ἄρα ἴσων καὶ μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 


τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς 


ἴσας γωνίας" καὶ ὧν μίαν μιᾷ ἴσην ἐχόντων γωνίαν 


2. τι] om. BF V p. BA4]in ras. m. 2 V. 3. I'AB] 
"D"4'B FF; BAT' Bp, V m. 2. οὕτως] οὕτω P, οὕτως ἄρα F. 
4. EAA] BFp, V m.2; 44E V m. 1; dAE P. — BAA] litt. 
BA in ras. m. 2. V. τρίγωνον] comp. V. 1. τήν] (prius) 


ELEMENTORUM LIBER VI. ἘΠῚ 


B p 9liaquaedam magnitudo est 
BAZ4,ert AIAB:BAA 
— EA4:BAZA[V,'i]. sed 
[prop.1] LAB: B424 — AT 
: 44 οὐ EAA: BAA 
— EA: AB. quare etiam 
DA4:44-— ΕΑ: . 48. ia- 
que iriangulorum ABI, 

AA E latera aequales angulos comprehendentia in 
-contraria proportione sunt. : 

iam uero latera triangulorum A4BI', 4.4 Ε in con- 
traria proportione sint, et sit ΓΖ: 424 — Ε4: 48. 
dico, esse A ABI — A AA E. 

ducta enim rursus BZ/, quoniam est ΓΖ: 424 
— EA: AB, e& ΓΑ: 44 — A ABI: A BAA, et 
|" EA: AB— AEAA:A BA A [prop. I], erit A ABT? 
DNBAA-—AEAA:ABA ZA. aque uterque trian- 
gulus 48Γ, 44 ad Β44 eandem rationem habet. 
- quare A ABI' — A EA A [V, 9]. 
Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu- 


4 E 


-- lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos 
ΟΠ eomprehendentia in contraria proportione suni; et 
᾿ς &rianguli unum angulum uni aequalem habentes, et 
ἴῃ quibus latera aequales angulos comprehendentia 


corr. ex τόν m. 1 F. 8. ἄρα τριγώνων] τριγώνων ἄρα V; 
ἄρα γωνιῶν P ΧΑ, τριγώνων) γωνιῶν p. ὡς postea 
insert. m. 1 P; om. πρὸς τὴν] πρός BF p, et sic deinde 
per totam prop. id ΓΑ AT p. 19. τήν] om. etiam V. 

20. ABI'] BAT' P. Post vo/yovov add. F: οὕτως τὸ EA 
τρίγωνον, sed del. m. 1. 21. τρίγωνον] om. V. οὕτως] 
om. F. τὸ EAZ4 τρίγωνον πρὸς τὸ Β44 τρίγωνον) om. 
BFp. 22. ἄρα] om. Bp. 28. ἐστίν P, comp. p. — 24. τρέ- 
γωνον) om. P. 206. πλευραὶ αἴ] om. F. 51. γωνίας πλευραί F. 
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τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας, ἐκεῖνα ἴσα ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Us. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑο- 
γωνίῳ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον gj τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιε- 
χομένῳ ὀρϑογωνίῳ, αἱ τέσσαρες εὐθεῖαν ἀν ά- 
λογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαι. ἀνάλογον αἱ AB, ΓΖ, 
E, Ζ, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Z' λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, Ζ περιεχόμενον 
ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΑ͂; Ε περιεχο- 
μένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

Ἤχϑῶωσαν [γὰρ] ἀπὸ τῶν 4, Γ' σημείων ταῖς AB, 
ΓΖ εὐϑείαις πρὸς ὀρϑὰς αἱ AH,I'O, καὶ κείσθω 
τῇ μὲν Ζ ἴση ἡ AH, τῇ δὲ E ἴση ἡ ΓΘ. καὶ συμ- 
πεπληρώσϑω τὰ BH, 40 παραλληλόγραμμα. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν' ΓΩ͂, οὕτως ἡ 
E πρὸς τὴν Z, ἴσῃ δὲ ἡ uiv E τῇ ΓΘ, ἡ δὲ Ζ2 τῇ 
AH,.&vw ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ; οὕτως ἡ 
I'Ó πρὸς τὴν AH. τῶν BH, 40 ἄρα παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἵ περὶ τὰς 
ἴσας, γωνίας. ὧν δὲ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴδας γωνίας, 


2. ἐστίν] εἰσίν V. 4. ὦσι PBp. T. x&v] καὶ εἰ V. 

11. of τέσσαρες P. ἀνάλογον] om. V. 12. Z ἀνάλογον V. 
τῇ» om. Bp. 13. AB] B in ras. m. 2 V. Z] eras. F. 
14. ἐστίν P, comp. p. E] postea add. m. 1' p; eras. F. 
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod 
erat demonstrandum. 


XVI. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum 
exiremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis 
terminis comprehensum aequale est rectangulo mediis 
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt. 

Sint quattuor rectae proportionales 4B, ΓΖ, E, Z, 
ita ut sit 4B: ΓΖΩ͂ — E:Z. dico, esse AB. »5« Z 
-- ΓΖ) »-«Ε. 


Η Θ 
A B 

I" 4 
ErI————3À 

ZI 


ducantur a punctis 4, Γ ad rectas 4B, ΓΖ per- 
pendiculares 4 H, ΓΘ, et ponatur 4H — Z et ΓΘ — E. 
et expleantur parallelogramma B H, 210. 

et quoniam est 4B : ΓΖΩ͂ — E:Z, et E— ΓΘ, 
Z — AH, ert AB : ΓΖΩ͂ — ΓΘ: AH. iaque in 


parallelogrammis BH, ΖΘ latera aequales angulos 


comprehendentia in contraria proportione sunt. paral- 
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales 
angulos comprehendentia in contraria proportione 


16. γάρ] om. P. 18. συμπεπληρώσϑωσαν BFVp. 22. AH] 
corr. ex 44 m. rec. P. 28. AH] post ras. 1 litt, H e 
corr. V; corr. ex A40 m. rec. P. ἄρα] m. 2. V. 24. of 
περί] περί P. 
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ἴσα ἐστὶν éxsiva' ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ BH παραλληλό- 


γραμμον τῷ 410 παραλληλογράμμῳ. καί ἐστι τὸ 


μὲν BH τὸ ὑπὸ τῶν 48. Ζ᾽ ἴση γὰρ ἡ AH τῇ Z 
τὸ δὲ 40 τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, E: ἴση γὰρ ἡ E τῇ ΓΘ’ 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 48. Ζ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ. E περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν 48, Ζ περιεχόμενον ὀρϑο- 
γώνιον ἴσον ἔστω τῷ ὑπὸ τῶν I'4,E περιεχομένῳ 
ὀρϑογωνίῳ᾽" λέγω, ὅτι αἷ τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον 
ἔσονται, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ E πρὸς 
τὴν Ζ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων. ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν AB,Z ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν I'4, E, καί ἐστι 
τὸ μὲν ὑπὸ τῶν 48. Ζ τὸ BH: ἴση γάρ ἐστιν ἡ 
AH τῇ Z' τὸ δὲ ὑπὸ τῶν I'Z, E τὸ 41Θ' ἴση yag 
ἡ ΓΘ τῇ E τὸ ἄρα BH ἴσον ἐστὶ τῷ 40. καί ἐστιν 
ἰσογώνια. τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων παραλληλο- 
γράμμων ἀντιπεπόνϑασιν ai πλευραὶ oí περὶ τὰς ἴσας 
γωνίας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, οὕτως ἡ 
ΓΘ πρὸς τὴν AH. ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΘ τῇ E, ἡ δὲ 
AH τῇ Ζ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν IZ, οὕτως 
ἡ Ε πρὸς τὴν Ζ. 

Ἐὰν ἄρα τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ᾽ κἂν τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἢ τῷ 


ὑπὸ τῶν μέσων περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ, αἱ τέσσαρες 


εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


4. ΓΖ, E] seq. περιεχόμενον ὀρϑογώνιον V, punctis delet, 
E] corr. ex ΓΘ m. 2 V. I'O| corr. ex E m. 2 V. 6. 


PUT NUM CRACK 
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sint, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH — 210. 
et BH — AB»« Z (nam 4H — Z) eti 409 — ΓΩ͂ »« E 
(nam E -- ΓΘ). itaque 4B»« Z — ΓΖ »« E. 

iam uero sit 4B»« Z — ΓΖ »« E. dico, quattuor 
rectas proportionales esse, 4B : ΓΖ — E: Z. 

nam iisdem comparatis, quoniam 4B »« Z — ΓΖ 
» Ε, οἱ 4B»« Z— BH (nam AH — Ζ), οἱ ΓΩ͂ »« E 
— 40 (nam ΓΘ — E), erii BH — 70. eadem 
autem  aequiangula sunt. et in parallelogrammis 
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV ]. 
itaque 4B: ΓΖ — I9: AH. sed ΓΘ — E, AH —Z. 
quare 4B: ΓΖ — E: Z. 

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
rectangulo mediis comprehenso; et si rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est rectan- 
gulo mediis comprehenso quattuor rectae proportionales 
sunt; quod erat demonstrandum. 


περιεχομένων. ὀρϑογωνίων F, sed corr. 8. τῶν] mutat. in 
τῶι Β, 9. ὀρϑογωνίων F, sed corr. 14. ἐστιν] om. V. ἡ 
AH τῇ Z] τῇ Ζ ἡ AH V; in F m. 2 ex zz: Z fecit τῇ HZ. 

15. ἴση γὰρ ἡ — 16: τῷ 20] mg. m. rec. P. 16. ἐστι»] P; 
εἰσιν BF V p. 19. ἡ] (al) postea ins. m. 1 p. . 20. rej 
corr ex HO m. 1 p. AH] corr. ex ZH m. 1 p. 28. 
ὦσι PBV p. 25. x&v] καὶ εἰ V. 26. 4] ἐστί F. 21. 


Kis τέσσαρες] seq. ras. 2 litt. F. 
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ἐξ΄. 

Ἐὰν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ᾽ κἂν τὸ 
ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἡ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ, αἱ τρεῖς 
εὐθεῖαν ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον αἵ A, B, Γ, ὡς 
ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν I" λέγω, 
ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν 4, Γ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 


ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Β τετραγώνῳ. 


Κείσϑω τῇ B ἴση ἡ 4. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 
B πρὸς τὴν DL, ἴση δὲ ἡ B τῇ 4, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
A πρὸς τὴν B, ἡ 4 πρὸς τὴν I. ἐὰν δὲ τέσσαρες 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων περιεχό- 
μενον [ὀρϑογώνιον] ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων 
περιεχομένῳ ὀρϑογωνίῳ. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A, I' ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. ἀλλὰ τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 τὸ 
ἀπὸ τῆς B ἐστιν ἴση γὰρ ἡ B τῇ 4 τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4, Γ' περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς B τετραγώνῳ. 

᾿Αλλὰ δὴ τὸ ὑπὸ τῶν .A,I' ἴσον ἔστω τῷ ἀπὸ 
τῆς B' λέγω, ὅτι ἐστὴν ὡς. ἡ A4 πρὸς τὴν B, οὕτως 
ἡ Β πρὸς τὴν Γ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν .4,I' ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B, ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B,4 ἐστιν᾽ ἴση γὰρ ἡ B τῇ 4 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, Γ΄ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, 4. 


1. i£] et litt. initialis m. 2 V. 2. ὦσι codd. 4. 
κἀν] καὶ sí V. 6. τῆς] insert. postea F. 8. af τρεῖς P. 
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XVII. 


Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum 
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato 
medii; et si rectangulum extremis terminis compre- 
hensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro- 
portionales erunt. 

Sint tres rectae proportionales 4, B, Γ, ita ut sit 
4 :.B-8B:I. dio, esse 4 5c. I' — B*. 


At l 
B! Ι di 


ponatur z/ — B. et quoniam est 4: B — B:I, 
et B — 4, erit 4: B — 4: Γ. sin quattuor rectae 
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est rectangulo mediis com- 
prehenso [prop. XVI]. itaque 4 »« I'— B 5« A. 
uerum B »« 4/ — B*; nam B — 4. quare 

A» Γ τε Β5. 

iam uero sib 42). Γ τῷ Β᾽. dico, esse 4: B — Β: Γ. 

nam iisdem comparatis, quoniam 4 »« I'— B*, 
et B* — B »« 4 (nam B — 4), erit 4»« I'— B»« 4. 
sin rectangulum extremis terminis comprehensum 


XVIL Philoponus in Arist. de anima g Il. 


12. κείσϑω γάρ P. 4] post ras. 1 litt. F. 16. ὦσι codd. 


17. ὀρθογώνιον] om. P. 19. B, 4] (prius) in ras. m. 2 V. 


ἀλλά — B, 4] insert. m. 1 F.  — 20. éoww: ἴση] eras. F. 24. 
4] Bx. 236. ἐπεί] corr. ex ἐπί m. 2 V. 21. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ 
τῆς B τὸ ὑπὸ τῶν B, 4 ἐστιν] PBp; idem, sed τῷ ὑπό V, 
F mg.; τουτέστιν τῷ ὑπὸ τῶν B, 4 F. 28. ἴση] -ἡ 1 ras. B. 
τῇ 4| in mg. transit m. 1 V (supra est ras.). 
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ἐὰν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἢ τῷ ὑπὸ τῶν μέ- 
Gov, αἵ τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν I. ἴση 
δὲ ἡ B τῇ 4' ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B 
πρὸς τὴν I. 

'Eàv ἄρα τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ 
τῶν ἄκρων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς μέσης τετραγώνῳ᾽ κἂν τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων 
περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον ἢ τῷ ἀπὸ τῆς μέσης 
τετραγώνῳ. αἱ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. : 

νη΄. 

"Azó τῆς δοϑείσης εὐθείας τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοέως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον τὸ ΓΕ δεῖ δὴ ἀπὸ τῆς 48 εὐϑείας 
τῷ ΓΕ εὐθυγράμμῳ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοέως κείμενον 
εὐθύγραμμον ἀναγράψαι. 

᾿Επεζεύχϑω ἡ 4. καὶ συνεστάτω πρὸς τῇ AB 
εὐθείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς 4, Β τῇ 
μὲν πρὸς τῷ Γ γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ Η 48. τῇ δὲ ὑπὸ 
DAZ ἴση ἡ ὑπὸ ABH. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ l'ZA τῇ 


παν i! aco. Ras MNT 


ὑπὸ AHB ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΓΩ͂ - 


τρίγωνον τῷ HAB τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ Ζ4 πρὸς τὴν ΗΒ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν Η A, 
καὶ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν AB. πάλιν συνεστάτω πρὸς 
τῇ BH εὐϑείᾳ καὶ τοῖς πρὸς αὐτῇ σημείοις τοῖς B, 


6. ὦσι; PF V p. 7. ἐστίν P. 8. κἄν — 10: ἔσονται 
om. p. E'9. 7] ἐστί comp. F, supra scr. y. 18. ὁμοίως 
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor 
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque 
4:B — Ζ: Γ. sed B — Z. itaque 4: B — B:I. 
Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan- 
gulum extremis terminis comprehensum aequale est 
quadrato medii et si rectangulum extremis terminis 
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae 
proportionales erunt; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 


In data recta datae figurae rectilineae similem et 
similiter positam figuram rectilineam construere. 

Sit data recta AB et data figura rectilinea ΓΕ. 
oportet igitur in recta AB figurae rectilineae I'E 
similem et similiter positam figuram rectilineam 
construere. 


I A vu B 


ducatur Z/Z et ad rectam 4 B et puncta eius .4, B 
angulo ad I' posito aequalis construatur ( H.4 B, 
angulo autem I'/Z aequalis [, ABH [I, 283]. itaque 
L ΓΖΖ τὸ AHB [I 32]. quare A ZI'Z. triangulo 
HAB aequiangulus est. itaque ZZ: HB — ZI': HA 
— ΓΖ, : 438 [prop. IV]. rursus ad rectam BH et 


ὁμοίας z (non P). 20. 4Z] Zz P. συνεστοτο z (non P). 


22. τῷ] τῇ F. ἴση] om. V. HAB] BAH P; AB F; 
HAB ien V. 28. i21) om. V. τῇ ] λοιπῇ τῇ V. 24. 
AHB] A"B'H F. ἐστί] om. V. 26. ὡς} supra F. 28. 
7j] corr. ex τῆς m. 1 p. BH] H supra scr. V. 
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H τῇ uiv ὑπὸ AZE γωνίᾳ ἴση ἡ ὑπὸ BHO, τῇ 
ὃΣ ὑπὸ ZAE ἴση ἡ ὑπὸ ΗΒΘ. λοιπὴ ἄρα ἡ πρὸς 
τῷ Ε λοιπῇ τῇ πρὸς τῷ Θ ἐστιν ἴση" ἰσογώνιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ LAE τρίγωνον τῷ HGB τριγώνῳ" ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΖΩ͂ πρὸς τὴν H B, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς 
τὴν ΗΘ καὶ ἡ Ez πρὸς τὴν ΘΒ. ἐδείχϑη δὲ καὶ 
ὡς ἡ Ζ4 πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς τὴν ΗΑ 
καὶ ἡ Γά πρὸς τὴν 48: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΖΓ προς 
τὴν AH, οὕτως ἥ τε ΓΩ͂ πρὸς τὴν AB καὶ ἡ ΖΕ 
πρὸς τὴν HO καὶ ἔτι ἡ Ez πρὸς τὴν ΘΒ. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὴν ἡ μὲν ὑπὸ ΓΖΖ γωνία τῇ ὑπὸ 48, 
ἡ δὲ ὑπὸ AZLE τῇ ὑπὸ ΒΗΘ, ὅλη ἄρα ἡ ὑπὸ ΓΖΕ 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ AHO ἐστιν ἴση. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ἡ ὑπὸ ΓΖΕ τῇ ὑπὸ ABO ἐστιν ἴση. ἔστι δὲ καὶ ἡ 
μὲν πρὸς τῷ Γ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴση, ἡ δὲ πρὸς τῷ Ε 
τῇ πρὸς τῷ Θ. ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ AO τῷ ΓΕ" 
καὶ τὰς περὶ τὰς ἴσας γωνίας αὐτῶν πλευρὰς ἀνάλογον 
ἔχει" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 εὐθύγραμμον τῷ ΓΕ 
εὐθυγράμμῳ. 

᾿4πὸ τῆς δοθείσης ἄρα εὐθείας τῆς 48 τῷ δο- 
ϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ΓΕ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενον εὐθύγραμμον ἀναγέγραπται τὸ 41Θ' ὅπερ ἔδει 
ποιῆσαι. 

v9. 

Τὰ ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλα- - 

Gíovi λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. | 


XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117 v, Psellus p. 57. 


1: d "B'H"6 F; 23. ὑπό] om. Bp. ἴση] om. B. 
4. HOB] PF; HBO B, V e corr. m. 2, p corr. ex HOO — 
m. 1. $. Z4] 4Z P. ZE]in ras. m. 2 V. 6. ΗΘ] 
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puncta eius B,.H angulo ZZE aequalis construatur 
ἰ ΒΗΘ et angulo ZZLE aequalis /, HBO |I, 23]. 
itaque qui relinquitur angulus ad Εἰ positus, reliquo 
angulo ad Θ᾽ posito aequalis est [T, 32]. itaque ^ ZA E 
irangulo ΗΘ. aequiangulus est. quare Z1: HB 
--- ΖΕ: ΗΘ -Ξ ΕΖ : ΘΒ [prop. IV]. demonstrauimus 
auiem, esse etiam ΖΖ : HB — ZI': ΗΜ“ -- ΓΖ: AB. 
quare etiam ZI': 4H — ΓΩ͂: 48Β -- ΖΕ :ΗΘ -Ξ- ΕΖ 
: ΘΒ. et quoniam | I'Zz — AHB,et (. 44ZE — BHO, 
erit / l'ZE — 4HO0. eadem de causa etiam / ΓΖ Εὶ 
— ABO. et praeterea angulus ad I' positus angulo 
ad .4 posito aequalis est, et angulus ad .E positus 
angulo ad € posito aequalis. itaque 40 aequiangula 
est figurae I'E. et latera, quae aequales angulos com- 
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec- 


- tilinea 40 similis est figurae rectilineae I'E. 


|| ᾿ 


Ergo in data recta .4B datae figurae rectilineae 
ΓΕ similis et similiter posita figura rectilinea con- 


- structa est 40; quod oportebat fieri. 


XIX. 


Sumiles trianguli inter se duplicatam rationem 
- habent quam latera correspondentia. 


t i bh 


70 im ras. m. 2 V. ΘΒ] BO P. καὶ ἡ E4d πρὸς τὴν 0B] 
"bis F, sed corr. 7. ἥ τε ZI' P. 8. καὶ ὡς ἄρα — 9: τὴν 
AB] om. p. 10. EZ] "AE F. 12. AZE] 'Z'A'"E T. 

13. διὰ τὰ αὐτά — 15: πρὸς τῷ A ἴση] insert. in ras. F. 
10, zoóg].eras. V. ἐστίν F. 17. αὐτῶν] P; αὐτῷ BF Vp; 
'om. Augustus. 18. 40] ΓῈ P. TE] 4b P. 20. τῆς 
ΑΒ — 28: ποιῆσαι} καὶ τὰ ἕξῆς p. 21. ΓῈ ὅμοιόν τε] 
eras. V. 22. τὸ 40] punctis notat. F; om. B. 26. 
ἐστίν B, eras. v. 
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Ἔστω ὅμοια τρίγωνα τὰ ABI,A EZ ἴσην ἔχοντα 
τὴν πρὸς τῷ Β γωνίαν τῇ πρὸς τῷ Ε, ὡς δὲ τὴν 
AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὴν 4Ε πρὸς τὴν ΕΖ, 
ὥστε ὁμόλογον εἶναι τὴν BI τῇ EZ: λέγω, ὅτι τὸ 
ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ AEZ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν ΒΓ, ΕΖ τρίτη ἀνάλογον ἡ 
ΒΗ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως 
τὴν ΕΖ πρὸς τὴν BH: καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως 
ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΖ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν 4Ε, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν EZ. ἀλλ᾽ ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸς ΕΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΕΖ πρὸς ΒΗ͂. καὶ 
ὡς ἄρα ἡ AB πρὸς 4Ε, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς BH: 
τῶν ABH, AEZ ἄρα τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν at 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ὧν δὲ μίαν μιᾷ 
ἴσην ἐχόντων γωνίαν τριγώνων ἀντιπεπόνϑασιν αἵ 
πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας, ἴσα ἐστὶν ἐκεῖνα. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ΑΒΗ τρίγωνον τῷ A4EZ τρι- 
γώνῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν BH, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐ- 
ϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, 7 πρώτη πρὸς τὴν τρίτην δι- 
πλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν δευτέραν, ἡ ΒΓ 
ἄρα πρὸς τὴν BH διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 


25 ΓΒ πρὸς τὴν EZ. ὡς δὲ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BH, 


οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὸ ABH τρίγωνον" 


2. τῷ B] τὸ B V, et F, sed corr, 3. τὴν BI'] Br BB 
τὴν I'4 Ἐς litt. B in ras. 'm. 2 V. τὴν EZ] 1t Bp. &8. 
οὕτω PBp. 10. AB] B in ras. PF. τήν] om. BFp. 
οὕτω P. 11. τήν] om. BFp 12. τήν] bis om. BF p. 

13. πρὸς EZ] supra m. 2 Εἰ; οὖ τὴν ΕΖ τὴν ΒΗ 


-r 
T 


: ᾿ 


sch mae mes ν΄ τὶ, tama 
EE QMymc ς ah 
* 


Ι 
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Sint similes triangui A4BI,4EZ angulum ad 
B positum angulo ad E posito aequalem habentes, 


Za 


ji 
δ᾽, ἡ Et Z 
et 4B: ΒΓ τ AE: EZ, ita ut BI' lateri EZ respon- 


- deat. dico, esse 4BI': A4EZ — ΒΓ" : ΕΖ5. 


sumatur enim rectarum BI EZ tertia proportio- 
nalis BH [prop. XI], ita ut sit ΒΓ: EZ — EZ: BH; 
et ducatur AH. 

iam quoniam est AB: BI'— AE: EZ, permu- 
lando erit 4B:A4E-— ΒΓ: ΕΖ {Υ, 16]. sed ΒΓ: EZ 
— ΕΖ: ΒΗ. quare 4B: 4E — EZ: ΒΗ. itaque in 
iriangulis 4BH, 4 EZ latera aequales angulos com- 
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli 
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo- 
rum latera aequales angulos comprehendentia in con- 
iraria proportione sint, aequales. sunt [prop. XV]. 


-daque Δ ABH — ΕΖ. οὖ quoniam est ΒΓ: EZ 


— ΕΖ: ΒΗ, et si tres rectae proportionales sunt, 
prima ad tertiam dupliceatam rationem habet quam 


—- ad secundam [V def. 9], erit ΒΓ: BH — ΓΒ : EZ. 
— sed B: BH — ABI: ABH [prop. I]. itaque etiam 


214. AB] B eras. F. τὴν AE V. τὴν BH V. 16. ἄρα] 
- gupra m. 1 p. 17. τριγώνων] om. Theon (BF V p). 19. 
—4EZ]| Z paene eras. V. 22, διπλασιοναονὰ P, sed corr. 


m. rec. 23. ἔχῃ P. BI' ΓΒ seq. ras. 1 litt. P. 24. 
BH] seq. ras. 1 htt. P. 25. ΓΒῚ (prius) ΒΓ V. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 9 
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καὶ τὸ ABI' ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ABH διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. ἴσον δὲ τὸ 
ABH τρίγωνον τῷ A4EZ τριγώνῳ καὶ τὸ ABI 
ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΕΖ τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΕΖ. 

Τὰ ἄρα ὅμοια τρίγωνα πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι 
λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν. ὅτι, ἐὰν τρεῖς εὐϑεῖαι 
ἀνάλογον ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον [ἐπείπερ 
ἐδείχϑη, ὡς ἡ ΓΒ πρὸς BH, οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον 
πρὸς τὸ ABH τρίγωνον, τουτέστι τὸ 4 ΕΖ]. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

κ΄. 

Τὰ ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρέγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα 
τοῖς ὅλοις. καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύ- 
γωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 

Ἔστω ὅμοια πολύγωνα τὰ 4ΒΓ4Ε, ΖΗΘΚΑ, 
ὁμόλογος δὲ ἔστω ἡ AB τῇ ZH: λέγω, ὅτι τὰ ABI AE, 


XX coroll Eutocius in Archim. III p. 52, 28. 


1. ἄρα] om. P. ABH]| B supra m. 2 in ras, V. 7. 
ἐστίν BF. 9. ἐάν] ἐ- in ras. m. 2 V. 10. ἔστιν] om. B p. 
11. εἶδος] P; τρίγωνον Theon dm ), comp. supra P m. 
rec. 13. τὴν BH V. 14. τό} om. V. τουτέστιν P. τό] 
supra m. 2 F. 15. δεῖξαι) ποιῆσαι V. 19. ὅλοις] post 6- 
1 litt. eras. p. 20. ἡ] om. B. 22. ABI'AE] ABI'AEZ 


P, sed. corr. 


n ELEMENTORUM LIBER VI. 131 


᾿ς ABI:ABH- ΒΓ": ΕΖ“. eratautem 4BH — ΕΖ. 
quare etiam A4BI': A4EZ — BI?: EZ*. 

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem 
habent quam latera correspondentia. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres rectae proportionales 
. sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima 
. descriptam ad figuram in secunda similem et similiter 
descriptam.') — quod erat demonstrandum. 


XX. 

Similia polygona in triangulos et similes et aequales 
numero et totis correspondentes diuiduntur, et poly- 
gonum ad polygonum duplicatam rationem habet 
. quam latus correspondens ad latus correspondens. . 

Sint similia polygona 4BI'A4E, ZHOK A4, et AB 
lateri ZH respondeat. dico, polygona ABI'Z E, 


1) Hoc ex proportione ABI': 4EZ — BI': BH concludi 
noluit Euclides, paullo audacius sane; nam huie corollario 
- post prop. 20 demum locus erat. sed τρίγωνον lin. 11 sine 
dubio Theoni soli debetur; nam εἶδος tuentur P et Campanus 
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellus (hic corollarium 
suo numero citat) τετράγωνον praebentes, quod cum scriptura 
εἶδος conciliari potest, cum τρέγωνον non potest. et prop. 20 
^ coroll. 2 in P in mg. additum et a Campano omissum a Theone 

--interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen- 
"tentiam meam de huius corollari forma confirmat. tum 
— Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus 
| - est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de 
—mumero, quem indicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque 
— puto, Euclidem ipsum εἶδος scripsisse et Theonem, quo corol- 
— larium facilius pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20 

coroll 2 addidisse. sed uerba ἐπείπερ lin. 12 — A4 EZ lin. 14 
— interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed 
Theone antiquiora sunt. 
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ΖΗΘΚΑ πολύγωνα εἴς τε ὅμοια “τρίγωνα διαιρεῖται 
καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις, καὶ 
τὸ ABI'A E πολύγωνον πρὸς τὸ ΖΗΘΚ A4 πολύγωνον 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ AB πρὸς τὴν ZH. 
᾿Επεξεύχϑωσαν αἱ BE, EI, HA, A0... 

Καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ABI'AE πολύγωνον 
τῷ ΖΗΘΚΑ πολυγώνῳ, ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ BAE γω- 
νία τῇ ὑπὸ HZA. καί ἐστιν ὡς ἡ ΒΑ͂ πρὸς AE, 
οὕτως 74 ΗΖ πρὸς Z4. ἐπεὶ οὖν δύο τρίγωνά ἐστι 
τὰ ABE,ZH A μίαν γωνίαν μιᾷ γωνίᾳ ἴσην ἔχοντα, 
περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABE τρίγωνον τῷ ΖΗ4Α 
τριγώνῳ ὥστε καὶ ὅμοιον" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE 
γωνία τῇ ὑπὸ ZHA. ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ ὑπὸ ABD 
ὅλῃ τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἴση διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν πολυ- 
yovov' λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΒΓ γωνία τῇ ὑπὸ ΗΘ 
ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν ABE, 
ΖΗ. τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς BA, οὕτως 
q AH πρὸς ΗΖ, ἀλλὰ μὴν καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν πολυγώνων ἐστὶν ὡς ἡ AB πρὸς BI, οὕτως ἡ 
ZH πρὸς ΗΘ. δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΕΒ πρὸς 
BI, οὕτως ἡ AH πρὸς HO, καὶ περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας τὰς ὑπὸ ΕΒΙΓ, ΗΘ «( πλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν" 
ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ EBI' τρίγωνον τῷ AHO 
τριγώνῳ ὥστε καὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EBI' τρίγωνον 
τῷ AHO τριγώνω. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΖ 
τρίγωνον ὅμοιόν ἐστι τῷ ΑΘΚ τριγώνῳ. τὰ ἄρα 


5. 40] mutat. in AB F. 7. ἐστί seq. ras. 8 litt. F. - 

8. HZA] ZHA F. τὴν AE. V. 9. HZ] ZH P. τὴν" 
LA V. 10. γωνίᾳ] γωνίαν V g. 11. δέ] om. F. 
ien] corr. ex ἴσον m. rec. P. 15. ZH0] H uidetur corr. V. 
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ΖΗΘΚΛ in triangulos et simi- 


Ἢ les et aequales numero et totis 
H 7 correspondentes diuidi, et esse 
Od ABIAE: ZHOKA — 485 
SZH* 
I onda c)t c 


ducantur B E, ET, H A, 40. 
et quoniam 4BI'A4E- ZHOK 4, ent[ BAE— HZA 
[def.1]. et B4: 4E— HZ:Z A [id.]. iam quoniam duo 
irianguli sunt 4B E, ZH 4 unum angulum uni angulo 
aequalem habentes et latera aequales angulos compre- 


- hendentia proportionalia, erit ^ 4B E triangulo ZH A 


aequiangulus [prop. VI]. quare etiam similes sunt 
[prop.IV; def£.1]. itaque .4BE — ZH A4. uerum etiam 


|  LABI'—ZHO propter similitudinem polygonorum. ita- 
"que[ EBI'— A4HO0. et quoniam propter similitudinem 
I triangulorum 4B E, ZH A est EB: B4 — AH: HZ, et 


praeterea propter similitudinem polygonorum 4B:BI' 
— ZH: ΗΘ, ex aequo erit EB: ΒΓ τ AH: HO 
[V, 22], et latera aequales angulos EBI, 4HO com- 
prehendentia proportionalia sunt; itaque Δ Ε ΒΓ trian- 
gulo .4HO  aequiangulus est [prop. VI]. quare, 


TUA EBT — ΛΗΘ [prop. IV; def. 1]. eadem de causa 
etiam Δ EI - 40K. itaque similia polygona 


16. 77] P, F m. 1; λοιπῇ τῇ BVp, F m. 2. 17. ἴση 


"Bjew» P. . 18. τὴν BA V. 19. AH] ABg. τὴν HZ V. 


20. 0» BT'V.  21.Z2H]HZP. τὴν HO V. Ἢ, δι᾽ 


᾿ ἴσου] φ; uidetur fuisse alia scriptura a m. 1. EB] Be 
—eorr. F. 22, τὴν BI' V. τὴν HO V. 23. εἰσιν om. V. 
— 94. AHO] AOH P. 25.é£ov] om. BVyp. τὸ EBT' — 26: 


τριγώνῳ] mg. m. 2 V; F haec uerba ut cett. codd. in textu 


- habet, sed dein in mg. m. 1: ὥστε καὶ ὅμοιον τὸ ΕΒΤ' τῷ 
AHO τριγώνῳ. 27. AOK| AOH g; corr. ex AKO m. 1 p. 
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ὅμοια πολύγωνα rà ABI'AE, ZHO K A εἴς τε ὅμοια 
τρίγωνα διήρηται καὶ sig ἴσα τὸ πλῆϑος. 

Aéíyo, ὅτι καὶ ὁμόλογα τοῖς ὅλοις. τουτέστιν 
ὥστε ἀνάλογον εἶναι τὰ τρίγωνα, καὶ ἡγούμενα μὲν 
εἶναι τὰ ABE, ΕΒΓ, ELA, ἑπόμενα δὲ αὐτῶν τὰ 
ZHA, AHO, 4ΘΚ, καὶ ὅτι τὸ ABI'A4E πολύγωνον 
πρὸς τὸ ΖΗΘΚΑ πολύγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ 1j ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρᾶν. 
τουτέστιν ἡ 48 πρὸς τὴν ZH. 

᾿Επεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ AI,ZO. καὶ ἐπεὶ διὰ τὴν 
ομοιότητα τῶν πολυγώνων ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4 ΒΓ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΖΗΘ, καί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ ZH 
πρὸς HO, ἰσογώνιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τρίγωνον τῷ ΖΗΘ 
τριγώνῳ" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ μὲν ὑπὸ BAT' γωνία τῇ ὑπὸ 
ΗΖΘ. ἡ δὲ ὑπὸ ΒΓΑ͂ τῇ ὑπὸ ΗΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ BAM γωνία τῇ ὑπὸ HZN, ἔστι δὲ καὶ ἡ ὑπὸ 
ABM τῇ ὑπὸ ΖΗΝ ἴση, καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4ΜΒ 
λοιπῇ τῇ ὑπὸ ZNH ἴση ἐστίν: ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ABM τρίγωνον τῷ ΖΗΝ τριγώνῳ. ὁμοίως δὴ 


20 δείξομεν, ὅτι xal τὸ BMI' τρίγωνον ἰσογώνιόν ἐστι 


τῷ ΗΝΘ τριγώνῳ. ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς μὲν ἡ 
AM πρὸς MB, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς NH, ὡς δὲ ἡ 
ΒΜ πρὸς MI, οὕτως ἡ ΗΝ πρὸς ΝΘ' ὥστε καὶ 
δι᾽ ἴσου, ὡς ἡ AM πρὸς MI, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς 


2. διαιρεῖται q. εἰς] om. BV. — 5. ABE] E in ras. P. 
αὐτῶν] sic o, sed αὐτοῖς F. 6. 40K] OKA FF. . óu] 


-L in ras. P. 7. πολύγωνον) -vov sustulit lacuna pergam., 
supra scr. τῷ m. 2 F. 12. τὴν ΒΓ BFVp. 18. τὴν HO V. 
ἐστι] ἄρα ἐστί F. 14. ἴση] -ἢ in ras. P. BAT] ABT F. 


15. HZ0] H corr. ex"Z p; ΖΗΘ F. HOZ| OHZ F. 
16. BAM]PVp,Bm.1; "4 BMF; ABMB m.rec. A HZN] 
ZHN in ras. m. 2 B. ἔστι] P; ἐδείχϑη Theon (BFVp). 


| 


| 


uy pee mo cy wed xo 
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ABIAE,ZHOK A in iriangulos et similes el aequiféa 
numero diuisa sunt. 

dico, eos etiam totis correspondere, h. e. ita ut 
irianguli proportionales sint et praecedentes ABE, 
ΕΒΓ, ΕΓΖ et eorum termini sequentes!) ZH A4, AH 0, 
40K, et praeterea polygona rationem duplicatam 
habere quam latera correspondentia, ἢ. e. esse 

ABIAE: ZHOKA - 485: ΖΗ". 

ducantur enim ΑΓ, ΖΘ. οὐ quoniam propter 
similitudinem polygonorum est / A4BI' — ΖΗΘ, et 
AB:BI' -- ΖΗ: ΗΘ, erit Δ ABI' aequiangulus trian- 
gulo ΖΗΘ [prop. VI. itaque L Β4Γ — HZO et 
LBI'A4- ΗΘΖ. et quoniam [| BAM — HZN et 
LABM — ZHN |p. 132, 13], erit etiam |, 4MB 
— ZNH ΤΙ, 32]; quare A ΑΒΜ aequiangulus est 
irangulo ΖΗ͂Ν. similiter demonstrabimus, etiam 
A BMI' aequiangulum esse triangulo HNO. itaque 
AM:MB-—ZN:NH,BM:MI'—HN:N9 .[prop.IV]. 
quare etiam ex aequo 4M: MI'— ΖΝ: ΝΘ ΤΥ, 22]. 


1) In αὐτῶν lin. 5 nonnihil offensionis est; sed cum ἕπό- 
μενα idem sit ac ὅροι ἑπόμενοι, genetiuus ferri potest. οὗ 
additum uidetur uocabulum, ut significetur, ZH. esse ter- 
minum sequentem trianguli ABE, ΛΗΘ autem trianguli 
EBI,A0XK autem trianguli EI'z. ceterum commemorandum 
est, tum demum adparere, triangulos totis (h. e. polygonis 


 ABI'A4E,ZHOK.A4) correspondere, cum demonstratum erit, 


esse ABTAE:ZHOKA — AB? : ZH? h. e. 2 ABE: ZHÁ 
-— ΕΒΓ : ΛΗΘΈΞ ΕΓΔ: 4ΘΚ. 


11, 48. ΜῚ mutat. in BAM τὰ. 2 B. ΖΗ ΝῚ mutat. in 
HZN m. 2 B. AMB] A ΒΜ punctis supra 4 et M deletis F. 

20. ἐστιν F. 21. ἡ μέν p. 22. AM] M corr. ex B m. 
2 V. τὴν MB V. NH] N in ràs, m. 2 V. 23. οὕτως 
καί p. 
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ΝΘ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ AM πρὸς MI, οὕτως τὸ ABM 
[τρίγωνον] πρὸς τὸ ΜΒΓ, καὶ τὸ AME πρὸς τὸ 
EMI" πρὸς ἄλληλα γάρ εἰσιν ὡς αἷ βάσεις. καὶ ὡς 
ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν énóusvov, οὕτως 
ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὡς 
ἄρα τὸ 4ΜΒ τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΜΓ, οὕτως τὸ 
ABE πρὸς τὸ ΓΒΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ AMB πρὸς τὸ 
BMI, οὕτως ἡ 4Μ πρὸς MI" καὶ ὡς ἄρα ἡ AM πρὸς 
MI, οὕτως τὸ 48 E τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΒΓ τρίγωνον. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 7) ΖΝ πρὸς ΝΘ, οὕτως τὸ ZH A 
τρίγωνον πρὸς τὸ H 40 τρίγωνον. καί ἐστιν ὡς ἡ AM 
πρὸς ΜΓ, οὕτως ἡ ΖΝ πρὸς NO* καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ BEI' τρίγωνον. οὕτως τὸ ZH A 
τρίγωῶνον πρὸς τὸ Η 409 τρίγωνον. καὶ ἐναλλὰξ ὡς 
τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ 4 τρίγωνον, οὕτως 
τὸ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ H ÁO τρίγωνον. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν ἐπιξευχϑεισῶν τῶν BA, HK, ὅτι καὶ 
ὡς τὸ BEI τρίγωνον πρὸς τὸ AHO τρίγωνον, 
οὕτως τὸ ΕΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΚ τρίγωνον. 
καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
τρίγωνον, οὕτως τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ A4HO, καὶ ἔτι τὸ 
ΕΓΖ πρὸς τὸ 40 K, καὶ ὡς ἄρα ἕν τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE 
τρίγωνον πρὸς τὸ ZH Α τρίγωνον, οὕτως τὸ ABI'AE 
πολύγωνον πρὸς τὸ ZHOK.A πολύγωνον. ἀλλὰ τὸ 
ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ΖΗ A τρίγωνον διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 48 ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ZH ὁμόλογον πλευράν τὰ γὰρ ὅμοια τρίγωνα ἐν 


1. ὡς μέν P. οὕτως καί Ῥ. 2. τρίγωνον] om. P. 
πρὸς τὸ MBI, καὶ τὸ AME] mg. m. 1 om. priore τό P. 


| F 
d 
H 
- , 
- 
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sed [prop. I] ΑΜ: ΜΓ τ ΑΒΜ: MBI'— AME 
:EMI;nam eandem inter se rationem habent quam 
bases. itaque etiam ut unus terminorum praecedentium 
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad 
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB:BMI'—ABE 
:ΓΒΕ. sed 4MB: BMI'— AM: MI:-. quare etiam 


-» AM:MI'— ABE:EBI. eadem de causa erit etiam 


ZN:NO0O-—ZHA4:HAO. et AM: MI'—ZN:NO. 


| quare etiam 4BE: BEI'— ZH A: H A0, et permu- 


— tando [V, 16] 4BE:ZHA- ΒΕΓ: HAO. simihter 
— demonstrabimus ductis ΒΖ, HK, esse ΒΕΓ: AHO 
— —ELZ4:40K. et quoniam est 4BE:ZHA— ΕΒΓ 
i :4HO — EDI'4: A0K, erit etiam, ut unus termi- 
- norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
- praecedentes ad ommes.sequentes [V, 12]. itaque 
TC ABE:ZHA-— ABI'AE:ZHOK A4. sed ABE:ZH A 
| | AB':ZH'; nam similes trianguli dupliecatam inter 


r0] om. P. . 4. &ágo] om. V. 8.2» MI'V. Ὁ; τὴν 


— MP V. 10. NO] N in ras. B; HO φ (non E); τὴν NO V. 


11. τό] om. P. 12. vj» ΜΙ BFVp. τὴν NO FV. 14. 


7. HAO0]cor.ex HO4 m. 2? V. 16. BET] EBT V. HA60] 
"mutat. in 4H6 m. 2 V. 18. BEI'] P, V m. 4; ΕΒΓ BF p, 
EE V m. 2. 19. ΕΓΖ τρίγωνον] P; EI' Theon? (BFV yp). 


20. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς mg. m. rec. P. 925.Z2HA]' H"ZA F. 
Post οὕτως eras. πρός V. 29. γάρ] ἄρα φ. 
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διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν ὁμολόγων πλευρῶν. καὶ τὸ 
ABI'AE ἄρα πολύγωνον πρὸς τὸ ZHO K πολύγω- 
νον διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 41} ὁμόλογος 
πλευρὰ πρὸς τὴν ΖΗ ὁμόλογον πλευράν. 

Τὰ ἄρα ὅμοια πολύγωνα εἴς τε ὅμοια τρίγωνα 
διαιρεῖται καὶ εἰς ἴσα τὸ πλῆϑος καὶ ὁμόλογα τοῖς 
ὅλοις, καὶ τὸ πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον διπλα- 
σίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν 
ὁμόλογον πλευράν [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ὡσαύτως δὲ καὶ ἐπὶ τῶν [ὁμοίων] τετραπλεύρων 
δειχϑήσεται, ὅτι ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὃμο- 
λόγων πλευρῶν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐπὶ τῶν τριγώνων" 
ὥστε καὶ καϑόλου τὰ ὅμοια εὐθύγραμμα σχήματα 
πρὸς ἄλληλα ἐν διπλασίονι λόγῳ εἰσὶ τῶν ὁμολόγων 
πλευρῶν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[Πόρισμα β΄. 

Καὶ ἐὰν τῶν 48. ΖΗ τρίτην ἀνάλογον λάβω- 
μὲν τὴν AE, ἡ BA πρὸς τὴν XA διπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ AB πρὸς τὴν ZH. ἔχει δὲ καὶ τὸ 
πολύγωνον πρὸς τὸ πολύγωνον ἢ τὸ τετράπλευρον 
πρὸς τὸ τετράπλευρον διπλασίονα λόγον ἤπερ ἡ ὁμό- 
λογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν, τουτέστιν 
ἡ AB πρὸς τὴν ZH: ἐδείχϑη δὲ τοῦτο καὶ ἐπὶ τῶν 
τριγώνων" ὥστε καὶ καϑόλου φανερόν, ὅτι, ἐὰν τρεῖς, 
εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, ἔσται ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον. 


1. ἐστίν F. 2. πολύγωνον] (alt.) πολύγονον p. — 7. πολύγω- 
vov] (alt.) πολυγώνιονφ. 10. πόρισμα] om. PBV; κα΄ ΕΡ. 11. 
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se rationem habent quam latera correspondentia 
[prop. XIX]. quare etiam 
ABIAE:ZHOKAÀ- AB':ZH* 

Ergo similia polygona in triangulos et similes et 
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur, 
et polygonum ad polygonum duplicatam rationem 
habet quam latus correspondens ad latus correspondens. 


Corollarium. 


Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur, 
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon- 
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare 
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam 
rationem habent quam latera correspondentia. — quod 
erat demonstrandum. 


ὡσαύτως] ὡ- m.2 V. ὁμοίων] βαρτῶ m.rec. P. 12. εἰσίν F, 


ἐστί Bp. 15. εἰσί] PV, F m. 2, p; εἰσιν B; ἐστι F m. 1. 
16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. Theon (BFVp). Totum co- 
rolarium om. Campanus. 17. πόρισμα β΄] om. codd., seq. 


cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1P 
pro scholio, signo “7 huc relatum. 18. ZH] H in ras. F. 

19. τὴν 5A] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex τῆι ΝΞ F. ἡ BA 
e corr. F. /] post ras. F, ante ras. V (1 litt.). 20. AB 
BA P. 21. ᾿ corr. ex καί m. 2 V; om. ΒΡ. 23. πλευ- 
ράν] Ρ, οι. BFVp. 25. πόρισμα mg. BVyp. «ol φανερόν p. 

27. εἶδος] sequente ras. 1 litt. g (uestigia sunt syllabae 
-ov F). πρός] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio 
secundae partis propositionis, quae u. in appendice. 
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κα΄. 

Τὰ τῷ αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλή- 
λοις ἐστὶν ὅμοια. 

Ἔστω γὰρ ἕκάτερον τῶν 4. Β εὐθυγράμμων τῷ 
Γ ὅμοιον᾽ λέγω, ὅτι καὶ τὸ .4 τῷ B ἐστιν ὅμοιον. 

Ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4 τῷ I, ἰσογώνιόν 
τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τας περὶ τὰς ἴσας γωνίας πλευ- 
ρὰς ἀνάλογον ἔχει. πάλιν, ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ B 
τῷ Γ, ἰσογώνιόν τέ ἐστιν αὐτῷ καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει. ἕκάτερον ἄρα 
τῶν 4. Β τῷ Γ ἰσογώνιόν τέ ἐστι καὶ τὰς περὶ τὰς 
ἴσας γωνίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει [ὥστε καὶ τὸ Α͂ 
τῷ B ἰσογώνιόν τέ ἐστι xal τὰς περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας πλευρὰς ἀνάλογον ἔχει]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 
τῷ B' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοέως 
ἀναγεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται" x&v τὰ ἀπ᾽ 
αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά T€ καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γεγραμμένα ἀνάλογον n, καὶ αὐταὶ αἱ εὐθεῖαι 
ἀνάλογον ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον αἱ AB, ΓΖ, 


1. κα΄] m. 2 V; κγ΄ Fp. 4. τῷ ΓῚ τὸ Γ BF, p, sed 


cor. m. 1. 6. ἐστιν 6o» V. . 7. γωνίας) supra »-. 49. 
πάλιν ἐπεί] ἴῃ ras. m. 2 F, ἐστιν qg. 9. ἐστιν αὐτῷ] ἐστι F. 
11. τε] om. V. 12. ἴσας} supra m. 1 V. ὥστε καὶ τὸ 


4—14: ἀνάλογον ἔχει] Theon? (BFVp); om. P. 14, τὸ 4 
τῷ B| Pp, V m. 1; τὸ B τῷ A B; τῷ B τὸ A4 V m. 2; τὸ A4 
τὸ 4 τῷ B F m. 1; τὸ B τῷ 4 τῷ B F m. 2, del. τῷ B. 
Deinde propositionem repetit Augustus, ut fieri solet. 16.. 
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XXI.) 


Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae, 
etiam inter se similes sunt. 


Sit enim utraque figura rectilinea 
| A, B figurae Γ᾽ similis. dico, etiam 
ες | VW figuras 4, B similes esse. 

nam quoniam .4 figurae I' similis . 

est, et aequiangula est ei, et latera 

aequales angulos comprehendentia pro- 

portionalia habent [def. 1]. rursus quo- 

niam B figurae I'similis est, et aequiangula est ei, et 

latera aequales angulos comprehendentia proportionalia 

habent [def. 1]. itaque utraque figura 4, B et aequi- 

angula est figurae I, et latera aequales angulos com- 

prehendentia proportionalia habent. quare .4 —- B 
[def. 1]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, 
eliam ipsae rectae proportionales erunt. 

. Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'4, EZ, 


1) Nam coroll. 2 p. 138, 17—28 Theoni uidetur deberi; u. 

᾿ς p. 131 not. 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1 

i omisit), et in B adscribitur mg. m. rec. ἐν ἄλλῳ οὐ γράφεται 
κε τοῦτο. 


xp] κδ΄ p ét F, sed corr. m. rec. 17. ὦσι»] P et B, sed v 
eras.; ὦσι F V p. 23. εὐθεῖα F. 
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ΕΖ. ΗΘ. ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO, καὶ ἀναγεγράφϑωσαν ἀπὸ μὲν τῶν 
48. Γά ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα 


| τὰ KAB, 4Γ24. ἀπὸ δὲ τῶν EZ, HO ὅμοιά τε καὶ 


10 


1ὅ 


ὁμοίως κείμενα εὐθύγραμμα τὰ ΜΖ, ΝΘ’ λέγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς τὸ KAB πρὸς τὸ AI, οὕτως τὸ MZ 
πρὸς τὸ ΝΘ. 

Εἰλήφϑω γὰρ τῶν μὲν 48. ΓΖ τρέτη ἀνάλογον 
ἡ E, τῶν δὲ ΕΖ, HO τρίτη ἀνάλογον ἡ O. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ἡ AB πρὸς τὴν I'4, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν HO, ὡς δὲ ἡ ΓΖά πρὸς τὴν M, οὕτως 
ἡ ΗΘ πρὸς τὴν Ο, δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν A, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν O. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
ἡ 48 πρὸς τὴν 5, οὕτως [καὶ] τὸ K.4B πρὸς τὸ 4 ΓΖ, 
ὡς δὲ ἡ ΕΖ πρὸς τὴν O, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
ΝΘ’ καὶ ὡς ἄρα τὸ KA B πρὸς τὸ AI'Z, οὕτως τὸ 
ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ. 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὴ KAB πρὸς τὸ 4Γ4, οὔ- 
τῶς τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΝΘ’ λέγω, ὅτι ἐστὶ καὶ ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν HO. εἰ 
γὰρ μή ἐστιν, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν I*4, οὕτως ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν HO, ἔστω ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ 
τῆς ΠΡ ὁποτέρῳ τῶν ΜΖ, ΝΘ ὅμοιόν τε καὶ ὁμοίως 
κείμενον εὐθύγραμμον τὸ ΣΡ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν I, οὕτως 


1. AB] B "jede m. 1 P; postea insert. F. — EZ) in ras. 
m. 2 V; ZE Fp 2. ἀναγεγράφωσαν Ῥ. 5. MZ] Ζ e 
corr. F. Post ὅτι ras. 2 litt. F. — 6. AI'4] litt. AI' in ras. m. 
2 V. 11 IZ4]z eras V. 183. EZ]e cor. Vg, 14. καί] 
om, P. ATA | litt. 4I' in ras. m. 2 V, l'AZd p. 106. xoi ὡς 
ἄρα — 17: τὸ NO] om. BVp. 16. APA] I'AA g. 18. 
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z ΗΘ, ita ut sit 438: ΓΖΩ͂ — EZ: ΗΘ, 
E, et in 4B, I similes et similiter 
E Ἰὰς. positae figurae rectilineae descri- 
l A 1'" 4 bantur ΚΑΒ, AI'4, in EZ, ΗΘ 
, Bi 7 autem similes et similiter positae 
Ero; EX figurae rectilmeae MZ, NO. dico, 
T esse K AB: 3Γ4 — ΜΖ: ΝΘ. 
Sumatur enim rectarum 48, ΓΖ tertia propor- 
li tionalis ,$, rectarum autem EZ, HO tertia 
LZ  proportionalis O [prop. XI]. et quoniam est 
1 E AB:I4-EZ:HO et L'4:5 — ΗΘ: OQ, 
p. LÀ ex aequo erit [V, 22] 4B: 5 — EZ:0O. sed 
ἢ πΣ 4B: E-—KAB: ADIA [prop. XIX coroll.] et 
CEZ:O-— ΜΖ: ΝΘ [id.] itaque etiam 
! KAB: ALIA — ΜΖ: ΝΘ. 
Uerum sit KAB: AI'4 — MZ: ΝΘ. dico, esse 
ρέῃ 4B:I4-— EZ:HO. nam si non est 
— AB:IA4-—EZ:HO, sit AB: I4 — ΕΖ: ΠΡ 
—[prop. XII], et in ΠΡ utrique MZ, NO similis et 
4 'imiliter posita construatur figura rectilinea ΣΡ 
"pror. XVIII et XXI]. 
2-— Iam quoniam est 4B: ΓΖ — ΕΖ: ΠΡ, et in AB, 


Α 


i- 


& 1) Nam ex hypothesi est 4B : I'd — ΓΖ: Καὶ οἱ EZ: ΗΘ 
D H0:0;et AB: ΓΖ — ΕΖ: ΗΘ. 


| " 


Ls 
CATA])IAA4F. 19. τό] (prius) eras. Ε. ἐστίν PB; comp. p. 
— 20. εἰ γὰρ μή ἔστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ 
} 20s τὴν HO] mg. m. 1 P; om. Theon (BFVyp). 22. ἔστω 
ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν ΠΡ καὶ ἀνα- 
γεγράφθω) P; γεγονέτω γὰρ ὡς v4. Theon (BFVp), P mg. 
|.mhi rec. — 23. ἀναγεγραφῶ p. 24. ὁποτέρᾳ q (non ΒΕ). 25. 
εὐθύγραμμον] om. BF p. 
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ἡ EZ πρὸς τὴν ΠΡ, καὶ ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν 
τῶν AB, ΓΖ ὅμοιά vs καὶ ὁμοίως κείμενα τὰ K AB, 
AIZA, ἀπὸ δὲ τῶν ΕΖ, ΠΡ ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως κεί- 
μενα τὰ ΜΖ, ΣΡ, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ 

5 4Γ24, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ZP. ὑπόκειται δὲ καὶ 
ὡς τὸ ΚΑΒ πρὸς τὸ AI'Z4, οὕτως τὸ ΜΖ πρὸς τὸ 
ΝΘ: καὶ ὡς ἄρα τὸ ΜΖ πρὸς τὸ ΣΡ, οὕτως τὸ ΜΖ 
πρὸς τὸ NO. τὸ ΜΖ ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν ΝΘ, 
ΣΡ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ NO τῷ 

10 ΣΡ. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον" 
ἴση ἄρα ἡ HO τῇ ΠΡ καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΠΡ, ἴση. δὲ ἡ 
ΠΡ τῇ HO, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ. οὕ- 
τως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν ΗΘ. 

15 Ἐὰν ἄρα τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 
τὰ ἀπ᾽ αὐτῶν εὐθύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γεγραμμένα ἀνάλογον ἔσται: κἂν τὰ ἀπ᾽’ αὐτῶν εὐ- 
ϑύγραμμα ὅμοιά τε καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα ἀνά- 
λογον ἧ, καὶ αὐταὶ αἵ εὐθεῖαι ἀνάλογον ἔσονται" 

20 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[4μμα.] 

[Ὅτι δέ, ἐὰν εὐθύγραμμα ἴσα ἢ καὶ ὅμοια, αἵ 
ὁμόλογοι αὐτῶν πλευραὶ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν, δείξομεν 
οὕτως. 

25 Ἔστω ἴσα καὶ ὅμοια εὐθύγραμμα τὰ NO, ΣΡ, 
καὶ ἔστω ὡς ἡ OH πρὸς τὴν ΗΝ, οὕτως ἡ PII πρὸς 
τὴν ΠΣ᾿ λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ PII τῇ OH. | 

Ei γὰρ ἄνισοί εἰσιν, μία αὐτῶν μείζων ἐστίν. 


.9. KAB,.AI'4] B, AT' litt. in ras. m. 2 V. 3. Post 
ΠΡ duae litt. del. m. rec. P. 7. NO] inras. m. 3P. | EP] 


| 


DEEST aoi 0 "Rage — m m 
πο 


"ur "-À— Lee δ ον 


ον 
lt À 
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ΓΖ similes et similiter positae descriptae sunt K 4B, 
AT'4, in EZ, ΠΡ autem similes et similiter positae 
MZ, ΣΡ, ert K AB: AI'4 — MZ: ΣΡ [u. supra]. 
sed supposuimus, esse etiam K 4B: 3 ΓΖ — ΜΖ: ΝΘ. 
itaqgie MZ: ΣΡ — MZ: NO. itaque MZ ad utram- 
que NO, Z P eandem rationem habet. quare ΝΘ — ΣΡ 
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita. 
itaque ΗΘ — II P.) et quoniam est 4 B: I'4 — EZ:IIP, 
et IIP — ΗΘ, erit AB: ΓΖ — EZ: ΗΘ. | 
Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam 
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae 
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis 
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam 
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon- 
strandum. 


1) Nam cum ΝΘ: ΣΡ — ΗΘ": IIP? [prop. 20] et 
NO — ΣΡ, erit IIP? — H0*?; h. e. IIP — ΗΘ. 

et hoc ipsum uia "indirecta in lemmate ostenditur; sed cum a 

ratione Euclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon- 

sbrare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma 


- gubditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus, 
7- mec res propria demonstratione eget. 


᾿ς eorr. ex EP P, in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime 
5 ΣΝ ἴῃ V ras. est. MZ] in ras. V; Z insert. m. 1 F. 


. N6] in ras. V. 9. λόγον ἔχει p. ἐστίν P, comp. p. 
M αὐτό p. 11. ἄρα] supra add. καί m. 2 comp. F; ἄρα 
ἐστίν V. . 15. ὦσι V. 16. ἀναγεγραμμένα] seq. insert. in 
ras. m. 1 F. 18. καί] m. 2 V. 21. Aguuc] κε΄ p ets 


|. eraso F; m. rec. PBV. 22. δέ] m. rec. P. 1] om. V. 


Post ὅμοια add. V m. 2: ἐστιν. 238. εἰσί BF Vp. ]' M 
corr. ex δείξωμεν m. 1 P. 25. τά] e corr. V. N 6, 3 
inter Ν᾿ et O ras. 1 litt, item inter Σ et P V. 26. PII| 
mutat. in IIP m. 2 V; ΠΡ B p. 27. τήν] om. F. 28. 
ἄνισος V. εἰσιν] PB; εἰσι F p; ἐστιν V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. ΤΙ, 10 


10 


15 


20 


25 
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ἔστω μείζων ἡ PII τῆς ΘΗ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
PII πρὸς ΠΣ, οὕτως ἡ ΘΗ πρὸς τὴν HN, καὶ 
ἐναλλάξ, ὡς ἡ ῬΠ πρὸς τὴν ΘΗ, οὕτως ἡ ΠΣ προς 
τὴν ΗΝ, μείζων δὲ ἡ ΠΡ τῆς OH, μείζων ἄρα 
καὶ ἡ ΠΣ τῆς HN: ὥστε καὶ τὸ ΡΣ μεῖξόν ἐστι τοῦ 
ΘΝ. ἀλλὰ καὶ ἴσον" ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄνισός 
ἐστιν ἡ ΠΡ τῇ ΗΘ’ ἴση ἄρα ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
xy. 

Τὰ ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Ἔστω ἰσογώνια παραλληλόγραμμα τὰ AT, ΓΖ ἴσην 
ἔχοντα τὴν ὑπὸ BI'4 γωνίαν τῇ ὑπὸ ΕΓΗ λέγω, 
ὅτι τὸ 4Γ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ παραλλη- 
λόγραμμον λόγον ἔχει τὸν συγχείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Κείσϑω γὰρ ὥστε ἐπ᾽ εὐθείας εἶναι τὴν ΒΓ τῇ 
DH: im εὐθείας ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΓ τῇ ΓΕ. καὶ 
συμπεπληρώσϑω τὸ 4H παραλληλόγραμμον. καὶ ἐκ- 
κείσϑω τις εὐθεῖα ἡ K, καὶ γεγονέτω ὡς μὲν ἡ ΒΓ 
πρὸς τὴν ΓΗ͂, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν 4, ὡς δὲ ἡ AD 
πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν M. 
. Οἱ ἄρα λόγοι τῆς τε K πρὸς τὴν 4 καὶ τῆς A 
πρὸς τὴν M οἵ αὐτοί εἰσι τοῖς λόγοις τῶν πλευρῶν, 
τῆς τε ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ͂ καὶ τῆς 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ. 


ἀλλ᾽ ὁ τῆς K πρὸς M λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ - 


τῆς K πρὸς 4 λόγου x«l τοῦ τῆς 4 πρὸς Μ' ὥστε 


x«l ἡ K πρὸς τὴν M λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον | 


XXIII. Tlieon in Ptolem. p. 235. Eutoc. in Apollon. p. 82, 


id. in Arehimed. III p. 236, 23. 


1. μεέξων — 4: μείξων ἄρα] insert. inras.F. 1. PII]IIP P. 
2. PII| HIP P. τὴν ΤΙΣ V. πρὸς τήν] πρός ΒΕ». 8. 


| 
j 
| 
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ΧΧΊΠ. 
Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex 
rationibus laterum compositam- habent. ᾿ 
Sint parallelogramma aequi- 


4 d d angula ΑΓ, ΓΖ habentia 

| | : | L BI'4 — EI'H. 
COLETTE A dico, parallelogramma AI, ΓΖ 
ZEN rationem ex rationibus!) late- 

rum compositam habere. 
E Ζ ponantur enim iia, ut in 


eadem recta sint BI, ΓΗ. itaque etiam ΖΓ, ΓΕ in 
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum 
ΖΗ, et ponatur recta K, et sit 
BI:DUH-kK:24et ΔΓ ΓΕτε 4: Μ. 
itaque rationes K : 4 et 4:.M eaedem sunt ac 
rationes laterum, ΒΓ: ΓΗ et ZU:I'E. sed K:M 
— K:4»« 4:M. quare Καὶ ad M rationem ex ratio- 
nibus laterum compositam habet. et quoniam est 


1) Ex τῶν πλευρῶν per totam propositionem neglegentius 
dicitur pro ἐκ τῶν τῶν πλευρῶν (λόγων); sed cum semper ita 


᾿ς in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium 


seruatum sit, de errore librarii cogitandum non est. 


PII) ΠΡ. di om. BFp. οὕτως) om. BFp. 4. τήν] 
-—om. BFp. IP|]P,Vm.1; PIIBp, Vm.2, F? X ustfov 
᾿ ἄρα] bis p. 5. μείξων F. 6. ON] N e corr. m, 2 V, 
-eras F. 7. HO] OH P. ἄρα ἐστίν P. 8. xg' p et deleto 


—.g F. 11. ἴσον V, corr. m. 2. 12. EI'H] mutat. in ET'O B. 


1.18. ΓΖ] in ràs. m. 1 V. 14. πλευρῶν] P; πλευρῶν τοῦ 
— ze ὃν ἔχει ἡ BI (corr. ex ΓΒ p) πρὸς ΓΗ (τῇ I'H V, ΓΗ 
—-amutat. in I'O B) καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4Γ πρὸς ΓῈ (τὴν ΓῈ V) 
— Theon (BFVp). 16. ΓΗ] mutat. in ΓΘ B. ἐστίν B. 17. 
| ΠΗ] mutat. in ΖΘ B. 18. b post ras. 1 litt. V. 19. 
BFp. εἰσιν PF. 23. τήν] om. 

τήν] om. Bp. 


mutat. in ΓΘ B. 21. τήν] om. ΒΕ». 22. τήν] om. 
p ΓΗ] mutat. in I'O B. 


40* 
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ἐκ τῶν πλευρῶν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΗ, οὕτως τὸ AI' παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΘ, 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΗ, οὕτως ἡ K πρὸς τὴν 
4, καὶ ὡς ἄρα ἡ K πρὸς τὴν 4, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς 
5 τὸ ΓΘ. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, 
οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΖ, ἀλλ᾽ 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΕ, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν M, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλό- 
yo«uuov πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον. ἐπεὶ οὖν 
10 ἐδείχϑη, ὡς μὲν ἡ K πρὸς τὴν A, οὕτως τὸ AT' παραλ- 
ληλόγραμμον πρὸς τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον. ὡς δὲ ἡ 
A πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ ΓΘ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΓΖ παραλληλόγραμμον, δι ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
. . K πρὸς τὴν M, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ παραλληλό- 
i5 γραμμον. ἡ δὲ K πρὸς τὴν M λόγον ἔχει τὸν συγκεί- 
μενον ἔκ τῶν πλευρῶν" καὶ τὸ AID ἄρα πρὸς τὸ ΓΖ 
. λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Τὰ ἄρα ἰσογώνια παραλληλόγραμμα πρὸς ἄλληλα 

λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν ὅπερ 
20 ἔδει δεῖξαι. 
κδ΄. 

Παντὸς παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά- 
μέτρον παραλληλόγραμμα ὕμοιά ἐστι τῷ τε 
ὅλῳ καὶ ἀλλήλοις. 

25 Ἔστω παραλληλόγραμμον τὸ ABI 4, διάμετρος δὲ 
αὐτοῦ ἡ AI, περὶ δὲ τὴν AT παραλληλόγραμμα ἔστω 
τὰ EH, ΘΚ: λέγω, ὅτι ἑκάτερον τῶν ΕΗ, O K παραλλη- 


— "-— p αν, 


λογράμμων ὅμοιόν ἐστι ὅλῳ τῷ ABI xci ἀλλήλοις. 


΄ 


1. τὴν 
mutat. in 


] m. 
DH B. 3.75] om. p. τήν] om. BFp. ΓΗ 


2 F. 3. ΓΗῚ mutat. in ΓΘ B. de 
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BI:IH- 4Γ: ΓΘ [ρτορ. I] et BI': 'H — Κ: 4, 
erit eliam Καὶ : 4 — AI':I'0. rursus quoniam est 
ΖΓ: ΓΕ-- ΓΘ: ΓΖ |[prop. I] et ΖΓ: E» 4:M, 
erit eliam 4: M— ΓΘ: ΓΖ. iam quoniam demon- 
stratum est, esse K : 4 — ATI: I'O et 4: M—I'9 
:ΓΖ, ex aequo [V, 22] erit K : M — 4Γ: ΓΖ. sed 
K ad M rationem ex rationibus laterum compositam 
habet. quare etiam ΑΓ ad ΓΖ rationem ex rationi- 
bus laterum compositam habet. 

Ergo parallelogramma aequiangula inter se ratio- 
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod 
erat demonstrandum. 


XXIV. 


In quouis parallelogrammo parallelogramma cir- 
eum diametrum posita similia sunt et toti et inter se. 

Sit parallelogrammum A4BI7, diametrus autem 
eius ΑΓ, et parallelogramma cireum ΑΓ posita sint 
EH, OK. dico, parallelogramma EH, ΘΚ similia 
esse et toti 4BIZf et inter se. 


mutat. in ΓΘ B. 4. τό] ἡ p. ATI] AK e cor. V; I 
mutat. in 4 m. recentissima p. 5. τό] τήν p. ΓΘῚ mutat, 
in ΓῊ B; I' mutat. in .4 m. recentiss. p. 6. 6] mutat. 
in TH B. 7. τήν) om. BFp. τὴν} om. P. 10. 7) 
μέν p. 11. ΓΙΘῚ mutat. in ΓΗ B. ἡ] τό 9 (non F). 

12. l'Oj mutat. in ΕΘ F, in I'H B. 34 AT| PV; AT 
παραλληλόγραμμον Bp et comp. F. In figura litterae H, Θ 
in B permutatae sunt ἃ m. 1, sed mutationes in textu hue 


spectantes a m, 2 uidentur esse. 16. ἄρα] m. 2 V. 17. 
συγκειμένων P, corr. m. 1. 21. ἀξ Ἐν. 23. ἐστιν PB; 
comp. p. 27. EH] A) in ras. F. 28. ἐστιν PBF; 


comp. p. ὅλῳ] m. 2 V 
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Ἐπεὶ γὰρ τριγώνου τοῦ ABI' παρὰ μίαν τῶν 
πλευρῶν τὴν ΒΙΓ ἧχται ἡ EZ, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς 
ῃ ΒΕ πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZA. 
πάλιν, ἐπεὶ τριγώνου τοῦ 4Γ4 παρὰ μίαν τὴν ΓΖ 
ἧχται 7 ZH, ἀνάλογόν ἐστιν ὡς ἡ ΓΖ πρὸς τὴν 
ZA, οὕτως ἡ 4Η πρὸς τὴν HA. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΓΖ 
πρὸς τὴν ZA, οὕτως ἐδείχϑη καὶ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν 


EA: καὶ ὡς ἄρα ἡ BE πρὸς τὴν EA, οὕτως ἡ 


10 


15 


20 


25 


ΖΗ πρὸς τὴν H A, καὶ συνϑέντι ἄρα ὡς ἡ B.A πρὸς 
AE, οὕτως ἡ 44 πρὸς AH, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΑ 
πρὸς τὴν 44, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς τὴν AH. τῶν 
ἄρα 48Γ4, ΕΗ παραλληλογράμμων ἀνάλογόν εἰσιν 
a πλευραὶ αἷ περὶ τὴν κοινὴν γωνίαν τὴν ὑπὸ BA A. 
καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΖ τῇ AI, ἴση ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ AZH γωνία τῇ ὑπὸ 4ΓΑ͂' καὶ κοινὴ 


τῶν δύο τριγώνων τῶν Α4Γ, AHZ ἡ ὑπὸ 44Γ 


γωνία" ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ 44Γ τρίγωνον τῷ 
AHZ τριγώνῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ 4 ΓΒ τρίγω- 
vov ἰσογώνιόν ἐστι τῷ AZE τριγώνῳ. καὶ ὅλον τὸ 
ABIA παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλογράμμῳ 
ἰσογώνιόν ἐστιν. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 444 πρὸς 
τὴν 4Γ, οὕτως 5 AH πρὸς τὴν ΗΖ, ὡς δὲ ἡ ADT 
πρὸς τὴν ΓΑ͂, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΑ, ὡς δὲ ἡ 
ΑΓ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ΖΕ. καὶ 
ἔτι ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν BA, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς τὴν E A. 


2. τήν] in ras. m. 2 V, corr. ex τῇ m. 2 P. EZ] HZ 
m. rec. p. 3. BÉ] mutat. in BH m. rec. p. EA] mutat. 
in HA m. rec. p; ΒΖ g. 4. AC4] PF, Vm. 1; 44D 
Bp, V m. 2. 5. ZH] mutat. in ΖΕ m. rec. p. 6. AH] 
mutat. in 4E m.rec.p. 8. EA] (prius EZ φ (non F). Seq. 
in p: οὕτως ἡ 4H πρὸς τὴν HA καὶ συνϑέντι ἄρα, del. m. 1. 
οὕτως καί p. 9. ἄρα] om. P. 10. τὴν AE V. οὕτως] 
om. BFp. τὴν AH V. BA] AB p. 12. ἄρα] P; om. 
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nam quoniam in triangulo ABI' uni lateri ΒΓ 
parallela ducta est EZ, erit BE: EA — ΓΖ: Ζ4 
[prop. II]. rursus quoniam in tri- 
uw Αἱ Ji angulo A4I'7 uni lateri ΓΖ parallela 
6 ducta est ZH, erit 
DZ:Z4- A4H:HA 


dGÉ WAP y [id.] sed demonstratum est, esse 


IZ:Z4- ΒΕ: ΕΑ. quare etiam 
BE:EA— AH:H A, et componendo [V, 18] 

BA: AE— 44: AH, 
et permutando [V,16] B.4:.4 4 — E.4: AH. itaque latera 
communem angulum B.471 comprehendentia parallelo- 
grammorum ABI, EH proportionalia sunt. et quo- 
niam HZ rectae Z1I' parallela est, erit / 4Z H — AI'A 
[I, 29]; et duorum triangulorum A4Z/TI, A4HZ com- 
munis est / Z/A4I. itaque triangulus 447/I' aequi- 
angulus est triangulo 4HZ |I, 32]. eadem de causa 
eliam triangulus ΑΓΒ iriangulo AZ E aequiangulus 
est, et totum parallelogrammum A4BI'4 parallelo- 
grammo EH aequiangulum est. itaque!) erit 
4dA4:4IDI- 4H: HZ, ΔΙ : ΓΑ ἘΞ ΗΖῚ ΖΑ͂ et 
4Γ:ΓΒ-- 42:ΖῈ, ΓΒ: Β4Ξ:-ΖΕ: 4 [prop. IV]. 


1) Hoe ἄρα lin. 21 non ad ultima uerba, sed ad proxime 
antecedentia lin. 17—19 refertur. 


BFVyp. EH] E postea insert. F; deinde ἄρα add. m. 2 BF V. 

13. of] (alt.) om. F. 14. ien] ἴση δέ F. 15. AZH] P; 
AHZ Theon (BF V yp). γωνία] m. 9 V. vj] P; τῇ ὑπὸ 
AAT ἡ δὲ ὑπὸ HZA (ZHA F) τῇ Theon (BF Vp). 16. 


AHZ] PF, V m. 1; AZH Bp, V m. 2. 17. γωνία] om. Bp. 


τὸ Ad4T'] P, V m. 1; om. F; v dAP Bp, Vm. 2. 18. 
AHZ]litt HZ ecor.p.  ALDLB]ABI V. 19. ὅλον] ὅλον 
ἄρα V. 20. ἰσογώνιόν ἐστι τῷ EH παραλληλογράμμῳ V. 

25. EA] AE, eraso E F. 
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καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη ὡς uiv ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΑ, οὕ- 
τῶς ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ZA, ὡς δὲ ἡ 4Γ πρὸς τὴν 
ΓΒ, οὕτως ἡ AZ πρὸς τὴν ΖΕ. δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ. οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς τὴν ΖΕ. 
τῶν ἄρα ABI, EH παραλληλογράμμων ἀνάλογόν 
εἰσιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ABI'A παραλληλόγραμμον τῷ EH παραλληλο- 
γράμμῳ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ τὸ 4ΒΓ4 παραλληλό- 
γραμμον καὶ τῷ ΚΘ παραλληλογράμμῳ ὅμοιόν Gru: 
ἑκάτερον ἄρα τῶν EH, OK παραλληλογράμμων τῷ 
ABIA παραλληλογράμμῳ] ὅμοιόν ἐστιν. τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ εὐθυγράμμῳ ὅμοια καὶ ἀλλήλοις ἐστὶν ὅμοια" 
καὶ τὸ EH ἄρα παραλληλόγραμμον τῷ OK παραλ- 
ληλογράμμῳ ὅμοιόν ἐστιν. 

Παντὸς ἄρα παραλληλογράμμου τὰ περὶ τὴν διά-. 
μέτρον παραλληλόγραμμα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ καὶ 
ἀλλήλοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κε΄. 

Τῷ δοθέντι εὐθυγράμμῳ ὅμοιον καὶ ἄλλῳ 
τῷ δοϑέντι ἴσον τὸ αὐτὸ συστήσασϑαι. 

Ἔστω τὶ μὲν δοϑὲν εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ὅμοιον 
συστήσασϑαι, τὸ ABI, à δὲ δεῖ ἴσον, τὸ Zf: δεῖ δὴ 
τῷ μὲν 4ΒΓ ὅμοιον, τῷ δὲ 4 ἴσον τὸ αὐτὸ συστή- 
σασϑαι. 


XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollon. p. ὅϑ. 


1. ΓΙΑ] I' eras. F. 2. HZ] ZH Ἐν. AT) eras, F. 


3. ΓΒῚ B eras. F. 4. ΓΕ BI'P. 6. εἰσιν} εἰ- eras. F. 

7. TÓ] corr. ex τῷ m. 2 V. παραλληλόγραμμον corr. ex 
παραλληλογράμμῳ m. 9 V. τῷ 1 corr. ex τό m. 2 V. παραλ- 
ληλόγραμμον V, corr. m. 2. ᾿ 8. δή] δὴ καί F; καί add. 
V m. 2. 9. καί m. 2 F. K0] 60K P. 11. παραλλη- 
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οὐ quoniam demonstratum est, esse ΖΓ: I4 — HZ 
:ΖΑ͂ et AD: I'B— AZ:ZE, ex aequo erit [V, 22] 
ΖΓ: ΓΒ — ΗΖ: ΖΕ. exgo in parallelogrammis 
ABI'4, EH latera aequales angulos comprehendentia 
proportionalia sunt.) itaque 4BI' -- EH [def. 1].?) 
eadem de causa etiam 44 BI'41 -- KO. itaque utrumque 
parallelogrammum EH, 0 K parallelogrammo A4BI'Z 
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae 
similes sunt figurae, etiam inter se similes sunt 
[prop. XXI]. quare etiam EH -- ΘΚ. 
Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma 
- eireum diametrum posita similia sunt et toti et inter 
se; quod erat demonstrandum. | 


᾿ XXV. 
— . Datae figurae rectilineae similem et alii figurae 
— datae aequalem eandem figuram construere. 

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram 
H - oporteat construere, 4BI, cui autem aequalem opor- 
-"teat, 44. oportet igitur figuram construere figurae 
-—ABI' similem, figurae autem 27 eandem aequalem. 


" 1) Nam demonstrauimus BA: 44 -—EA:4H (p. 150, 10), 

EUAd: 4I -—2AH: HZ (p. 150, 21), HZ: ZE — AT': ΓΒ 
Tn. 4, ΖΕ: ΕΑ — DB: BA (p. 150, 25). 
Ἷ 2) Nam etiam aequiangula sunt (p. 150, 20). — hac ratione 
— diluuntur, opinor, cauillationes Simsoni p. 378; quamquam 
confitendum est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido 
|. detecisse 


Aoyoíuuo] om. P. ἐστιν F, NA^ p; ἐστι PBV. 12. 
ἐν} εἶσιν V. — 13. ἄρα] om. p. | OK] O in ras. ,Ve ^. 44. 
Íenv|comp.Vp; ἐστι PBF. 106. τε] m.2 18. κη΄ Fp. 20. 


συνστήσασθαι Ῥ; corr.m.rec. 21. Post o eras.ó£ B. 22. συν- 
στήσασϑαι P; corr, m.rec, δὲ δεῖ ἴσ o»] in ras. m.2V. 28.:0] 
(prius) corr. ex τό m. 1 p; τό F. συνστήσασϑαι P; corr. m. rec. 


5 
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Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ uiv τὴν ΒΓ τῷ ABI 
τριγώνῳ ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ BE, παρὰ δὲ 
τὴν ΓΕ τῷ 4 ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΓΜ ἐν 
γωνίᾳ τῇ ὑπὸ ΖΓΕ, ἥ ἐστιν ἴση τῇ ὑπὸ DI BA. ἐπ’ 
εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἢ μὲν ΒΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ 
EM. καὶ εἰλήφϑω τῶν BI,I'Z μέση ἀνάλογον “ὴ 
HO, καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς HO τῷ 48Γ ὅμοιόν 
ve καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ ΚΗ͂Θ. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΗΘ. οὕτως 


10 ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ΓΖ, ἐὰν δὲ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογον 


ὦσιν, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 


ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ 


15 


20 


. 95 


ὅμοιον καὶ ὁμοέως ἀναγραφόμενον, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ προς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς 
τὸ ΚΗΘ τρίγωνον. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΕΖ 
παραλληλόγραμμον. καὶ ὡς ἄρα τὸ ABI' τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΚΗΘ τρίγωνον, οὕτως τὸ ΒΕ παραλληλό- 
γραμμον πρὸς τὸ ΕΖ παραλληλόγραμμον: ἐναλλὰξ 
ἄρα ὡς τὸ ABI' τρίγωνον πρὸς τὲ BE παραλληλό- 
γραμμον, οὕτως τὸ ΚΗΘ τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΖ 
παραλληλόγραμμον. ἴσον δὲ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ 
BE παραλληλογράμμῳ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΚΗ͂Θ τρέ- 
yovov τῷ ΕΖ παραλληλογράμμῳ. ἀλλὰ τὸ ΕΖ παρ- 
αλληλόγραμμον τῷ 4 ἐστιν ἴσον" καὶ τὸ ΚΗΘ ἄρα 
τῷ 4 ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ τὸ ΚΗ͂Θ καὶ τῷ ant 
ὅμοιον. 

Τῷ ἄρα δοθέντι εὐθυγράμμῳ τῷ ABI ὅμοιον 


Po, V m. 1; ΓΒ Bp, V m. 3. 6. καὶ εἰλήφϑωο]͵] περιει 


1. τῷ 48 ΓῚ supra F. 4, ΓΒΑ] ΓΒΑ g. ὅ. "ἢ 
À 
g)o φ post ras. 7. H0] (prius) eras. F. τῷ ] τό 


1 
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Nam rectae BI'itriangulo α΄ BI' aequale adplicetur 
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem ΓΕ 


4 E 


— figurae Z/ aequale parallelogrammum I'M in angulo 
— ZI'E aequali angulo I'BA [I, 45]. itaque BI, ΓΖ 
ΐ in eadem recta sunt et item ΔΕ, EM. et sumatur 
i rectarum BI,I'Z media proportionalis HO [prop. XIIT], 


et in HO triangulo ABI' similis et similiter positus 
construatur ΚΗΘ [prop. XVIII]. et quoniam est 


— BI': HO — HO:I'Z, et si tres rectae proportionales 


sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima 
δ τρία ad figuram in secunda similem et similiter 
. descriptam [prop. XIX coroll.], erit 

BDI:IZ-— ABI:XKHO. 
Muerum etiam BI':Il'L— ΒΕ: ΕΖ [prop. I]. quare 
—eliam ΑΒΓ: ΚΗΘ — BE: EZ. permutando igitur 


"m, 16] ABI': ΒΕ τ ΚΗΘ: EZ. sed ABI' — BE. 


ilaque etiam ΚΗΘ — EZ. sed EZ — 4. quare 


"etiam K HO — 7/1. erat autem etiam K H0 -- ABI. 


Ergo datae figurae rectilhineae A4BI' similis et 


8. τε] óm. V. 10. ἡ] eras. F. 11. ἔστιν] om. P. 15. 
τρίγωνον) om. V. Supra BI' ΒΟΥ. βάσις et supra ΓΖ lin. 16 
xod m. rec. P. 17. καὶ ὡς ἄρα — 19: παραλληλόγῤῥαμμον) 
bis p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione EZ). 

25. ἴσον" καί] in mg. transit F. KH90] in ras. m. 2 F. 


- ἄρα τῷ 4 ἐστιν ἴσον] om. F. 26. ἔστι δὲ τό] φ cum raa. 


2 litt. ante τό. 
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καὶ ἄλλῳ τῷ δοθέντι τῷ 4 ἴσον το αὐτὸ συνέσταται 
τὸ ΚΗΘ' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


xS. 

Ἐὰν ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλό- 
γραμμον ἀφαιρεϑῇ ὅμοιόν ve τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως 
κείμενον κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν 
αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τῷ ὅλῳ. 

᾿4πὸ γὰρ παραλληλογράμμου τοῦ ABI παραλ- 
ληλόγραμμον ἀφῃρήσθω τὸ AZ ὅμοιον τῷ ABL 
καὶ ὁμοίως κείμενον κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ τὴν 
ὑπὸ 4.4.8’ λέγω, ὅτι περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι 
τὸ 48Γ4 τῷ AZ. 

Μὴ γάρ, ἀλλ᾿ εἰ δυνατόν, ἔστῳ [αὐτῶν] διά- 
μετρος ἣ AOI, καὶ ἐχβληϑεῖσα ἡ HZ διήχϑω ἐπὶ 
τὸ O, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Θ ὁποτέρᾳ τῶν 44. ΒΓ 
παράλληλος ἡ ΘΚ. 

᾿Επεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν ἐστι τὸ ABI'A 
τῷ KH, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4.4 πρὸς τὴν AB, οὕτως 
ἡ HA πρὸς τὴν AK. ἔστι δὲ καὶ διὰ τὴν ὁμοιότητα 
τῶν ABI'4, EH καὶ ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν AB, οὕτως 
ἡ HA πρὸς τὴν AE' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΗΑ πρὸς τὴν 


1. τῷ 4] P, V m. 2; om. Theon (BF p, V m. 1). συνέ- 
σταται V. — 3. x9' Fp. 4. παραλληλόγραμον P. — 5. ἀφαι- 
ρεϑέν q. τῷ ὅλῳ] τὸ ὅλλον φ in ras. 8. παραλληλογράμ- 
μου γάρ P. 9. AZ] supra 2 litt. eras. sunt in V; 4ΕΖΗ Bp. 

TO] τό φ. 11. ἐστιν F. 19. τό] τῷ V, corr. m. 2, 
ABDIZ V. 18. αὐτῶν] om. FV. 14. AOT'] g; oc inter 
duas ras. F. καὶ ἐκβληϑεῖσα — 15: τὸ 0] P; om. Theon 
(BFVp) 18. Post ΚΗ add. Theon: ὅμοιόν ἐστι τὸ 48 ΓΖ 
τῷ KH (BFVyp). 21. καὶ dg ἄρα — p. 158 1: πρὸς τὴν 
AE] om. Bp. HA]'A4H . 
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ali figurae datae 4f aequalis eàdem constructa est 
figura K HO; quod oportebat fieri. 


XXVI. 
8i a parallelogrammo aufertur parallelogrammum 
ἰοῦ! simile et similiter positum et communem angu- 
lum habens, circum eandem diametrum positum est 
ac totum. 
Nam a parallelogrammo ABI auferatur paralle- 
— logrammum AZ simile parallelogrammo .4BI7 et 
— similiter positum et communem habens angulum Ζ 4 B. 
- dico, ABI et AZ circum eandem diametrum po- 
[ sita esse. 


| ne sint enim, sed, si 


: 4 H fieri potest, diametrus sit - 
AOI) et producta HZ 

B 5 Ζ ad Θ᾽ educatur?), et per 
Bx 9 Θ᾽ utrique 4.2, BI'paral- 
n" lela dueatur ΘΚ [I, 81 
ET BH y d 


et 30] iam quoniam 
ABI et KH circum eandem diametrum sunt po- 
sita, erit 44: 4B — HA: AK.?) sed propter 
- similitudinem parallelogrammorum ABI, EH erit 


—etiam [def. 1] 44: 4B — HA: AE. itaque etiam 


1) Debuit ita dicere: nam si AZI' diametrus parallelo- 
—-grammi AI' non est, sit 40 I* adparet, αὐτῶν lin. 13 ferri 
non posse, sed malim cum FV delere quam cum Peyrardo in 
αὐτοῦ corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis 
nonnullis ortum esse potest. 

2) Uerba xoi ἐκβληϑεῖσα cet. lin. 14—15 om. Theon, quia 
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et K, 0; cfr, 
p. 158, 3. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem 
p. 158, 3 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae 


similior est. 
3) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1. 
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|o AK, οὕτως ἡ ΗΑ πρὸς τὴν AE. ἡ HA ἄρα πρὸς 


10 


15 


ἑχατέραν τῶν AK, AE τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον. ἴση 
ἄρα ἐστὶν ἡ AE τῇ AK ἡ ἐλάττων τῇ μείξονι" ὅπερ ᾿ 
ἐστὶν ἀδύνατον.. οὐκ ἄρα οὔχ ἐστι περὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον τὸ ABI và AZ' περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
ἐστὶ διάμετρον τὸ 48 ΓΖΩ͂ παραλληλόγραμμον τῷ AZ 
παραλληλογράμμῳ. 

᾿Εὰν ἄρα ἀπὸ παραλληλογράμμου παραλληλόγραμ- 
μον ἀφαιρεθῇ ὅμοιόν τὲ τῷ ὅλῳ καὶ ὁμοίως κείμενον 
κοινὴν γωνίαν ἔχον αὐτῷ, περὶ τὴν αὐτὴν διάμετρόν 
ἐστι τῷ ὅλῳ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Πάντων τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐϑεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόν- 
τῶν εἴδεσι παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τε καὶ 
ὁμοέως κειμένοις τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀνα- 
γραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ ἀπὶ τῆς ἡμισείας 


. παραβαλλόμενον [παραλληλόγραμμον] ὅμοιον 


20 


ὃν τῷ ἐλλείμματι. 

Ἔστω εὐθεῖα ἡ AB καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ 
DL, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν AB εὐϑεῖαν τὸ 44 
παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ Zl B ἀναγραφέντι ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 4B, τουτέστι 
τῆς I'B: λέγω, ὅτι πάντων τῶν παρὰ τὴν AB παρα- | 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 
[παραλληλογράμμοις] ὁμοίοις ve καὶ ὁμοίως κειμένοις 


1. AK] P; AEK, E in ras., F; AE V. AE] AB P, - 
corr m. rec.; AK V. ἄρα] om. P. 3. AE] AK PFBp, - 
Vm.2. AK] AE PBFp, V m. 2. ἐλάτων F, corr. m. 2. 2 

4. οὔκ] (alt) om. BVp. ἐστιν PFB. 5. AZ] Pp; 46 
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HA: AK — HA: AE. ergo HA ad utramque 
AK, AE eandem rationem habet. quare AE — AK . 
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare 
fieri non potest, ut 4BI7, AZ circum eandem dia- 
metrum posita non sint. ergo  parallelogramma 
ABI, AZ circum eandem diametrum posita sunt. 
Ergo si a parallelogrammo aufertur  parallelo- 
grammum toti simile et similiter positum et commu- 
nem angulum habens, cireum eandem diametrum po- 
situm est ac totum; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Omnium. parallelogrammorum eidem rectae adpli- 
catorum et deficientium figuris parallelogrammis simi- 
- hibus et similiter positis ei, quae in dimidia describi- 
- tur, maximum est parallelogrammum . dimidiae ad- 
. plicatum defectui simile. 

Ϊ Sit recta 4.18 οὐ in duas partes aequales secetur 
- in I, et-rectae 4B adplicetur parallelogrammum 4 zf 
i deficiens figura parallelogramma ΖΒ in dimidia rec- 
j [tae AB, hoc est in ΓΒ, descripta. dico, omnium 
'— parallelogrammorum rectae 4B adplicatorum et figuris 


LBVp. 6. ἐστίν P. 10. ἔχον γωνίαν. αὐτήν] supra m. 1 p. 
12. λ΄ F p. 17. τε ἐστι p. 18. παραλαμβανόμενον P; 
corr. m. rec. παραλληλόγραμμον) m. rec. P, ὅμοιον] corr. 
ex opo. P. 19. ov vo] ὃν τό q in ras. ἐλλείματι p. 21. 
τήν] τὴν αὐτήν P. A4] 4 ἴῃ ras. τὰ. 2 V; AB φ. 28. 
48) 40 g (non F). Post hoc uocab. add. Theon: ὁμοίῳ τε 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφέντι (F; pro ὁμοίῳ Bpg, V m. 2 hab. 
ὅμοιον: pro ἀναγραφέντι ΒΡ: depths, Y κειμὲν SeQ. TA$8.; 
-- in F punctis del). ἀναγραφέντι) P; τῷ Theon (BF Vp. 
ἡμισείας ἡμισείας ἀναγραφέντι F V. ᾿481 A4 φ (non F). 
τουτέστιν 25. εἴδεσι) φ (aliud uerbum habuit F); εἴδεσιν P. 
26. παραλληλογφάμμοις] om. P 
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τῷ 4B μέγιστόν ἐστι τὸ AZ. παραβεβλήσϑω γὰρ 
παρὰ τὴν AB εὐθεῖαν τὸ AZ παραλληλόγραμμον 
ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ τῷ ZB ὁμοίῳ τε 
καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 41B' λέγω, ὅτι μεῖξόν ἐστι τὸ 
ὅ 44 τοῦ AZ. 
᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4}ΒἘ παραλληλόγραμμον 
τῷ ZB παραλληλογράμμῳ, περὶ τὴν αὐτήν εἰσι διά- 
μέτρον. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ 48. καὶ κατα- 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. 
10 Ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΖ τῷ ΖΕ, κοινὸν δὲ 
τὸ ΖΒ, ὅλον ἄρα τὸ ΓΘ ὅλῳ τῷ ΚΕ ἐστιν ἴσον͵ 
ἀλλὰ τὸ ΓΘ τῷ ΓΗ ἐστιν ἴσον. ἐπεὶ καὶ ἡ AT τῇ 
ΓΒ. καὶ τὸ ΗΓ ἄρα τῷ ΕΚ ἐστιν ἴσον. κοινὸν 
| προσκείσϑω τὸ I'Z* ὅλον ἄρα τὸ AZ τῷ AMN 
15 yvouoví ἐστιν ἴσον: ὥστε τὸ AB παραλληλόγραμ- 
μον, τουτέστι τὸ 471, τοῦ AZ παραλληλογράμμου ust- 
ξόν ἐστιν. 
Πάντων ἄρα τῶν παρὰ τὴν αὐτὴν εὐθεῖαν παρα- 
βαλλομένων παραλληλογράμμων καὶ ἐλλειπόντων εἴδεσι 
20 παραλληλογράμμοις ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως κειμένοις 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένῳ μέγιστόν ἐστι τὸ 
ἀπὲ τῆς ἡμισείας παραβληϑέν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. τῷ τό F. παραβελήσϑω p. 2. 48} B e corr. m. - 


1 p. 3. E p. 7. περὶ ἄρα τήν Bp. 10. 
ἴσον] supra m. 1 V corr. ex ZO m. rec. P. δέ] P; 
προσκείσϑω Theon AE 11. Il'OJ e corr. P m. rec. 
KE] corr. ex ΚΘ m. rec. b. 12. ΓΘῚ 47 ex I'E P m. rec. 
13. DB] PF; ἐστιν ἴση supra add. V; ΓΒ ἴση ἐστίν Bp. 
y e cor P m. rec. 14. 010v] seq. ras. 2—3 litt. F. 16, 
inter 4 et Z ras. 1 litt. F. — 17. ἐστι B. 18. αὐτήν] 

ul p. 19. παραλληλογράμμων — 922: δεῖξαι] καὶ τὰ ἑξῆς p. 


"ὐὐν una. ode 


22. δεῖξαι] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam - 


in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2. 
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similibus et similiter positis figu- 
rae ZÍ B deficientium maximum esse 
421. adplicetur enim rectae 4B 
parallelogrammum 42 deficiens 
4 Vu CUR figura parallelogramma ZB simili 
et drr posita figurae Z/B. dico, esse 421 7 AZ. 
nam quoniam Z/B — ZB, circum eandem diame- 
irum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
metrus 428, et describatur figura. iam quoniam 
ΓΖ — ΖΕ [I, 43] et commune est Z B, erit ΓΘ — K E. 
sed ΓΘ — ΓΗ͂, quoniam AI'— ΓΒ [prop. I]. quare 
etiam HI'— EK. commune adiiciatur ΓΖ. itaque 
AZ — AMN. quare ZB AZ, h. e. 44 AZ. 
Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae 
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis 
similibus et similiter positis ei, quae in dimidia 
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur; 
quod erat demonstrandum.") 


1) H. e. producantur Hz ad Θ et KZ usque δὰ ZE; 
efr. II, 7, 8. 

2) Itaque is solus casus tractatur, ubi AK 7» ATI nec 
opus est alterum, ubi 41 « AI' propria demonstratione 
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus 
additur demonstratio huius quoque casus, sed apertissime 


1 interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas 
- inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo 


casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi 
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae, 
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus 
p. 380. Campanus VI, 26 utrumque casum demonstrat. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II, 11 


- 
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κη΄. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 
βαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ ὁμοέῳ 

ὅ τῷ δοϑέντι" δεῖ δὲ τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον 
[D δεῖ ἴσον παραβαλεῖν] μὴ μεῖξον εἶναι τοῦ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας ἀναγραφομένου ὁμοίου τῷ 
ἐλλείμματι [voO τε ἀπὸ τῆς ἡμισείας καὶ ᾧ δεῖ 
ὅμοιον ἐλλείπειν]. : 

10 Ἔστω ἡ uiv δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ δοϑὲν 
εὐθύγραμμον. à δεῖ ἴσον παρὰ τὴν AB παραβαλεῖν. 
τὸ Γ μὴ μεῖξον [ὃν] τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς. 4.8 
ἀναγραφομένου ὁμοίου τῷ ἐλλείμματι, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον 


0 Z 


i 

] Subs M 
Y 

ἐλ το ΤῊ 


A E Z B K yd 


ἐλλείπειν, vo Z1: δεῖ δὴ παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐϑεῖαν 
i15 τὴν 418 τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ ἴσον παραλ- 
ληλόγραμμον παραβαλεῖν ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. 
Τετμήσϑω ἧ AB δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ 
ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς EB τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως 


: κη΄] οτα. F; 48' p. 2. εὐθεῖαν) mg. m. 1 P. 8. 


TT " 2 " 
A te. TR ΝΝ Ψ ΨΝ ἊᾺᾺΨΨ.ῃ. αὐ Ὁ υ ΨΌΝ 


παραβάλλειν V. 5. τῷ] ὄντι τῷ V. δέ] δή ῬΒΕΥ͂Ρ; 
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XXVIII. 


Datae rectae datae figurae rectilineae aequale 
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo- 
gramma datae simili oportet autem, figuram rec- 
tiineam datam!) maiorem non esse figura in dimidia 
recta descripta defectui simili.) 

Sit data recta AB, et data figura rectilinea, cui 
aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, I' non 
maior figura in dimidia .4B descripta simili defectui, 
ea autem, cui similem figuram deficere oportet, sit 2f. 
oportet igitur datae rectae 4B datae figurae recti- 
lineae I' aequale parallelogrammum adplicare deficiens 
figura parallelogramma simili figurae 4. 

secetur enim 4B in duas partes aequales in 
puncto E, et in EB describatur figurae Z/ similis et 


1) Uerba a Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria 
sunt, quod τὸ διδόμενον εὐθύγραμμον ad τῷ δοϑέντι (sc. εἴδει) 
lin. 5 referri non possunt, sed necessario à quouis lectore ad 
τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ lin. 2 trahuntur. 

2) Hunc διορισμόν statim praebet prop. 27. — Campa- 
num VI, 27: ,quod secundum eiusdem suum esse parallelo- 
grammo super dimidiam datae lineae collocato minime maius 
existat non intellego, uidetur tamen potius cum P consentire. 


corr. Augustus. 6. à δεῖ ἴσον παραβαλεῖν] add. Theon 
(BFVp); m. rec. P. παραβάλλειν FV. 1. ἀναγραφομένου] P; 
παραβαλλομένου Theon (BF V p). ὁμοίου] P; ὁμοίων ὄντων 
Theon (BF V p), P m. rec. τῷ ἐλλείμματι] P; τῶν ἐλλειμ- 
μάτων Theon (BFVp), P m. rec. — 8. τοῦ τε — 9: I 
add. Theon (BFV p); m. rec. P. 12. 0v] om. P. τοῦ 

τῷ φ. τῆς 48) P; om. Theon (BF Vp). 18. "ἀναγραφο- 
μένου) P; παραβαλλομένου Theon (BF Vp). ὁμοίου τῷ ἐλλείμ- 
ματι] P; ὁμοίων ὄντων τῶν ἐλλειμμάτων Theon (BFVyp). 18. 
τό E] euan. F 

11* 


5 
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κείμενον τὸ EBZH, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ 4Η 
παραλληλόγραμμον. 

Ei μὲν οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AH τῷ Γ, γεγονὸς ἂν 
εἴη τὸ ἐπιταχϑέν᾽ παραβέβληται γὰρ παρὰ τὴν δὸο- 
ϑεῖσαν εὐθεῖαν τὴν AB τῷ δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ 
FP ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ΑΗ ἐλλεῖπον εἴδει 
παραλληλογράμμῳ τῷ ΗΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4. εἰ 
ὃὲ οὔ, μεῖζόν ἔστω τὸ ΘΕ τοῦ Γ. ἴσον δὲ τὸ ΘΕ 
τῷ ΗΒ’ μεῖξον ἄρα καὶ τὸ HB τοῦ I. ᾧ δὴ μεῖξόν 


10 ἐστι τὸ ΗΒ τοῦ Γ, ταύτῃ τῇ ὑπεροχῇ ἴσον, τῷ δὲ 


1ὅ 


20 


4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω 
τὸ KAMN. ἀλλὰ τὸ 4 τῷ HB [ἐστιν] ὅμοιον" καὶ 
τὸ ΚΜ ἄρα τῷ ΗΒ ἐστιν ὅμοιον. ἔστω οὖν ὁμό- 
λογος ἡ μὲν ΚΑ τῇ ΗΕ, ἡ δὲ AM τῇ HZ. καὶ 
ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ΗΒ τοῖς Γ, ΚΜ, μεῖξον ἄρα ἐστὶ 
τὸ HB τοῦ KM: μείζων ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν HE 
τῆς ΚΑ, ἡ δὲ ΗΖ τῆς ΑΜ. κείσϑω τῇ μὲν ΚΑ 
ἴση ἡ HE, τῇ δὲ AM ἴση ἡ HO, καὶ συμπεπλη- 
ρώσϑω τὸ ΞΗΟΠ παραλληλόγραμμον" ἴσον ἄρα καὶ 
ὅμοιόν ἐστι [τὸ HII] τῷ KM [ἀλλὰ τὸ KM τῷ ΗΒ 
ὅμοιόν ἐστιν]. καὶ τὸ HII ἄρα τῷ ΗΒ ὅμοιόν ἐστιν" 
περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν ἐστι τὴ HII τῷ ΗΒ. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος y HIIB, xol καταγεγράφϑω 
τὸ σχῆμα. 


1. ΕΒΖΗ] BEZH F? 2. Post παραλληλόγραμμον add. 
Theon: τὸ δὴ AH ἤτοι ἴσον ἐστὶ τῷ Γ' ἢ μεῖζον αὐτοῦ διὰ 
τὸν διορισμόν (BVp, F mg. m. 1; pro διορισμόν habent FV 
δρισμόν; in V corr. m. 2). 3. ἐστίν P; in F cum τὸ AH 
euan. 6. AH] euan. F. 8. δέ] δ᾽ F. ἔστω] PF; 
ἔσται Bp;*éor, V. δὲ τό] δὲ τοῦ B. 9. τῷ] τό B. ΗΒ 
H supra m. 1 V. δή] δὲ uel δεῖ B; δεῖ p. 12. ἐστιν 
om. P. 18. KM] inter K et M una litt. (e?) euan. F. 14. 
KA] AK Bp. 315. HB]e corr. m. 1p. 17. KA] AK Bp. 


A 


ELEMENTORUM LIBER VI. 165 


similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur 
parallelogrammum ΑΗ. iam si AH — I, effectum 
erit propositum. nam datae rectae 4B daiae figurae 
rectilineae 1' aequale parallelogrammum  adplicatum 
est 4H deficiens figura parallelogramma HB simili 
figurae Zl. sin minus, sit ΘΕ» Γ᾿ sed 0 E — HB. 
itaque HB — I. iàm excessui, quo maius est HB 
figura I, aequale et parallelogrammo 74 simile et simi- 
liter positum idem eonstruatur K ΜΝ [prop. XXV]. 
sed Zz-- HB. quare etiam K M ὦ HB [prop. XXI]. 
iam correspondeant inter se K.4, HE et 4M, HZ. - 
et quoniam HB — Γ- K M, ert ΗΒ» KM. quare 
eliam HE KA4, HZ» AM?) ponatur HX — K 4 
et HO — 4 M, et expleatur parallelogrammum EZ ΗΟ Π. 
itaque aequale et simile?) est parallelogrammo .K M. 
quare etiam HII — HB [prop. XXI, cfr. lin. 13]. 
itaque HII, HB circum eandem diametrum posita 
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HIIB, et 
describatur figura [p. 161 mot. 1]. 


1) Ex hypothesi; quare debuit esse ἔσται lin. 8, sed ἔστω 
ferri posse negare non ausim. 

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM — HE?*:K4* — HZ? 
:AM?. iam cum ΗΒ.» KM, erit HE? K A?, HZ?» AM?, 
h.e. HE ^ KA, ΗΖ AM. 

3) Quia HB -— KM, erit | OHE — KAM. itaque HII, 
KM aequiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa- 
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11. 


τῇ μὲν KA] Bp; τῇ KA μέν PF; μὲν τῇ KA V. 18. HO] 
corr. ex ΗΘ m. rec. P; O e corr. m. 2 V; ΗΘ F? 20. τὸ 


. HII] om. P. τῷ] 6 corr. P. ἀλλὰ τὸ KM τῷ HB ὅμοιόν 


E τὸ ΗΠ. ἀλλὰ τὸ ΚΜ τῷ HB ὅμοιόν ἐστι supra m. 
rec, KM] K in ras. m, 2 V. 21. ἐστι ΒΥ͂Ρ. ἐστι 
BF V, comp. p. 


5 


10 


15 
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ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ BH τοῖς I, KM, ὧν τὸ 
HII τῷ KM ἐστιν ἴσον, λοιπὸς ἄρα ὃ ΥΧΦ γνα- 
μῶν λοιπῷ τῷ Γ ἴσος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
OP τῷ XZ, κοινὸν προσκείσϑω τὸ IIB: ὅλον ἄρα 
τὸ ΟΒ ὅλῳ τῷ Ξ8Β ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ τὸ ΞΒ τῷ ΤΕ 
ἐστιν ἴσον, ἐπεὶ καὶ πλευρὰ ἡ AE πλευρᾷ τῇ EB 
ἐστιν ἴση᾽ καὶ τὸ ΤῈ ἄρα τῷ OB ἐστιν ἴσον. κοινὸν 
προσκείσϑω τὸ ΞΣ' ὅλον ἄρα τὸ ΤΣ 04o τῷ XT 
γνώμονί ἐστιν ἴσον. ἀλλ ὃ ΦΧΥ γνώμων τῷ D 
ἐδείχϑη ἴσος" καὶ τὸ ΤΙΣ ἄρα τῷ Γ ἐστιν ἴσον. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ᾽ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ Z T ἐλλεῖπον εἴδει παραλληλογράμμῳ 
τῷ ΠΒ ὁμοίῳ ὄντι τῷ Z4 [ἐπειδήπερ v0 ΠΒ τῷ HII 
ὅμοιόν ἐστιν] ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


x9. 
Παρὰ τὴν δοϑεῖσαν εὐθεῖαν τῷ δοϑέντι 
εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλληλόγραμμον παρα- 


᾿βαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλογράμμῳ 


ομοέῳ τῷ δοϑέντι. 
Ἔστω ἡ μὲν δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB, τὸ δὲ δοϑὲν 


ξ 


εὐθύγραμμον, ᾧ δεῖ ἴσον παρὰ τὴν AB παραβαλεῖν, 


25 


4 


τὸ I, ᾧ δὲ δεῖ ὅμοιον ὑπερβάλλειν, τὸ 2f: δεῖ δὴ 
παρὰ τὴν AB εὐϑεῖαν τῷ Γ εὐθυγράμμῳ ἴσον παραλ- 
ληλόγραμμον παραβαλεῖν ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ ὁμοίῳ τῷ 4. 


1. BH] in ras. m. 2 V; HB p. 2. ἴσον ἐστίν p. Ao , 


πόν P, corr. m. rec. TX] TÓX P V. 8. ἐστιν ἴσος F. 
ἐστίν) ἐστί V, comp. p. ἐστί] ἐστίν P. — 5. OB] euan. F. 
6. ἴσον ἐστίν B. Ante ἐπεί add. g: ἐπὶ. 7. OB] O in 
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iam quoniam B H — Γ- K M, quorum H I] — ΚΜ, 
erit etiam Ὑ ΧΦ — I. et quoniam OP — ZZ [I, 43], 
commune adiiciatur ΠΒ. itaque OB — XB. sed 
ΞΒ — TE, quoniam ΑΕ — EB [prop. I] quare 
eliam TE -— OB. commune adiiciatur EX. itaque 
TZEZ-— 0XT. sed demonstratum est, esse XT — I: 
quare etiam TZ — Γ. 

Ergo datae rectae 4.8 datae figurae rectilineae 
I' aequale parallelogrammum  adplicatum est Z'T de- 
ficiens figura parallelogramma 11B, quae figurae Ζ 
similis est?); quod oportebat fieri. 


XXIX. 


Datae rectae datae figurae rectilneae aequale 
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo- 
gramma simili datae. 

Sit data recta 4.18, data diei figura rectilinea, 
cui aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, 
sit Γ, ea autem, cui similem figuram excedere oportet, 
sit Z4. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae 
I'aequale parallelogrammum adplicare excedens figura 
parallelogramma simili figurae 4. 


1) Nam IIB c» ΗΒ (prop. 24) c» 4. uerba ἐπειδήπερ --- éc- 
τιν, ubi sine eausa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia 
res est p. 170, 7. 


ras. m, 2 V. 8. TZ] TB corr ex TI'm.1p. 9. ἀλλά Bp. 

10. TZ] AII P. 11. ἄρα] om. F. 18. Supra ZT ras. 
est in V. 14. τῷ (tert.) postea insert. m. 1 F. 16. x9'] 
γ᾽ p et F, corr. m. rec. 18. παραλληλόγραμμον] παραλληλο- 
sustulit resarcinatio in F. 22. δεῖ δή F p. 23. ὑπερβαλεῖν F. 
δεὶ δή sustulit lac. pergameni F. 24. παρά — εὐϑυγράμμῳ] 
mg. m. 1 F. ἴσον] in ras. F. 
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Τετμήσϑω ἡ AB δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἀναγε- 


᾿ γράφϑω ἀπὸ τῆς EB τῷ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοίως κεί- 


10 


1ὅ 


20 


μενον παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ. καὶ συναμφοτέροις 
μὲν τοῖς ΒΖ, Γ ἴσον, τῷ δὲ 4 ὅμοιον καὶ ὁμοέως 
κείμενον τὸ αὐτὸ συνεστάτω τὸ ΗΘ. ὁμόλογος δὲ 
ἔστω ἡ μὲν ΚΘ τῇ Z4, ἡ δὲ KH τῇ ΖΕ. καὶ 
ἐπεὶ μεῖζόν ἐστι τὸ ΗΘ τοῦ ZB, μείζων ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἡ μὲν ΚΘ τῆς ΖΑ, ἡ δὲ ΚΗ τῆς ΖΕ. ἐχβεβλή- 
σϑωσαν αἱ ZA, ΖΕ, καὶ τῇ μὲν KO ἴση ἔστω 71 
LAM, τῇ δὲ ΚΗ ἴση ἡ ZEN, καὶ συμπεπληρώσϑω 
τὸ ΜΝ' τὸ ΜΝ ἄρα τῷ ΗΘ ἴσον τέ ἐστι καὶ ὅμοιον. 
ἀλλὰ τὸ ΗΘ τῷ ΕΑ ἐστιν ὅμοιον" καὶ τὸ ΜΝ ἄρα 
τῷ ΕΑ ὅμοιόν ἐστιν᾽ περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὸ EA τῷ ΜΝ. ἤχϑω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΖΕ. 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 

᾿Επεὶ ἴσον ἐδτὶ τὸ HO τοῖς EA, DI, ἀλλὰ τὸ ΗΘ 
τῷ ΜΝ ἴσον ἐστίν, καὶ τὸ MN ἄρα τοῖς EA, Γ 
ἴσον ἐστίν. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ E. λοιπὸς ἄρα 
ὁ "Xd γνώμων τῷ Γ ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ AE τῇ ΕΒ, ἴσον ἐστὶ καὶ τὸ AN τῷ ΝΒ, τουτέστι 
τῷ 40. κοινὸν προσχείσϑω τὸ EE: ὅλον ἄρα τὸ 


8. BZ] corr. ex HZ m. 2 V. 4. ΒΖ, l'| Zet Γ ὁ 
corr. p; HZ, I' V. 4] e corr. F. 5. HO| PF; ΗΘ’ 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ HO τῷ ZB Bp, V mg. m. 2. 6. ZE] 


EZF. 8. K0] OKF. 10. KH]cor. ex KB m. rec. P. - 


11. vs] om. V. ἐστιν P. 12. τό] (alt.) τῷ F, sed corr. 18. 
EA].4F. ἐστιν ὅμοιον V. ἐστιν] P, comp. p; ἐστι BF V. 
14. ἐστι] supra F. αὐτῶν] αὐτῶν ἡ V. 106. ἐπεὶ οὖν F V. 


70] (prius) τῷ F. 17. ἐστί P.BV, comp. p. 18. ἐστί BV,. 


comp. p. EA] mutat. in O4 m. 1 F. 20. AE] in ras. 
m. 2 V. τουτέστιν P; comp. p. 21. 40] O e corr. m. 1 F. 


t 
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E, | 
et in EB figurae z/ simile et similiter positum con- 
struatur parallelogrammum ΒΖ, et ΒΖ -- I' magni- 


Z ud. M. UK. 6 
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tudini aequale, parallelogrammo 21 autem simile et 
- similiter positum idem construatur HO [prop. XXV]. 
— correspondeant!) autem ΚΘ, Z4 et KH, ΖΕ. et 
t quoniam ΗΘ.» Ζ8, ent eliam ΚΘ.» Z4et KH ZE 
- [p. 165 not. 2]. producantur Z 4, ΖΕ, et sit 
ZAM — ΚΘ, ZEN — KH, 
- et expleatur parallelogrammum MN. itaque MN et 
- aequale et simile est parallelogrammo HO [p. 165 
not. 3]. sed ΗΘ -— ΕΖ“. quare ettam MN-- EA 
᾿ς [prop. XXI]. itaque circum eandem diametrum posita 
sunt EA, ΜΝ [prop. XXVI]. ducatur eorum dia- 
metrus Ζ,Ξ, et describatur figura. 
iam quoniam HO — E4 - I' et HO — MN, erit 
etiam MN — EA4-- I. subtrahatur, quod commune 
est, E 4. itaque est 43 X D — Γ. et quoniam 4 E — EB, 
ert 4N — NB — 40 [I, 43]. commune adiiciatur 


. 1) 8c. in OH, EA parallelogrammis, quae figurae zf simi- 
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21). 


1170 ETOIXEIOSN δ΄. 


AE ἴσον ἐστὶ τῷ ΦΧΨ γνώμονι. ἀλλὰ ὁ OX 


Pd 


γνώμων τῷ Γ᾽ ἴσος ἐστίν" καὶ τὸ AA ἄρα. τῷ Γ ἴσον 
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ἐστίν. 

Παρὰ τὴν δοθεῖσαν ἄρα εὐθεῖαν τὴν AB τῷ 
δοϑέντι εὐθυγράμμῳ τῷ Γ ἴσον παραλληλόγραμμον 
παραβέβληται τὸ A ὑπερβάλλον εἴδει παραλληλο- 
γράμμῳ τῷ ΠΟ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 4, ἐπεὶ καὶ τῷ EA 
ἐστιν ὅμοιον τὸ OII' ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λ΄. 
“Τὴν δοθεῖσαν εὐθεῖαν πεπερασμένην ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Ἔστω ἡ δοϑεῖσα εὐθεῖα πεπερασμένη ἡ AB: δεῖ 
δὴ τὴν AB εὐθεῖαν ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν... 
᾿ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ ΒΓ, 
καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν ΑΓ τῷ ΒΓ ἴσον παρ-᾿ 
αλληλόγραμμον τὸ ΓΖ ὑπερβάλλον εἴδει τῷ A 4. 
ὁμοίῳ τῷ BI. | 
Τιτράγωνον δέ ἐστι τὸ BI* τετράγωνον ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ 44. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὲ ΒΓ τῷ ΓΖ, 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ΓΕ’ λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΖ λοιπῷ 
τῷ 44 ἐστιν ἴσον. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον" 
τῶν ΒΖ, AA ἄρα ἀντιπεπόνϑασιν a πλευραὶ αἱ 
περὶ τὰς ἴσας γωνίας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν. 
EA, οὕτως ἡ AE πρὸς τὴν EB. ἴση δὲ 3 μὲν ΖΕ. 
τῇ 18, ἡ δὲ ΕΖ τῇ AE. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς 


1.044  F. pea "e φ (non E). ἐστίν 1 F, comp. 
ἐστί PBV. 3. ἐστί B 4. ἄρα] supra comp. F. εὐθεσών, 
ἐστι F. 7. 7] (alt) τό F, et V, corr. m. 2. 9. λ1δ΄7 p; F 
sed corr. m. rec. 11. τεμεῖν supra scr. » m. 1 F. 14. 
γὰρ ἀπό F V. Post AB ras. magna F. 15. AI'] corr. ex 
AB m.1F. 20. BZ] cor. ex ΒΓ m. 1p. 21. τῷ] τό 9. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 111 


EE. itaque ΑΞ — OX. sed ΦΧΨ — I: quare 
eliam 43 — Γ. 
Ergo datae rectae 4B datae ligurae rectilineae I' 


- .aequale adplieatum est parallelogrammum 4A exce- 


dens figura parallelogramma IIO, quae similis est 
figurae Z4, quia OII -- E 4 [prop. XXIV]: quod opor- 
iebat fieri. 


XXX. 


. Datam rectam terminatam Secundum rationem 
extremam ac mediam secare. 

Τ' 79 Sit data recta cal DA AB. opor- 
iet igitur rectam 4B secundum extre- 
mam ae mediam rationem secare. 

describatur enim in 4B quadratum 
BI, et rectae ΑΓ adplicetur paralle- 
logrammum ΓΖ quadrato BI' aequale 
E el excedens figura 4471 simili figurae 
BI'[prop. XXIX]. quadratum autem est ΒΓ; itaque 


Pi gp 


-eliam 471 quadratum est. et quoniam BI'— ΓΖ, 


subtrahatur, quod commune est, ΓΕ. quare ΒΖ — 44. 


"uerum etiam aequiangulum ei est.) quare in paral- 
-lelogrammis ΒΖ, 44 latera aequales angulos com- 


prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV ]. 
itaque ΖΕ: EZ — AE: EB. sed ΖΕ — AB?) et 


1) Nam utrumque rectangulum est. 
2) Nam ΖΕ — AT' (I, 34) et AT' — 48. 


(non F). ἴσον ἐστίν F. 28. τήν] om. BFp. 24. AE] 
AB q. τήν] om. BFp ZE τῇ AI, τουτέστι τῇ AB 
Theon (BFVp). — 25. AE] AB φ. 
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τὴν AE, οὕτως ἣ AE πρὸς τὴν ΕΒ. μείξων δὲ ἡ 
AB τῆς 4Ε᾿ μείζων ἄρα καὶ ἡ AE τῆς EB. 

'H ἄρα 48 εὐϑεῖα ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέ- 
τμηται κατὰ τὸ E, καὶ τὸ usifov αὐτῆς τμῆμά ἐστι 
τὸ AE ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


λα΄. 

Ἐν τοῖς ὀρϑογωνέοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν πε- 
ριεχουσῶν πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις vs καὶ 
ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 

“Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ABI ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν vzó ΒΑΓ ' γωνίαν: λέγω. ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ 
εἶδος ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν BA, AI' εἴδεσι τοῖς 
ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ A A. 

Ἐπεὶ οὖν ἐν óg9oyovíp τριγώνῳ τῷ ABI ἀπὸ 


τῆς πρὸς τῷ .4 ὀρϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν BI' βάσιν 
κάϑετος ἧκται ἡ 44, τὰ ABA, AAT πρὸς τῇ κα- — 


ϑέτῳ τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ τε ὅλῳ τῷ ABI' καὶ 
ἀλλήλοις. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ 4ΒΓ τῷ AB A, 


ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ, οὕτως ἡ 438. 


πρὸς τὴν B. καὶ ἐπεὶ τρεῖς εὐθεῖαι ἀνάλογόν εἰ- 
σιν, ἔστιν ὡς ἣ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ 


P" 


Mita 


ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ 
ὅμοιον χαὶ ὁμοέως ἀναγραφόμενον. ὡς ἄρα ἡ IB. 


XXXI. Proclus p. 426, 14. 


δι) 


4. κατά] κα p. καὶ τό] καί p. ἐστιν P, comp. p. ὅ. — 
τό] ἡ P. Sequitur alia demonstratio, u. app. 6. λα΄] non -. 
liquet in F; om. p. 10. εἴδεσιν PB. τε] om. BFVp. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 1173 


ΕΖ τ AE. itaque B4: AE — AE: EB. sed 
AB AE. quare etiam [V, 14] AE EB. 

Ergo recta .4B secundum extremam ac mediam - 
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pars 
est 4E; quod oportebat fieri. 


XXXI. 


In triangulis rectangulis figura descripta in latere 
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in 
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus 
et similiter descriptis. 

Sit triangulus rectangulus A4BI' angulum BAT 
- rectum habens. dico, figuram in ΒΙ' descriptam 
- aequalem esse figuris in B.4, ΑΓ similibus et simi- 
. liter descriptis. 
dueatur perpendicularis 4.2. iam quoniam in 

iriangulo rectangulo A4BI' ab 
angulo recto ad .4 posito ad 
basim BI'perpendicularis ducta 
est 421, trianguli AB Z, AAT 
B A J' ad perpendicularem positi et 
toti .J4BI' et inter se similes 
sunt [prop. VIII]. et quoniam 
ABI οὐ ABA, erit [def 1] ΓΒ: BA — AB: BA. 
et quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem et similiter descriptam 


p ὑπὸ τό p. 14. εἴδεσιν P. 16. ὁμοίως ὁμοίοις V. 

pris vo FV, sed corr. m. 2, 19, A44T'] corr. ex 44 B m. 

ἐς: 4 "e πρός V. 20. ἐστιν P. 25. τό] (alt) om. F; 
inser. m. 2, sed euan. 
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πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ τὸ ὅμοιον x«l ὁμοίως ἀναγραφόμε- 
vov. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ. 
ὥστε καὶ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὰς ΒΖ, AI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς BI' εἶδος πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, 4Γ τὰ ὅμοια 
καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενα. ἴση δὲ ἡ ΒΓ ταῖς B, 
4I" ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ 
τῶν B4, 4Γ εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοέως ἀνα- 
γραφομένοις. 

Ἔν ἄρα τοῖς ὀρϑογωνίοις τριγώνοις τὸ ἀπὸ τῆς 
τὴν ὀρϑὴν γωνίαν ὑποτεινούσης πλευρᾶς εἶδος ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν τὴν ὀρϑὴν γωνίαν περιεχουσῶν 
πλευρῶν εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις τε καὶ ὁμοίως ἀναγραφο- 
μένοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. 


Ἐὰν δύο τρέγωνα συντεθῇ κατὰ μίαν γω- 


νίαν τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνά- 


λογον ἔχοντα ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευ- 


ρὰς καὶ παραλλήλους εἶναι, αἱ λοιπαὶ τῶν τρι- 
γώνων πλευραὶ ἐπ᾽ εὐθείας ἔσονται. 

Ἔστω δύο τρίγωνα τὰ ABI, 4ΓῈΕ τὰς δύο πλευ- 
ρὰς τὰς ΒΑ. 4Γ ταῖς δυσὶ πλευραῖς ταῖς AI, AE 
ἀνάλογον ἔχοντα, ὡς μὲν τὴν AB πρὸς τὴν AI, 
οὕτως τὴν 4Γ᾽ πρὸς τὴν 4 E, παράλληλον δὲ τὴν 


2. ἀναγραφόμενον -γρ- in ras. p. 4. τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ — 6: 
εἶδος πρός] om. p. 5. Bd, AT'| 4B, AT' g. 6. cv] 


τῆς φ. 9. BA] 4 e corr. m. 2 V. εἴδεσιν P. ἀναγραφο- 


μένος (sic) P. 11. ἐν ἄρα] in ras. post ras. 3 litt. m. 1 B. 
τριγώνοις om. p. 13. ἐστι] ταῖς g. 14. εἴδεσιν P. 


νυν: 


-o-- 


Sequitur alia demonstratio, ἃ. app. 16. λη΄ F p. 17. ov»- 


ELEMENTORUM LIBER VI. 115 


" [prop. XIX eoroll] quare ut ΓΒ: B, ita figura 


in ΓΒ descripta ad figuram in B.4 similem et simi- 
hter descriptam. eadem de causa erit etiam ut BI': ΓΖ, 
ita figura in BI'descripta ad figuram in Γ΄ Α΄ descrip- 
tam. quare etiam ut BI': B 4- 41, ita figura in 
BI' descripta ad figuras im B.4 et A4I' similes et 
similiter descriptas? sed BI'— ΒΩ - 4I. itaque 
etiam figura in BI' descripta aequalis est figuris in 
BA, AT' similibus et similiter descriptis.?) 

Ergo in iriangulis rectangulis figura descripta in 


- latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu- 


ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus 


- similibus et similiter deseriptis; quod oportebat fieri. 


XXXII. 
Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor- 


— tionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut 
- eorrespondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
: latera triangulorum in eadem recta erunt posita. 


Sint duo trianguli 4BI, ΔΓΕ duo latera B.4, ATI 


- duobus lateribus AI, AE proportionalia habentes, 
πὰ ut st 4B: AI'— ADI: AE, et AB  parallelum 


1) Nam 4ΒΓ οὖ AAT. itaquje BU: ΓΑ — ΓΑ: ΓΔ. 

2) Sint figurae in BI, AI, AB descriptae a, b, c. demon- 
sirauimus BI': Bzí—0a:c, BI':I4-—a:b. itaque 

ΒΤ. ἃ ΞΘ Ζ ὃ τὰ ΒΖ τ δι l4:BA-55:ec. 
DA--B4:Baá-—b--c:c. 

D4--BzZ:b-E-c—B4:c—BI:a. ΒΓ: Γ4- Β4--α:Ὁ-Ἐ c. 

3) Nam BI':a — ΓΖ -- Ba: b-Ee-— BI:b--Fc quare 

Ξε ὃ - ο ΤΥ, 9]. 


τεθῇ |] προστεθῇ V, corr. m. 2. 20. τοῦ τριγώνου V. 23. 
AT|rD4 V.  A4E]DEP. 94 AB] BA FV. ΑΓ] 4 
e corr. m. 2 V. 25. οὕτω P. AI']e corr. m. 2 V. 


5 


116 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ς΄. 


μὲν AB τῇ 4Γ, τὴν δὲ AI τῇ AE: λέγω, ὅτι ἐπ᾽ 
εὐθείας ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 

᾿Επεὶ γὰρ παράλληλός ἐστιν ἣ AB τῇ AI, καὶ 
εἰς αὐτὰς ἐμπέπτωκεν εὐθεῖα ἡ AI, αἵ ἐναλλὰξ yo- 
νίαι αἱ ὑπὸ BAI, 4Γ4 ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ὑπὸ IAE τῇ ὑπὸ 4Γ4 ἴση ἐστίν. 


| ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ΒΑΓ τῇ ὑπὸ DAE ἐστιν ἴση. καὶ 
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ἐπεὶ δύο τρίγωνά ἐστι và ABI, A4D'E μίαν γωνίαν 
τὴν πρὸς τῷ 4 μιᾷ γωνίᾳ τῇ πρὸς τῷ 4 ἴσην ἔχον- 
τα, περὶ δὲ τὰς ἴσας γωνίας τὰς πλευρὰς ἀνάλογον, 
ὡς τὴν ΒΑ. πρὸς τὴν AI, οὕτως τὴν D πρὸς τὴν 
ΖΕ, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ABI' τρίγωνον τῷ A4I'E 
τριγώνῳ" ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ ABI' γωνία τῇ ὑπὸ 4 ΓΕ. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ ἡ ὑπὸ AI τῇ ὑπὸ ΒΑΓ ἴση" ὅλη 
ἄρα ἡ ὑπὸ ΑΓΕ δυσὶ ταῖς ὑπὸ ABI, BAT ἴση 
ἐστίν. κοινὴ προσκείσϑω ἡ ὑπὸ 4ΓΒ' αἵ ἄρα ὑπὸ 
ΑΓΕ, ΑΓ ταῖς ὑπὸ BAT, AD B, ΓΒΑ͂ ἴσαι εἰσίν. 
ἀλλ᾽ αἱ ὑπὸ BAT, ABI, 4ΓΒ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν" καὶ α ὑπὸ ΑΓΕ, 4ΓΒ ἄρα δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι 
εἰσίν. πρὸς δή τινι εὐθείᾳ τῇ ΑΓ καὶ τῷ πρὸς 
αὐτῇ σημείῳ τῷ Γ' δύο εὐϑεῖαι αἱ BI, ΓΕ μὴ ἐπὶ | 
τὰ αὐτὰ μέρη κείμεναι τὰς ἐφεξῆς γωνίας τὰς ὑπὸ 
ATE, AI'B δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας ποιοῦσιν᾽ ἐπ᾽ εὐθείας, | 
ἄρα ducti ἡ ΒΓ τῇ ΓΕ. 
᾿Εὰν ἄρα δύο τρίγωνα συντεϑῇ κατὰ μίαν γωνίαν. 


m T—U€ m UC GC7€sn € mt CKSROPPRDvP 


3. 4ΓῚ AI'g (non ΒΕ). 4. oí asas in καί m. rec. F,- 
xum p. 85. BAD] ABI"F. εἰσί 6. ATA] "A'TA F. 
ἐστιν ἴση V. 10. δέ] comp. supra ἐξ 1F. 11. BA] AB P. 
AT'] in ras. m. rec. V, ΓΑ F. 12. ἐστίν P. ATE] P; 
"A' lE F; DAE Bp et in ras. m. 2 V. 18. ATE γωνίᾳ Vi 

14. BAT] ΓΑ supra scr. B m. 1 F. 15. ἴση ἐστίν] P, - 
s 


V m. 1, comp. p; jn ἐστί BF; ἴσαι εἰσίν V m. 2. 11. BAT]. 


ELEMENTORUM LIBER VI. 111 


lateri ZI, AI' autem lateri AE 
parallelum.: dico, BI'et ΓΕ ἴῃ eadem 
pz] recta esse. 
nam quoniam 4B rectae ΖΓ 
parallela est, et in eas incidit recta 
£ ALD, alerni angui ΒΑΓ, ADLA 
aequales sunt [I 29]. eadem de causa etiam 
LIAE-—ZAIZ4. quare etiam |, BAI' — IA E. 
et quoniam duo trianguli sunt ABI, ΖΓΕ unum 
angulum, qui ad .4 positus est, uni angulo, qui ad z/ 
positus est, aequalem habentes et latera aequales 
angulos comprehendentia proportionalia, 
BA: AI'— ΓΖ : AE, erit A 48Γ 
iriangulo ΖΓΕ aequiangulus [prop. VI] quare 
τ ΒΓ s ATE. 
sed demonstratum est, esse etiam { .4I'4 — BAI. 
quare erit ( ΑΓΕ τ ABI'-- BAI. communis 
adiciatur [ ΑΓΒ. itaque 
ADIE--AIB-— BAI--ALDLB--IBA. 
uerum BAI'J- ABI'-- AI'B duobus rectis aequales 
sunt. quare etiam ΑΓΕ -]- AT'B duobus rectis aequa- 
les sunt. itaque ad rectam A1' et punctum eius I' 
duae rectae BI, ΓΕ non ad eandem partem positae 
angulos deinceps positos ΑΓΕ, ΑΓΒ duobus rectis 
aequales efficiunt; itaque BI'et I'E in eadem recta 
sunt [I, 14]. 
Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus 


ur un 


P; B'AT F; ΓΑΒ BV p. AI'B] ABI'P. DI'BA] supra 
scr. F; AT'B P. 18. ἀλλ᾽ αἴ — 19: εἰσίν] om. P. ABT] 
ADTBV.  ATDTB]rLBA V. 19. εἰσί ΒΥ». 20. εἰσί B V. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 12 
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τὰς δύο πλευρὰς ταῖς δυσὶ πλευραῖς ἀνάλογον ἔχοντα 
ὥστε τὰς ὁμολόγους αὐτῶν πλευρὰς καὶ παραλλήλους 
εἶναι, αἵ λοιπαὶ τῶν τριγώνων πλευραὶ ἐπ᾽ εὐϑείας 
ἔσονται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

i λγ΄. 

Ἐν τοῖς ἴσοις κύκλοις αἷ γωνίαι τὸν av- 
τὸν ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν 
βεβήκασιν, ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν τὲ 
πρὸς ταῖς περιφερείαις ὦσι βεβηκυῖαι. 

Ἔστωσαν ἴσοι κύκλοι οὗ ABI, A4EZ, καὶ πρὸς 


“μὲν τοῖς κέντροις αὐτῶν τοῖς H, 0 γωνίαι ἔστωσαν 


αἱ ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ, πρὸς δὲ ταῖς περιφερείαις αἵ 
ὑπὸ BAI, Ε4Ζ: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΤ περιφέρεια 
πρὸς τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ ve ὑπὸ ΒΗΓ 
γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ BAI πρὸς 
τὴν ὑπὸ EZZ. 

Κείσϑωσαν γὰρ τῇ μὲν ΒΓ περιφερείᾳ ἴσαι κατὰ 
τὸ ἑξῆς ὑσαιδηποτοῦν αἱ ΓΚ, KA, τῇ δὲ EZ περι- 
φερείᾳ ἴσαι ὁσαιδηποτοῦν αἱ ΖΜ, ΜΝ, καὶ ἐπεξεύχ- 
ϑωσαν αἱ HK, H A, ΘΜ, ΘΝ. 

᾿Επεὶ οὖν ἴσαι εἰσὶν αἴ ΒΓ, ΓΚ, ΚΑ περιφέρειαι 


ΧΧΧΠΙ. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas. 


8. πλευραί] om. p. 65.49" p et F, corr. m. rec. 7. 
λόγον ἔχουσι V. τὰς περιφερείας, corr. m. 2 V. 8. ἐάν 
τε πρὸς τοῖς κέντροις] mg. m. rec. P. ^ 9. ὦσιν PB. βεβη- 
κυῖαι] post hoc uocabulum add. Theon: ἔτει δὲ καὶ οἵ τομεῖς 
ἅτε (οἵτε ΕἾ πρὸς τοῖς κέντροις συνιστάμενοι (συνεστάμενοι F) 
(BFVp) Pm.rec. 12. BHI']lhtt. Η Γ' in ras, F. o d E 
in ras, m. 1 B. 16. Post EZZ add. Theon: καὶ ἔτι (ἔστι 
comp. p) ὃ HB AET' (in ras. m. 2 V, HBZI' P et seq. ras. F) 
τομεὺς πρὸς τὸν OEIIZ (in ras. m. 2 V) τομέα (BFVp); 


ELEMENTORUM LIBER VI. 119 


. aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita 
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua 
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod 
erat demonstrandum. 


XXXIII. 


| In cireulis aequalibus anguli eandem habent ra- 
- tionem quam areus, in quibus consistunt, siue ad 
. centra siue ad ambitus positi sunt!) 

Sint aequales circuli ΑΒΓ, A4 EZ, et ad centra 
eorum .H, € positi sint anguli B HI, ΕΘΖ, ad ambitus 


autem BAI, EZZ. dico, esse 
are. BI': arc. EZ — [ BHI': EOZ — BAT: EAZ. 
ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot- 
libet arcus ΓΚ, K 4, arcui autem EZ quotlibet aequa- 
les ΖΜ, MN, et ducantur HK, Η 24, ΘΜ, ON. 
iam quoniam arcus BI'— ΓΚ — Καὶ A4, erit etiam 


1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p. 183 
not. 1; om. Campanus VI, 32. 


m. rec. P. 21. ἴσαι] καί P, corr. m, rec. * — eícív] om. p. 
ΓΑΚΊ΄ ΚΎ F. 
12* 
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ἀλλήλαις, ἴσαι εἰσὶ καὶ αἱ ὑπὸ BHI,IHK,KHA 
γωνίαι ἀλλήλαις ἑσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ Β.4 περι- 
φέρεια τῆς ΒΓ, τοσαυταπλασίων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ A 
γωνία τῆς ὑπὸ ΒΗΓ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλα- 
σίων écriv ἣ N E περιφέρεια τῆς EZ, τοσαυταπλασίων 
ἐστὶ καὶ ἡ υπὸ NOE γωνία τῆς ὑπὸ ΕΘΖ. εἰ ἄρα 
ἴση ἐστὴν ἡ Β΄ περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, ἴση 
ἐστὶ καὶ γωνία ἡ ὑπὸ ΒΗΑ τῇ ὑπὸ EON, καὶ εἰ 
μείξων ἐστὶν ἡ B.A περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
μείξων ἐστὶ καὶ ἡ ὑπὸ ΒΗ Α γωνία τῆς ὑπὸ EON, 
καὶ εἰ ἐλάσσων, ἐλάσσων. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγε- 
ϑῶν, δύο μὲν περιφερειῶν τῶν ΒΓ, ΕΖ, δύο δὲ γω- 
νιῶν τῶν ὑπὸ ΒΗΓ, ΕΘΖ. εἴληπται τῆς μὲν ΒΓ 
περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΒΗΓ γωνίας ἰσάκις πολλα- 
πλασίων ἥ τε BA περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ BHA yo- 
νία, τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας καὶ τῆς ὑπὸ ΕΘΖ γω- 
νίας ἥ τε ΕΝ περιφέρεια καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΝ γωνία. 
καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ ὑπερέχει ἡ Β.4 περιφέρεια τῆς 
EN περιφερείας, ὑπερέχει καὶ 5 ὑπὶ ΒΗ 4 γωνία 
τῆς vxo ΕΘΝ γωνίας. καὶ εἰ ἴση, ἴση, καὶ εἰ ἐλάσσων. 
ἐλάσσων. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν 
ΕΖ, οὕτως ἡ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν υπὸ ΕΘΖ. 
ἀλλ᾽ ὡς ἢ ὑπὸ ΒΗΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ, 
οὕτως ἡ ιπὸ ΒΑΓ πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΖ4Ζ: διπλασία 
γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΓ περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΖ περιφέρειαν, οὕτως ἥ τε ὑπὸ BHI' γωνία 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΕΘΖ καὶ ἡ ὑπὸ Β4Γ πρὸς τὴν 
ὑπὲ Ε2Ζ. 1 


1. ἴσαι ἀλλήλαις PV; in P ἴσαι del m. rec. εἰσίν PBF.. 
2. BA] 4 eras. F. 3. ἐστίν P. 5. ἐστί F. 6. ὑπὸ 
ἘΘΖΊ ΕΘΖ ΒΕΡ. 8. ἐστίν P. sí]inras.P. 10. ἐστίν P... 
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LBHI-—TIHK- KHA |IHI, 27]. itaque quoties 
multiplex est B.// arcus BI, toties multiplex est etiam 
LBH.A anguh ΒΗΓ. eadem de causa quoties multi- 
plex est NE areus EZ, toties multiplex est etiam 
L NOE anguli ΕΘΖ. iam si B.4 — EN, erit etiam 
L ΒΗ4 — EON, et s B4 7» EN, erii etiam 
LBHAT^EON,ets BA-« EN, erit 

LBHA « ΕΘΝ. | 
ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus 
ΒΓ, EZ et duobus angulis ΒΗΓ, ΕΘΖ, sumpti sunt 
arcus BI' et anguh BHI' aeque mulüplices arcus 
BA et angulus BH.4, arcus autem EZ et anguli 
ΕΘΖ arcus EN et angulus EO N. et demonstratum 
est, si arcus B4 areum EN superet, etiam /, ΒΗΛ 
angulum .EO.N superare, et si aequalis sit, aequalem 
esse, et si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit 
are. BI': arce. EZ— [ ΒΗΓ: ΕΘΖ. sed 
| LBHI:EO0Z-—[ BAT: EAZ [V, 15]; 
mam uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare 
etiam 
arc. BI': are. EZ τῷ [ BHI': EOZ — BAT: EAZ. 


11, ἐλάττων ἐλάττων F. 12. μέν] supra F. δέ] supra F. 
18. EOZ] O EZ F. 17. γωνία] add. m. 2 F. 20. γωνίας] 
P; om. Theon (BF Vp). ἐλάττων ἘΞ 21. ἐλάσσων] comp. F. 
7]om. V. 22. BHT'] Γ add. m. 2 V. — 24. διπλασίων V. 

25. γάρ ἐστιν Bp. 27. ὑπὸ EO Z] ΕΘΖ P. ὑπό] ὑ- 
supra m. 1 P. 
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Ἐν ἄρα τοῖς ἴσοις κύκλοις αἷ γωνίαι τὸν αὐτὸν 
ἔχουσι λόγον ταῖς περιφερείαις, ἐφ᾽ ὧν βεβήκασιν, 
ἐάν τε πρὸς τοῖς κέντροις ἐάν τε πρὸς ταῖς περιφε- 
οδίαις ὦσι βεβηκυῖαι' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1, Ἐν] inter s et v» ras. 1 litt. V; ἐ seq. ras. 2 litt. F. 

2. βεβήκασι p. — 8. ἐάν τε — 4: βεβηκυῖαι) καὶ τὰ ἐξῆς p. 

8. κέντροις] κύκλοις B. τὰς περιφερείας V. 4. ὦσιν B. ln 

fine libri Εὐκλείδου στοιχείων S' PB, Εὐκλείδου στοιχείων 
τῆς Θέωνος ἐκδόσεως 5΄ F. 
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent 
rationem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad 
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon- 
strandum.!) 


1) Sequitur additamentum Theonis in BF Vp, de quo ipse 
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma — p. 50 
ed. Basil; om. P m. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam- 
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 16. 
demonstratio u. in app. 


b. 
Ὅροι. 
α΄. Μονάς ἐστιν, xa9' ἣν ἕκαστον τῶν ὄντων 
ἕν λέγεται. 
β΄. ᾿Δριϑμωὲὸς δὲ τὸ ἐκ μονάδων συγκείμενον 
ὅ πλῆϑος. 
γ΄. Μέρος ἐστὶν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων τοῦ 
μείξονος. ὅταν καταμετρῇ τὸν μείξονα. 
δ΄, Μέρη δέ, ὅταν μὴ καταμετρῇ. 
ε΄. Πολλαπλάσιος δὲ ὁ μείζων τοῦ ἐλάσσονος. 
10 ὅταν καταμετρῆται ὑπὸ τοῦ ἐλάσσονος. 
ς΄, ἄρτιος ἀριϑμός ἐστιν ὁ δίχα διαιρούμενος. 
€. Περισσὸς δὲ ὁ μὴ διαιρούμενος δίχα ἢ [ὃ] 
μονάδι διαφέρων ἀρτίου ἀριϑμοῦ. 
η΄. ἀρτιάκις ἄρτιος ἀριϑμός ἐστιν ὁ ὑπὸ 
15 ἀρτίου ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. 
9'. ἀρτιάκις δὲ περισσός ἐστιν ὁ ὑπὸ ἀρτίου 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν ἀριϑμόν. 


Def. 3—5: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748. 
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche . 
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 31. 


i. ὅροι] om. PB. numeros om. codd. 2. ἐστι PBF yp. — 
ἥν] 9 BF V. 10. ἐλάττονος V. 12. 0] om. P. 14. προσ- . 
vzoxovortéov: μόνον P mg. m. 1. 16. ἐστιν] ἀριϑμός ἐστιν P, 
ἐστιν ἀριϑμός p. κἀνταῦϑα προσυπακουστέον᾽ μόνον mg. m. 1 P. 
τοῦ ἀρτίου deleto τοῦ V. 


VII. 


Definitiones. 


1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res 
una nominatur. 

2. Numerus autem est mulütudo ex unitatibus 
composita. 

9. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem 
metitur. 

4. Partes autem, ubi non metitur. 

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum 
metitur. 

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales 
diuiditur. 

1. Impar autem, qui in duas partes aequales non 
diuiditur, siue qui unitate differt a pari numero. 

8. Pariter par est numerus, quem par numerus 
secundum parem numerum metitur." 

9. Pariter autem impar :esb, quem par numerus 
secundum imparem numerum metitur.?) 


1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen- 
tarium in Nicomachum retractauit, apud Hoche Philop. 1805 
p. V in quibusdam ἀντιγράφοις ita inuenit expressam: ἄρ-. 
τιάκις ἄρτιός ἐστιν ἀριϑμὸς ὁ ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ κατὰ ἄρτιον 
ἀριϑμὸν μόνως μετρούμενος, de qua scriptura falsa ἃ. Studien 
p. 200. 

2) De def. ,' interpolata u. Studien p. 198 sq.; om. ed 
Basil. et Gregorius. 
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[/. Περισδσάκις ἀρτιός ἐστιν ὃ ὑπὸ περισσοῦ 
ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν]. 

ια΄. Περισσάκις δὲ περισσὸς ἀριϑμός ἐστιν 
ὁ ὑπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ μετρούμενος κατὰ περισσὸν 
ἀριϑμόν. 

ιβ΄, Πρῶτος ἀριϑμός ἐστιν ὃ μονάδι μόνῃ με- 
τρούμενος. 

ιγ΄. Πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοί εἰσιν οἵ 
μονάδι μόνῃ μετρούμενοι κοινῷ μέτρῳ. 

ιδ΄. Σύνϑετος ἀριϑμός ἐστιν o ἀριϑμῷ τινι 
μετρούμενος. 

ιε΄. Σύνϑετοι δὲ πρὸς ἀλλήλους &ou) wot εἰσιν 
of ἀριϑμῷ τινι μετρούμενον κοινῷ μέτρῳ. 

iS. ᾿ἀριϑμὸς ἀριϑμὸν πολλαπλασιάξειν λέγε- 
ται, ὅταν, ὅσαι εἰσὶν ἐν αὐτῷ μονάδες, τοσαυτάκις 
συντεϑῇ ὁ πολλαπλασιαξόμενος, καὶ γένηταί τις. 

ιζ΄. Ὅταν δὲ δύο ἀριϑιμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα. ὃ γενόμενος ἐπίπεδος καλεῖται, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἱ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀρυϑιμοί, 

ιη΄. Ὅταν δὲ τρεῖς ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμενος στερεός ἐστιν, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἵ πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους 
ἀριϑιμοί. 


12. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop. 
in anal. post. fol. 15v. 13. Alexander Aphrod. in anal. pr. 
fol. 87. Martianus Capella VII, 751. Philop. in anal. post. 


: fol. 15v. 14. Philop. in anal. post, fol. 15v. 16—17. Psellus 


p. 6. 18—920. Psellus p. 7. 


1. δὲ ἄρτιος P, litt. ἄρτ- in ras. ἄρτιος ἀρνϑμός p. προσ- 
υπακουστέον' καί κατὰ ἄρτιον mg. m. 1 P. 3. ἀριϑμὸς) 


“ιν ε CÁM mr. TTE bac» ca το σι, 
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10. Impariter autem impar numerus est, quem 
impar numerus secundum imparem numerum  me- 
titur. | 

11. Primus numerus est, quem unitas sola me- 
titur. 

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola 
communis mensura metitur. 

18. Compositus numerus est, quem numerus ali- 
quis metitur. 

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus 
aliquis communis mensura metitur. 

15. Numerus numerum multiplieare dicitur, ubi: 
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus 
multiplicatus, et oritur aliquis numerus. 

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus 
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes ἡ 
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli- 
dus est, latera autem eius numeri inter se multi- 
plicantes. 

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis, 
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen- 
ditur. 


om. V. 8. δὲ πρός P. 14. πολυπλασιάξειν PBp. 16. 
πολλαπλασιαξόμενος) ,δόμεράν e corr. m. 2 p. "18. ποιῶσιν 
PB. 2422. ποιῶσιν B. ἐστιν} F, comp. p; ἐστι P, Psellus; 
καλεῖται BV. 23. Supra of in P'm, rec. δύο. 
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ιϑ΄. Τετράγωνος ἀριϑμός ἐστιν ὃ ἰσάκις ἴσος 
ἢ [6] ὑπὸ δύο ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κ΄. Κύβος δὲ ὁ ἰσάκις ἴσος ἰσάκις ἢ [0] ὑπο 
τριῶν ἴσων ἀριϑμῶν περιεχόμενος. 

κα΄. ᾽ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν, ὅταν ὃ πρῶτος 
τοῦ δευτέρου καὶ ὁ τρίτος τοῦ τετάρτου ἰἰσάκις 7 
πολλαπλάσιος ἢ τὸ αὐτὸ μέρος ἢ τὰ αὐτὰ μέρη ὦσιν. 

κβ΄. Ὅμοιοι ἐπίπεδοι καὶ στερεοὶ ἀριϑμοί 
εἰσιν o ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς. 

κγ΄. Τέλειος ἀριϑμός ἐστιν ὃ τοῖς ἑαυτοῦ μέρε- 
σιν ἴσος ὦν. 


, 


α΄. 

4vo ἀριϑμῶν ἀνίσων ἐχκειμένων, ἀνϑ- 
υφαιρουμένου δὲ ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ 
μεέξονος, ἐὰν ὁ λειπόμενος μηδέποτε καταμε- 
τρῇ τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς, 
οὗ ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔσονται. 

Ζύο γὰρ [ἀνίσων] ἀριϑμῶν τῶν AB, ΓΖ4 &và- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείζονος o 
λειπόμενος μηδέποτε καταμετρείτω τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, 
ἕως οὗ λειφϑῇ μονάς" λέγω, ὅτι ol AB, ΓΖ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, τουτέστιν ὅτι τοὺς AB, L4 
μονὰς μόνη μετρεῖ. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ AB, ΓάΩ͂ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 


23. Martianus Capella VII, 753. 


2, 0] om. PB. 3.0] om. P. . 4. ἴσων] om. P; mg. 
m. 1 V, supra m. 2 B; hab. Psellus, Fp. ἀριϑμῶν ἴσων P. 
6. Ante ἐσάκες in F add. ἤ; idem V supra scr. m. 1. 10. 
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter, 
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur. 

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se- 
cundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut 
eadem pars aut eaedem partes. 

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera 
proportionalia habent. 

22. Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa- 
lis est. 


I. 


Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem- 
per uicissim ἃ maiore subtracto, si reliquus nunquam 
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni- 
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se. 

Nam duorum numerorum 48, I 


Ἢ Τρ minore semper uicissim a maiore subtracto 
Zi τ reliquus ne metiatur unquam proxime 
!g antecedentem, donec relinquitur unitas. 
. dico, numeros 4B, I'4 inter se. primos 
| |g esse, hoc est, unitatem solam numeros 

gl. ἰ4ὶ AB, L'A metiri. 


nam $1.4 B, ΓΖ inter se primi non erunt, 
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sit E. et ΓΖ 


ἑαυτοῦ αὐτοῖς V, corr. in αὐτοῦ m. 2. 12. α΄ om. V. 
18. δύο] P; ἐὰν δύο Theon (BFVp). ἐκκειμένων) éx- 
eras. F. ἀνϑυφαιρομένου V; corr. m. 2. 14. δέ] P; om. 


Theon (BFVp). 15. ἐάν] P; om. Theon (BFVyp). Post 
λειπόμενος ras. 2 litt. V. 106. ληφϑῇ V. 19. ἀνίσων] om. P. 
τῶν) τῶ Ἐς, v add. m. 2. ἀνϑυφαιρομένου F. 21. πρό] su- 
pra m.29 V. 22.249975 V.. 28. εἰσί». 20. ἀριϑμὸς αὖ- 
τούς F. μετρήτω P, corr. m. rec. 
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c 


ἔστω ὃ E" καὶ ὃ uiv IZ τὸν ΒΖ μετρῶν λειπέτω 
ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ZA, 6 δὲ AZ τὸν AH μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν HI, ὁ δὲ ΗΓ τὸν ZO 
μετρῶν λειπέτω μονάδα τὴν Θ 4. 

Ἐπεὶ οὖν ó E τὸν ΓΖ μετρεῖ. ὃ δὲ ΓΩ͂ τὸν ΒΖ 
μετρεῖ, καὶ ὃ E ἄρα τὸν ΒΖ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ xol 
ὅλον τὸν B4: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AZ μετρήσει. 
ὁ δὲ AZ τὸν AH yuevoget χαὶ 0 E ἄρα τὸν AH 
μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΖΓ’ καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΗ͂ μετρήσει. o δὲ ΓΗ͂ τὸν ZO μετρεῖ" καὶ o 
E ἄρα τὸν ΖΘ μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν Z.f 
καὶ λοιπὴν ἄρα τὴν 40 μονάδα μετρήσει ἀριϑμὸς 
ὦν ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς AB, I4 
ἀριϑμοὺς μετρήσει τις ἀριϑμός" οἵ AB, I4 ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


β΄. 

Z4vo ἀριϑμῶν δοθέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἵ AB, L4. δεῖ δὴ τῶν AB, DÀ 
τὸ μέγιστον χοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 


ἐν Vim AB BVp, P m. rec.; yo. τὸν AB F mg. m. 1. 


2. 4H] PF; ΖΓ BVp, P m. rec, yo. τὸν ZTI' mg. m. 1 F. 

3. HT'] FH P. HI'|rTLH MP. Z0] PF; ZA Bp et A 
in ras. P m. rec., F m. 2. 5. ΓΖ AT V in ras. p. 
BZ] ZB Ex e ΒΖ] ZB P. 1. τόν] τὸ p. BA] AB Py. 
ἄρα] supra comp. F. τόν] τό p. μετρήσει ὁ E V. 9. 
μετρεῖ] (prius PF; μετρήσει Vp, Fe corr. m. 1. τόν] 


τό p. ZI] TAr. 10. τόν] τό p. μετρήσει ὁ E V. 
11. μετρεῖ] (prius) supra m. 2 V. καί] bis F. 21. 
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numerum ΒΖ metiens relinquat!) se ipso minorem 
ZA, AZ autem numerum 47 Η metiens se ipso mino- 
rem relinquat HI, HI' autem numerum ZO metiens 
relinquat unitatem Θ 4. 

iam quoniam E metitur ΓΖ, et ΓΖ metitur ΒΖ, 
etiam E metitur ΒΖ. uerum etiam totum B.4 meti- 
tur; quare etiam reliquum .4Z metietur. sed AZ 
metitur Z/H. quare etiam E metitur 74H. uerum 
etiam totum Z/I' metitur. quare etiam reliquum ΓΗ͂ 
metietar. sed I'H metitur ZO. quare etiam E meti- 
: tur ZO. uerum etiam totum Z.4 metitur. quare 
etiam quae relinquitur, unitatem 40 metietur, cum 
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non 
metietur numeros 4B, I'7/ numerus aliquis. ergo 
AB, ΓΖΔ inter se primi sunt; quod erat demon- 
strandum.?) | 

II. 

Datis duobus numeris non inter se primis maxi- 
mam mensuram communem inuenire. ; 

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, I'Zf. 
oportet igitur numerorum 4.8, Γ4 maximam men- 
suram communem inuenire. 


1) Sc. ex AB. neque enim dubitari potest, quin BZ in 
P et optimo Theoninorum seruatum uera sit scriptura, cum 
μετρεῖν semper apud Euclidem significet: sine residuo metiri, 
cfr. lin. 5, 8. eadem est ratio lin. 2—3 et p. 192, 11 sq. 

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., id quod ipsa 
res suadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui 
pro lineis puncta substituunt, et in alias difficultates incurrunt 
et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide 
alienissimum cst. 


Post prius ΓΖ add. V: καὶ ἔστω ἐλάσσων ὁ ΓΖ. 22. κοινόν] 
κοι- in ras V. 
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Εἰ uiv oov ó ΓΖά τὸν AB μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτόν, o I'4 ἄρα τῶν L4, AB κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
καὶ φανερόν, ὅτι καὶ μέγιστον᾽ οὐδεὶς γὰρ μείξων 
τοῦ I τὸν D'4 μετρήδει. 

Εἰ δὲ οὐ μετρεῖ ὃ I4 τὸν AB, τῶν 48. I4 
ἀνϑυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξζο- 
νος λειφϑήσεταί τις ἀριϑμός, ὃς μετρήσει τὸν πρὸ 
ἑαυτοῦ. μονὰς μὲν γὰρ ot λειφϑήσεται" εἰ δὲ μή. 
ἔσονται οἵ 48, Γά πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ οὐχ 
ὑπόκειται. λειφϑήσεταί τις ἄρα ἀριϑμὸς, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ. καὶ ὃ μὲν I'1 τὸν ΒΕ μετρῶν 
λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΕΑ. ὁ δὲ EA τὸν AZ 
μετρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΖΓ. ὃ δὲ ΓΖ 


τὸν AE μετρείτω. ἐπεὶ οὖν ó ΓΖ τὸν AE μετρεῖ, 


0 δὲ AE τὸν AZ μετρεῖ, καὶ ὁ ΓΖ ἄρα τὸν AZ 
μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτόν" καὶ ὅλον ἄρα τὸν 
I'4 μετρήσει. ὁ δὲ ΓΖΩ͂ τὸν ΒΕ μετρεῖ" καὶ ὁ ΓΖ 
ἄρα τὸν BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν E: καὶ ὅλον 
ἄρα τὸν B.4 μετρήσει" μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I: ὁ ΓΖ 
ἄρα τοὺς 48, I'4 usvget. 0 ΓΖ ἄρα τῶν AB, L4 
κοινὸν μέτρον ἐστίν. λέγω δή. ὅτι καὶ μέγιστον. 
εἰ γὰρ μή ἐστιν ὁ ΓΖ τῶν AB, I4 μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 48, Γ4 ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείζων ὧν τοῦ ΓΖ. μετρείτω, καὶ ἔστω ὁ Η. 
καὶ ἐπεὶ ὃ H τὸν ΓΖ μετρεῖ, ὃ δὲ ΓΖά τὸν BE με- 


2. ΓΖ, AB] AB, I'A P. ἐστι BFV; ΜΝ p. 5. δέ] 
δ᾽ F. 6. αἰεέ Theon (BFVp). ἐλάττονος FV. 7. λη- 
φϑήσεται Vp, corr. m. 1. 8. ληφϑήσεται p; P, corr. m. rec. 

10. ληφϑήσεται p. ἄρα] supra m. 1 F. ἄρα τις V. — 06] 
supra m. 1 Εἰ; mg. m. rec. B. 11. BE] PF; AB BVp, 
P m. rec, yo. τὸν AB mg. m. 1F. . 12. 4Z] PF; ΓΖ Ὁ; 
A4I'B, V in ras. m. 2, P m. rec; τὸν ZI' F mg. m. 1. 18. 
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iam si ΓΖ metitur 4B, et etiam se ipsum metitur, 
l4 communis erit mensura numerorum ΒΖ, 4B. et 
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim 

ullus numerus numero 17/ maior metietur I4. 
at si ΓΖ non metitur 4B, minore numerorum 
A4B, ΓΖ semper uicissim. a maiore subtracto relin- 
quetur numerus aliquis, qui proxime ante- 


4: . cedentem metietur. unitas enim non re- 
SED linquetur; sin minus, 48, ΓΖΔ inter se 
iz primi erunt [prop. 1]; quod contra hypo- 


thesim est. ergo numerus aliquis relin- 
quetur; qui proxime antecedentem meti- 
etur et ΓΖ, meüens BE relinquat se 
ipso minorem EA, EA aütem 412 metüiens relin- 
quat se ipso minorem ZI, ΓΖ autem AE meti- 
atur. iam quoniam ΓΖ mettur AE, AE autem 
AZ metitur, etiam I'Z metietur ZZ. uerum etiam 
se ipsum metitur. quare etiam totum ΓΖ :metie- 
tur. sed I metitur B E; quare etam I'Z metitur 
BE. uerum etiam Εἰ 4 metitur. quare eliam totum 
BA metetur. uerum etiam ΓΖ metitur. | ergo ΓΖ 
metitur 4B, ΓΖ. itaque I'Z communis est mensura 
numerorum 4B, I4. dico iam, eum etiam maximam 
esse. nam si ΓΖ numerorum. 4.8, ΓΖ, communis 
mensura maxima non est, aliquis numerus maior 
numero ΓΖ numeros 4.8, ΓΖ metietur.  metiatur, 
et sit H. et quoniam H metitur ΓΖ, ΓΖ autem BE 


bind 


ΖΓ) lZ BVp. δέ] om. B. 14. Ante ἐπεί in V est: ὃ 
δὲ EA (in ras, m. 2) ἑαυτοῦ ἐλάσσονα οὐ μετρεῖ τὸ (τὸν m. 2) 
ΓΖ. 21. ἐστί BV, comp. p. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge, II. 13 
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vocet, xal ὃ H ἄρα τὸν BE μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
ὅλον τὸν B: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
ὁ δὲ AE τὸν 41Ζ uevost καὶ ὁ Η ἄρα τὸν 412 με- 
τρήσει μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸν ΖΓ’ καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸν ΓΖ μετρήσει ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον᾽ οὐκ ἄρα τοὺς AB, Γ4 ἀριϑμοὺς ἀριϑμός 
τις μετρήσει μείζων ὧν τοῦ I'Z: ὁ ΓΖ ἄρα τῶν AB, 
ΓΖΔ μέγιστόν ἐστι χοινὸν μέτρον [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑ- 
μοὺς μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων πρὸς 
ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
εὑρεῖν. 

Ἔστωσαν oí δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ μὴ πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους οἵ 4, B, Γ' δεῖ δὴ τῶν A, B, Γ τὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν 4, B τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ὃ 41 ὁ δὴ 4 τὸν Γ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον" μετρεῖ δὲ καὶ τοὺς 4, Β' ὁ 4 
ἄρα τοὺς 4. B, Γ μετρεῖ ὁ 4 ἄρα τῶν 4. Β. Γ 
κοινὸν μέτρον ἐστίν. λέγω δή. ὅτι χαὶ μέγιστον. 


8. μετρεῖ" καί] corr. ex μετρήσει m. 1 p. τὸν 4Ζ ἄρα F. 
μετρήσει] μετρεῖ P. 4. τὸν] corr. ex τό m. 1 p. AIT] 
ΓΖ yp. 5. ἐστίν] om. B. 8. ἐστιν PV. 10. τοῦτο P, 
sed corr. 12. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] P; om. BF Vp. 19. ué- 
1Qov] bis p. 20. δύο γάρ p. 22, μετρεῖ] (alt) om. F. 

24. ἐστίν] comp. Fp; ἐστί ῬΒΥ͂. à] om. P 


| 
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metitur, etiam H metitur BE. uerum etiam totum 
B.4 melütur. quare etiam reliquum 4E  metietur. 
sed 4E metitur ZZ. quare etiam H melietur Z/Z. 
uerum etiam totum 41 melitur. quare etiam reli- 
quum ΓΖ metietur maior minorem; quod fieri non 
potest. ergo numeros .4B, ΓΖ non metietur numerus 
maior numero ΓΖ. ergo ΓΖ maxima est communis 
mensura numerorum 4B, ΓΖ. 


- 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si numerus duos numeros 
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram 
communem mensurum esse.) — quod erat demon- 
strandum. 


II. 


Datis tribus numeris non primis inter se maximam 
mensuram communem inuenire. 
T Sint tres numeri dati non 
I primi inter se 4, B, I'. oportet 
m T PE igitur numerorum 4, B, I' 
| r 4| Ε Ζ maximam mensuram commu- 
l 1. 11 1l. nem muenire, 

sumatur enim duorum numerorum Z4, B maxima 
mensura communis Z/ [prop. II]. 2/ igitur aut meti- 
tur I' aut non metitur. prius meltiatur. metitur 
autem etiam .4, B. Z1 igitur numeros 44, B, I' meti- 


1) Nam H et AB, I'4 et communem eorum mensuram 
maximam I'Z metitur (p. 194, 5). 
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εἰ γὰρ μή ἐστιν ὁ 4 τῶν .4, B, I" μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 4, B, I' ἀριϑμοὺς ἀριϑμὸς 
μείζων ὧν τοῦ 4. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ E. ἐπεὶ 
οὖν ó E τοὺς 4, B, I' μετρεῖ, καὶ τοὺς 4, B ἄρα 
μετρήσει" καὶ τὸ τῶν 4, B ἄρα μέγιστον κοινὸν μέ- 
τρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν “4, B μέγιστον κοινὸν μέ- 
τρον ἐστὶν ὃ 4᾽ ὃ E ἄρα τὸν Z1 μετρεῖ ὁ. μείξων 
τὸν ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
4, B, I' ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει μείζων ὧν 
τοῦ 41 ὃ 4 ἄρα τῶν 4, B, I' μέγιστόν ἐστι κοινὸν 
μέτρον. 

Μὴ μετρείτῳ δὴ ὁ 4 τὸν I* λέγω πρῶτον, ὅτι 
oí Γ, 4 οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. ἐπεὶ γὰρ 
οἵ 4, B, Γ οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 
τις αὐτοὺς ἀριϑμός. ὁ δὴ τοὺς 4, B, Γ᾽ μετρῶν καὶ 
τοὺς 4, B μετρήσει. καὶ τὸ τῶν 4, B μέγιστον κοι- 
vov μέτρον τὸν Z1 μετρήσει" μετρεῖ δὲ xal τὸν Γ΄ 
τοὺς 4, I' ἄρα ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἵ 
2, Γ' ἄρα οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. εἰλήφϑω 
οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον ὃ E. καὶ ἐπεὶ 
ὁ E τὸν 4 μετρεῖ, ὁ δὲ Zl τοὺς 4, B μετρεῖ, καὶ ὃ 
E ἄρα τοὺς A4, B μετρεῖ᾽ μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὁ E 
ἄρα τοὺς 4, B, I' μετρεῖ. ὃ E ἄρα τῶν 4, B, Γ κοι- 


vóv ἐστι μέτρον. λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ 


γὰρ μή ἐστιν ó E τῶν A4, B, I' τὸ μέγιστον κοινὸν 


1. γάρ] corr. ex ya m. 2 P. κοινὸν μέγιστον. — 3. ow] 
om. V. 4. ovv] om. BF p. 4. E] corr. ex I' m. 2 F. 
8. ἐστίν} om. Fp. 9. ἀρυϑμός] om. F. Tig] om. P. 
ὦν om. 12. uj] supra F. 13. I, 4] 4, T BVp. 
15. ἀριϑμὸς αὐτούς Ἐς τούς] corr. ex τοῦ m. rec. F. 17. 
τόν] τό F V. μετρήσει τὸν 4 p. 18. ἀριϑμούς] m. 2 V; 
om. BF. ἀριϑμός F, ἀριϑμούς g. 21. μετρεῖ] (alt.) 
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tur. quare Z/ communis mensura est numerorum 
A4, B, I. dico, eundem maximam esse. nam si z/ 
numerorum 4, B, Γ' maxima mensura communis non 
est, numerus aliquis numero ΖΓ maior numeros 4, B, I' 
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam Εἰ nume- 
ros 4, B, I' meüitur, etiam 4, B melietur. quare 
etiam maximam mensuram communem numerorum 
4, B metietur [prop. II coroll.. uerum maxima men- 
sura communis numerorum .4, B est 7f. itaque E 
metitur. z/ maior minorem; quod fieri non potest. 
itaque numeros 44, B, I' non metietur numerus maior 
numero 27/4. ergo z/ maxima est mensura communis 
numerorum 4, B, I. 

iam ne metiatur Z/ numerum I. dico primum, 
numeros I' z/ non esse primos inter se. nam quo- 
niam 4, B, I' primi non sunt inter se, numerus ali- 
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' melitur, etiam 
A, B metietur, οὖ 77 maximam mensuram communem 
numerorum 4, B metietur [prop. IL coroll]. uerum 
etiam I'metitur. quare numeros Ζ΄, I' numerus ali- 
quis metietur. itaque Z/, I' primi non sunt inter se. 
sumatur igitur eorum maxima mensura communis 
E [prop. IT]. et quoniam E metitur Z, Z1 autem 4, B 
metitur, etiam E metitur 4, B. uerum etiam I' me- 
titur. E igitur A4, B, I' metitur. quare E numero- 
rum 4, B, I' communis est mensura. iam dico, eun- 
dem maximam esse. nam si E numerorum A, B, Γ 


bis F. καὶ 0 E ἄρα vovg A, B μετρεῖ] mg. m. 2 B. 23. 
I'] insert. m. rec. B. κοινόν) bis P, sed. corr. 24. δή] 
om. P. 26. τό] om. p. 
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μέτρον, μετρήσει τις τοὺς 4, B, Γ᾽ ἀριϑμοὺς ἀριϑ- 
μὸς μείζων ὧν τοῦ E. μετρείτω, καὶ ἔστω Ó Z. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Ζ τοὺς A, B, Γ μετρεῖ, xal τοὺς 4, B μετρεῖ" 
x«l τὸ τῶν 4, B ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον με- 
τρήσει. τὸ δὲ τῶν A, B μέγιστον κοινὸν μέτρον 
ἐστὶν Ó 24: ὃ Z ἄρα τὸν 4 μετρεῖ" μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν I" ὁ Ζ ἄρα τοὺς 4,, D μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν 4, D 
ἄρα μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ δὲ τῶν 4, 
Γ μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶν ὁ Ε' 0 Ζ ἄρα τὸν 


10 E μετρεῖ ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 


10 


20 


τον. οὐκ ἄρα τοὺς 4, Β., Γ᾽ ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει μείζων ὧν τοῦ Ε' 0 E ἄρα τῶν 4. Β. Γ 
μέγιστόν ἐστι κοινὸν μέτρον ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

“Ἅπας ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων 
τοῦ μείξονος ἤτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4. BI, καὶ ἔστω ἐλάσ- 
cov ὃ BI" λέγω, ὅτι ὃ ΒΓ τοῦ .4 ἤτοι μέρος ἐστὶν 
ἢ μέρη. 

Οἱ A, ΒΓ γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰ- 
civ ἢ οὔ. ἔστωσαν πρότερον οἵ 4, BI' πρῶτοι πρὸς 


4. τόν] τό F, sed corr. 76] supra m. 1 P. 4, ΓῚ e corr. 
m. 2 V. 11. ἀριϑμούς] comp. F; om. Vp. 13. ἐστιν V. 
Post μέτρον add. BV: τριῶν ρα ἀριϑμῶν δοθέντων ηὕρηται 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. δεῖξαι) Ῥ; ποιῆσαι Theon (BF V p). 
Seq. in p, B in mg. imo m. 1, V mg. m. 2: πόρισμα. ἐκ δή 
(eras. b) τούτου (τούτων ,V) φανερόν, ὅτι ἐὰν ἀριϑμὸς τρεῖς 
ἀριϑμοὺς μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον μετρή- 
GL. ὁμοίως δὲ καὶ πλειόνων ἀριϑμῶν δοϑέντων μὴ πρώτων 
πρὸς ἀλλήλους τὸ μέγιστον αὐτῶν (om. Vp) κοινὸν. μέτρον 
εὑρίσκεται καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. Praeterea V in textu 


i. ἀριϑμούς} om. P. 4. ἄρα] om. V. ATI om. P. 
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis 
maior numero E numeros A4, B, Γ᾽ metietur. metiatur 
et sit Z. et quoniam Z numeros 4, B, Γ᾽ metitur, 
etiam 4, B metitur; quare etiam maximam numero- 
rum 4, B mensuram communem metietur [prop. lI 
coroll] ^ uerum numerorum Z4, B maxima mensura 
communis est Z4. Z igitur z/ metitur. uerum etiam 
I'metitur. Z igitur z/, I' metitur. quare etiam nu- 
merorum Z/, I' maximam mensuram communem me- 
litur. uerum numerorum Z, Γ΄ maxima mensura com- 
munis est E. Z igitur E metitur maior minorem; 
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, D 
non metietur numerus maior numero E. ergo E 
maxima est communis mensura numerorum .4, B ΓΙ, 


quod erat demonstrandum.) . 
IV. 
Minor numerus maioris semper auf pars est aut 
partes. 


Sint duo numeri 4, BI, et minor sit BI. dico 
BI' numeri 4 aut partem aut partes esse. 

nam 4, BI' aut primi sunt inter se aut non primi. 
prius 4, BI' primi sint inter se. diuiso igitur BI' 


1) Cfr. p. 194, 12. proprie nec δεῖξαι nec “ποιῆσαι, sed 
εὑρεῖν diccibduni erat (Studien p. 62); nam propp. II—III zo- 
ρίσματα sunt (10. p. 61). inde consecuta est uariatio scripturae. 


habet: τὸν αὐτὸν δὲ τρόπον καὶ πλειόνων αριϑμῶν δόδιρτῶν 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρήσομεν. 15. zog] ἍἪ littera 
initialis add. m. 2, ut semper. fere, V; eras. B; habent Ppg. 

17. ἐλάττων F. 18. λέγω $2] in ras. gp. ὁ ΒΓ τοῦ 4] 
eras. F. 21. πρότεροι V. A, BI'] mg. V. 
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ἀλλήλους. διαιρεϑέντος δὴ τοῦ BI' εἰς τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας ἔσται ἑκάστη μονὰς τῶν ἐν τῷ ΒΓ μέρος τι 
τοῦ 4 ὥστε μέρη ἐστὶν ὁ ΒΓ τοῦ A. 

Mi). ἔστωσαν δὴ οἱ 4. BI' πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους: ὃ δὴ ΒΓ τὸν .4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. εἰ 
μὲν οὖν ὁ ΒΙΓ τὸν A μετρεῖ, μέρος ἐστὶν ὃ ΒΓ 
τοῦ Α. εἰ δὲ oU, εἰλήφϑω τῶν 4. ΒΓΙΓ μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον ὁ Z4, καὶ διῃρήσϑω ὁ ΒΓ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς BE, ΕΖ, ΖΓ. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν. A με- 
τρεῖ. μέρος ἐστὶν ὁ 4] τοῦ Α΄ ἴσος δὲ ὁ “4 ἑκάστῳ 
τῶν BE, ΕΖ, ΖΓ: καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν BE, EZ, ZI 
τοῦ .4 μέρος ἐστίν. ὥστε μέρη ἐστὶν ὃ ΒΓ τοῦ A. 

“ἅπας ἄρα ἀριϑμὸς παντὸς ἀριϑμοῦ ὁ ἐλάσσων 
τοῦ μείζονος ἤτοι μέρος ἐστὶν ἢ μέρη ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


ε΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος y, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος y, καὶ συναμφότερος 
συναμφοτέρου τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὃ 
εἷς τοῖ ἕνός. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ A4 [ἀριϑμοῦ] τοῦ ΒΙΓ μέρος ἔστω, 
καὶ ἕτερὸς ὁ 4 ἑτέρου τοῦ EZ τὸ αὐτὸ μέρος. ὅπερ 
ὃ 4 τοῦ BI* λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὃ 4. 4 
συναμφοτέρου τοῦ BI, ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ 
ó 4 τοῦ BI. 

Ἐπεὶ γάρ, ὃ μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ ΒΓ, τὸ αὐτὸ 


1. δὴ} γάρ, supra scr. δή F. ἑαυτῷ p et F (corr. φ). 
2.-] F; τό g. 4. οἵ A, BI] om. V. ἀλλήλους of 4, BT' V. 
1. τὸ μέγιστον BFp. 8. ὁ BI] F; ABI' y. τῷ] corr. 
ex tó p. 9. καί] om. BFp. 10. δέ] δή P. ἑκατέρῳ V φ. 
11. καί] F; ὁ g. ἄρα vov V. 18. ἐλάττων g. 18. 7] 
P; om. BFVp. 21. &or9uov ] om. P. μέρος] F, μόνος φ. 
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in suas unitates unaquaeque unitas in .BI' compre- 
i hensa pars aliqua erit numeri 44; quare 
B- BI numeri A4 partes erunt. 
iam ne sint 4, BI' inter se primi. 
itaque BI'aut metitur 4 aut non metitur. 
iam si BI' metitur A4, pars est BI' nu- 
4 meri.4. sin minus, sumatur numerorum 
ligni 4, BI' maxima mensura communis Ζ7 
[ prop. ΠῚ . οὐ diuidatur BI' in partes numero 7 
aequales, BE, EZ, ZI: et quoniam 4 metitur 4, 
pars est z/ numeri 4. sed Z4 — BE-—EZ-— ZI. 
quare etiam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI' 
pars est numeri 4. quare BI' paries sunt numeri 4. 
Ergo minor numerus maioris semper aut pars est 
aut partes; quod erat demonstrandum. 


7T - 


V. 


Si numerus numeri pars est, et alius numerus 
alius numeri eadem pars, etiam uterque utriusque 
eadem pars erit, quae unus unius. 

nam numerus Z4 numeri ΒΓ pars 
τς Sit, et alius numerus 2 alius nu- 

| meri EZ eadem pars sit, quae 4 
| p N numeri BI: dico, etiam 4 -Ἐ 4 nu- 
i dz2 meriBI' -J- EZ eandem partem esse, 

quae sib 4 numeri BI. 
nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem 


zB 


22. μέρος] μέρος ἐστίν (-ἰν m. 2 e corr.) V. 38. λέγω — 25: 
BI'|mg.m.2 V. 24. EZ] F, BZ g. 26. 0] supra m. 
1 V. τὸ αὐτό] τοῦτο P. 
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μέρος ἐστὶ xal ὁ 4 τοῦ EZ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν iv τῷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΙΓ εἰς τοὺς 
τῷ Α ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ὁ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς EO, 0Z: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
BH, ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ. ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ μὲν BH τῷ 4, ὃ δὲ EO τῷ Z4, καὶ οἵ BH, 
ΕΘ ἄρα τοῖς 4, 4 ἴσοι. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ 


 HI,O0Z τοῖς 4, 4. ὅσοι ἄρα [εἰσὶν] ἐν τῷ ΒΓ 


10 


δ 


20 


ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 44, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τοῖς BI, 
ΕΖ ἴσοι τοῖς 4. 4. ὁσαπλασίων ἄρα ἐστὶν ὁ ΒΓ 
τοῦ .4, τοσαυταπλασίων ἐστὲ καὶ συναμφότερος ὃ 
BI, ΕΖ συναμφοτέρου τοῦ A, 24. ὁ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὁ 4 τοῦ BI, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 


ς 


ὁ A, 4 συναμφοτέρου τοῦ BI, EZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


S. 

'E&v ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη y, καὶ ἕτερος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἧ, καὶ συναμφότερος συν- 
αἀμφοτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ὅπερ ὁ εἷς 
τοῦ ÉvOg. | 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ AB ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω. 
καὶ ἕτερος ὃ 4E ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ 
ὁ AB τοῦ Γ' λέγω. ὅτι καὶ συναμφότερος 0 AB, AE 


1. ἐστίν F. καί] in ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. — 4] 
corr. ex 4 m. 2 p. ἄρα] ἄρα &giO9uot V. 2. ἀριϑμοί om. V. 
A] 4 φ. εἰσιν PB. 7. Post 4 add. Theon: ὁ BH ἄρα τῷ 
4 ἴσος ἐστί (ἐστίν B) (BFVp). 8. ἄρα] om. Theon (BF Y pj. 


ἴσοι] om. Theon (BF V p). τὰ αὐτὰ] ταῦτα V. Post δή | 


add. Theon: καὶ ὁ ΗΓ τῷ A ἴσος (F, ἴσον g) ἐστίν (ἐστί V, 
comp. p) (BF Vp). In V raeterea. add. xol ó ΘΖ τῷ 4. 

οἵ HI, ΘΖ τοῖς A, 4] ὃ ΗΓ τῷ A ἴσος ἐστίν, ὃ δὲ ΘΖ 
τῷ 4 P; ὃ ἩΓ τοῖς 44 φ (non F) In emendatione praeiuit . 
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pars est etiam Z/ numeri EZ, quot sunt in ΒΓ 
numeri numero .4 aequales, totidem etiam in EZ 
numeri sunt numero Z/ aequales. diuidatur BI' in 
numeros numero 44 aequales BH, HI', EZ autem in 
ΕΘ. OZ numero z/ aequales. erit igitur multitudo 
numerorum BH, HI' multitudini numerorum E60, ΘΖ 
aequalis. et quoniam est BH — 4, EO — 2, erunt 
BH -- EO — A4 4- 4. eadem de causa etiam 
HI'4- 0Z — A 4 A. 

itaque quot sunt in BI' numeri numero 4 aequales, 
totidem sunt etiam in BI'-]- EZ numeris A4 - ΖΔ 
aequales. quare quoties mulüplex est BI' numeri A, 
toties multiplex est etiam ΒΓ - EZ numerorum 
4A 4- 4. itaque quae pars est 4 numeri BI, eadem 
pars etiam 4 - Z/ sunt numerorum ΒΓ -- EZ; quod 
erat demonstrandum. 


VI. 


Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque 
eaedem partes erunt, quae unus unius. 

Nam numerus 4B partes sint numeri I, et alius 
^ A4E alius Z eaedem partes, quae 4B numeri I. 


- Augustus. 9. τοῖς] ἄρα τοῖς V. 4 4 ἴσοι εἰσίν V. ὅσοι] 
- 0c- in ras. m. 2 F; ἴση φ (non P). εἰσίν] om. P. 10. 
᾿ εἰσιν PB. 12. ἐστίν P. 18. 6] om. 9 (non F). μέρος] F, 
μέν φ. 15. δεῖξαι] ποιῆσαι V. 17. μέρος p. 21. ἀριθ- 

μοῦ] ἀρυϑμόν φ (non F). 22. 4E] E supra m. 1 V. 23. 
ὅτι συναμφότεροι of p. 


10 


15 


20 


25 
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συναμφοτέρου τοῦ I' Z τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ 
0 AB τοῦ I. 

Ἐπεὶ γάρ. ἃ μέρη ἐστὶν ὃ AB τοῦ DL, τὰ αὐτὰ 
μέρη καὶ ὃ 4E τοῦ Z, ὅσα ἄρα ἐστὴν ἐν τῷ AB 
μέρη τοῦ I', τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΖΕ μέρη τοῦ 
Z. διῃρήσϑω ὃ μὲν AB εἰς τὰ τοῦ I' μέρη τὰ AH, 
HB, ὃ δὲ AE εἰς τὰ τοῦ Ζ μέρη τὰ 40. ΘΕ’: 
ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν AH, ΗΒ τῷ πλήϑει 
τῶν 40, ΘΕ. καὶ ἐπεί, 0 μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ I. 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ 210 τοῦ Z, ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὴν ὁ ΑΗ τοῦ Γ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμ- 
φότερος ὁ AH, 40 συναμφοτέρου τοῦ I', Z. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ ΗΒ τοῦ I, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ συναμφύτερος ὁ ΗΒ. ΘΕ συναμφοτέ- 
ρου τοῦ Γ. Ζ. ἃ ἄρα μέρη ἐστὶν ὃ 438 τοῦ D, τὰ 
αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ συναμφότερος ὃ AB, AE συναμ- 
φοτέρου τοῦ I', Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ap 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος ἧ, ὅπερ ἀφαι- 
ρεϑεὶς ἀφαιρεθέντος, καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοι- 
ποῦ τὸ αὐτὸ μέρος ἔσται, ὅπερ ὃ ὅλος τοῦ ὅλου. 

᾿Φριϑμὸς γὰρ ὃ AB ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΖ μέρος ἔστω, 
ὅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὃ AE ἀφαιρεϑέντος τοῦ I'Z: λέγω, 
Or, καὶ λοιπὸς ὁ ΕΒ λοιποῦ τοῦ. Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ AB ὅλου τοῦ ΓΖ. 


4. 4E] E e corr. m. 2 F. 5. ἐστι] om. B. 6. AH] 

A corr. ex Z F. 7. 4E] ΕΖ p. 10. ἐστίν BF. 11. 
ἐστίν] ἐστὶν καί F, sed καί del. ΄ καί] καὶ 0 p. 18. δή] 
del m. 2 P. ἐστί V. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστί] καὶ ὃ ΕΘ cov 
Z' 0. ἄρα μέρος ἐστὶ τὸ HB τοῦ I'P. 14. καί] καὶ ὁ p. 
15. €] supra m. 1 V. 16. ἐστών PB. 18. ξζ΄] om. V, in 


ELEMENTORUM LIBER VII. 205 


dieo, etiam 4B -]- 4E numerorum I'-- Z easdem 
partes esse, quae sit 44B numeri I: 

nam quoniam. quae. partes est .4B numeri r, 
eaedem est ΖΕ numeri Z, quot sunt in 4B partes 
numeri I', totidem etiam in AE sunt partes numeri 
Z. diuidatur 4B in. 4 H, H B partes 


r numer I, ΖΕ autem in ΖΘ, ΘΕ 
H ra partes numeri. Z. itaque multitudo 
* i o |^ numerorum ΑΗ, HB multitudini 
i jp ὼ ii numerorum “ΖΘ, ΘΕ aequals erit. 


et quoniam quae pars est 4H nu- 
meri I', eadem est etiam 27/0 numeri Z, AH -]- 4/0 
eadem. pars erit numerorum lI'-- Z, quae 4 mu- 
meri Γ᾽ [prop. V]. eadem de causa etiam. quae 
pars est. ΗΒ numeri I', eadem pars. est HB -]- ΘΕ 
numerorum Γ᾿ - Z. ergo quae partes est 4B numeri 
I, eaedem partes sunt 4B -]- ZE numerorum I' - Z; 
quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si numerus numeri eadem pars est, quae ablatus 
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars 
erit, quae totus totins. 

Nam numerus Z4B numeri ΓΖ eadem sit pars, 
quae ablatus numerus A4 E ablati ΓΖ. dico, etiam - 
reliquum EB reliqui Zz/ eandem esse partem, quae 
- totus AB sit totius ΓΖ. 


quo hàec prop. a. m. 1 solo signo : c» à priore dirempta erat; 
corr. m. 2. 20. 6] supra m. 1 P. 21. 0] supra. m. 1 P, 
om. F. ὄλου] in ras. F. 28, AE] 4 eras; V. 84. καί) 
καὶ ὁ BFVp. 26. ὅλος] ὁ ὅλος B. 


10 


15 


20 
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Ὃ γὰρ μέρος ἐστὶν ὁ AE τοῦ ΓΖ. τὸ αὐτὸ μέ- 
οος ἔστω καὶ ὁ ΕΒ τοῦ ΓΗ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος 
ἐστὴν ὃ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ó ΕΒ 
τοῦ ΓΗ͂, ὃ ἄρα μέρος ἐστὲν ὁ AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὲ x«l ὁ 48 τοῦ HZ. ὃ δὲ μέρος ἐστὶν ὃ 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ὑπόκχειται καὶ ( AB 
τοῦ ΓΖ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ ΗΖ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ τοῦ I4: ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ΗΖ 
τῷ ΓΖά. κοινὸς ἀφῃρήσϑω 0 ΓΖ᾽ λοιπὸς ἄρα ὁ ΗΓ 
λοιπῷ τῷ Ζ4 ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν 
0 AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος [ἐστὶ] καὶ ὁ ΕΒ τοῦ 
HI, ἴσος δὲ 0 ΗΓ τῷ Ζ4, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 
AE τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ ΕΒ τοῦ ZZ. 
ἀλλὰ ὃ μέρος ἐστὶν 0 AE τοῦ ΓΖ. τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ ὁ 4 τοῦ D καὶ λοιπὸς ἄρα ὃ ΕΒ λοιποῦ 
τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου 
τοῦ I': ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


3] - 


Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη rj, ἅπερ ἀφαι- — 


ρεϑεὶς ἀφαιρεθέντος, καὶ ὃ λοιπὸς τοῦ λοιποῦ 
τὰ αὐτὰ μέρη ἔσται, ἅπερ ὃ ὅλος τοῦ OAOv. 
᾿ἀριϑμὸς γὰρ ὁ AB ἀριϑμοῦ τοῦ ΓΔ μέρη ἔστω, 


ς 


ἅπερ ἀφαιρεϑεὶς ὃ AE ἀφαιρεϑέντος τοῦ ΓΖ᾽ λέγω, 


1. ἐστίν PB, comp. p. . HZ] corr. ex HI' τὰ. 1F. 8. 
καί) καὶ ὁ AB Theon (BFVp); ó AB add. in mg. m. rec. P. 
Post I'1! add. Theon: ὁ AB ἄρα ἑκατέρου τῶν HZ, ΓΖ τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστίν (BF V p); idem P, mg. m. rec. HZ]ZH 
Vp. 9. κοινῶς P, corr. m. 1 et insuper m. rec. 10. ἴσος ἐστί V: 

11. ἐστί] om. P. 12. HI']I'in ras. F. δέ] δὲ καί Vp. 
ὁ ΗΓ τῷ 42 F in ras. ἄρα] om. F. 18. ἐστ P. | EB 
τοῦ 24) AB vo? ΓΖ F, corr. m. 2. 14. ἀλλ᾽ P, corr. m. 1. 


ΝΣ — 
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nam quae pars est 4E numeri ΓΖ, eadem pars 
sit EB numeri ΓΗ͂. et quoniam quae pars est AE 
numeri ΓΖ, eadem pars est EB numeri ΓΗ͂, etiam 
AB numeri HZ ea- 
kk dem pars est, quae 
H r Z 4 AE numen ΓΖ 
| | | — [prop. V] supposu- 
imus autem, 4B numeri I7 eandem partem esse, quae 
sit 4E numeri ΓΖ. itaque quae pars est 4 B numeri 
ΗΖ, eadem idem pars est numeri ΓΖ. itaque HZ — ΓΖ. 
subtrahatur, qui communis est, ΓΖ. itaque H I' — Z Zf. 
et quoniam quae pars est 4 E numeri ΓΖ, eadem est E B 
numen HI, et HI'— ZZ, quae pars est 4 E numeri 
ΓΖ, eadem est EB numeri Zzf. uerum quae pars est 
AE numeri ΓΖ, eadem est 4B numeri ΓΖ. ergo 
etiam reliquus EB reliqui Zzf eadem pars est, quae 
totus .4B totius ΓΖ: quod erat demonstrandum. 


A — Τὸ B 


VIII. 


$1 numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla- 
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem 
partes erunt, quae totus totius. 

Nam numerus 4B numeri I eaedem partes sint, 
quae ablatus AE ablati ΓΖ. dico, etiam reliquum 


ἀλλὰ 67 in ras. m. 2 F; ὃ ἄρα post ras. plus quam 2 linn. V. 

AE] EB V; e corr. F. IZ] in ras. P; Zz V. 15. Post 

ΓΖ add. Bp: ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 0 EB τοῦ Z4, τὸ αὐτὸ ué- 

ρος ἐστὶ καὶ ὃ AB vov I'd; idem P mg. m. rec. καὶ λοιπὸς 

ἄρα] καί mutat in ὅ et in mg. add. ἄρα μέρος ἐστίν F m. 2 

(λοιπὸς ἄρα in init. lin. seq. (ὦ m. 1) intactum relinquitur). 
16. ἐστί V. 17. l'4] BI'F. 21. 0] om. Pp; m. 2 F. 
22. ΓΖ] I' add. m. rec. P. 
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ὅτε x«l λοιπὸς ὁ EB λοιποῦ τοῦ Z4 τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ 48 ὅλου τοῦ ΓΖ. 
Κείσϑω γὰρ τῷ 48 ἴσος ὁ ΗΘ. ἃ ἄρα μέρη 
ἐστὶν ὃ ΗΘ τοῦ l4, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ AE 
δ τοῦ ΓΖ. διῃρήσϑω ( μὲν HO εἰς τὰ τοῦ ΓΖΔ μέρη 
τὰ HK, ΚΘ, 0 δὲ AE εἰς τὰ τοῦ ΓΖ μέρη τὰ A A, 
ΔΕ" ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν HK, ΚΘ τῷ 
πλήϑει τῶν A444, 4E. καὶ ἐπεί. ὃ μέρος ἐστὲὴν ὃ 
HK τοῦ I4, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 0 4.4 τοῦ ΓΖ. 
10 μείξων δὲ 0 I4 τοῦ ΓΖ, μείξων ἄρα καὶ ὃ ΗΚ τοῦ 
AA. κείσϑω τῷ 4.4 ἴσος ὃ HM. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ὃ HK vot Γ4. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ HM τοῦ 
I'Z: καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ ΜΚ λοιποῦ τοῦ Ζ Ζ' τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστίν. ὅπερ ὅλος ὁ ΗΚ ὅδλοὺ τοῦ ΓΖΩ͂. πάλιν 
16 ἐπεί, 0 μέρος ἐστὶν ὃ ΚΘ τοῦ ΓΖάΩ͂, τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐστὶ καὶ 0 E. τοῦ ΓΖ, μείζων δὲ ὁ ΓΖ τοῦ ΓΖ. 
μείζων ἄρα καὶ ὁ ΘΚ τοῦ EA. κείσθω τῷ EA ἴσος 
ὁ ΚΝ. ὃ ἄρα μέρος doviv ὃ ΚΘ τοῦ ΓΖ, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΚΝ τοῦ ΓΖ' καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
40 ΝΘ λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ἐστίν, ὅπερ ὅλος 
ὁ ΚΘ ὅλου τοῦ ΓΖ. ἐδείχϑη δὲ καὶ λοιπὸς ὁ ΜΚ 
λοιποῦ τοῦ Ζ4 τὸ αὐτὸ μέρος ὦν. ὅπερ ὅλος ὁ HK 
ὅλου τοῦ l'4: καὶ συναμφύτερος ἄρα 0 ΜΚ, NO 
τοῦ 412 τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ ΘΗ ὅλου 


1. καί] καὶ ὁ V. Z4] 4 add. m. 2 F. 82. ὅλος] ὁ 
ὅλος B. 4. ἐστί] ἐστίν F. 8. AE] in ras. V. 9. HK] 
K postea insert. V. ἐστίν PV. καί] om. P. 11. ΗΜ] 
MH Vp. 1111: ἐστίν PF. 16. ἐστίν F. τοῦ ΓΖ] m.2 suprà 
ser..F. 17. OX] K0 P. 18. KN] corr. ex KH m. rec. 
p; mutat. in KH m. 2 V. 19. μεμέρος P; corr. m. 2. 
ἐστίν F. καὶ λοιπός] λοιπός V. 20. Ν᾿ ΘΟ] corr. ex ΗΘ 
m. rec. p. ; ' Zzíf] zf eras. V. ὅπερ) m. 2 V. | 21. ἐδεί- 
χϑη δέ — 9283: ΓΖ] mg. V. 21. καί] καὶ ὁ BFV. ó]om.p. - 


ELEMENTORUM LIBER VII. 209 


EB reliqui Zz/ easdem partes esse, quae. sit totus 
AB totius ΓΖ. 
ponatur enim ΗΘ — AB. itaque quae partes est 
HO numeri ΓΖ. eaedem est etiam AE numeri ΓΖ. 
diuidatur HO in HK, KO partes numeri ΓΖ, AE 
autem in 444, AE partes numeri ΓΖ. itaque multi- 
r 7 p tudo numerorum H K, ΚΘ mul- 
| titudini numerorum 44, AE 
aequalis est. et quoniam quae 
4 4 E Β : pars est. ΗΚ numer ΓΖ, 
eadem est 44 numeri ΓΖ, et. 
L4  UZ,erit etiam HK» 44. ponatur HM — A A. 
itaque quae pars est HK numeri ΓΖ, eadem est 
HM numeri ΓΖ. quare etiam reliquus MK reliqui Z A 
eadem pars est, quae totus H Καὶ totius ΓΖ [prop. VII]. 
rursus quoniam quae pars est KO numeri ΓΖ, eadem 
est ΕΖ numeri ΓΖ, et ΓΖ." ΓΖ, erit etiam ΘΚ E 4. 
ponatur ΚΝ — E. itaque quae pars est KO nu- 
meri I7/, eadem est KN numeri ΓΖ. quare etiam 
reliquus ΝΘ reliqui Zzf eadem pars est, quae totus. 
KO totius ΓΖ [prop. VII]. demonstrauimus autem, 
esse etiam reliquum MK reliqui Zzf eandem partem, 
quae totus H K totius sit ΓΖ. quare etiam MK ]- NO 
eaedem partes sunt numeri Z/Z, quae totus 9 H totius 


H MK dra 


22. ὦν om. p, ó» V. HK])EKXHP. 23. I4] AT FVp. 
MK] eras. V. NO]corr. ex HO m. 2p. 24. 422] AZ F5; 
Z4 Vp. ΘΗΊ ΗΘ FVpy. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. IT, 14 
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τοῦ l4. ἴσος δὲ συναμφότερος uiv o MK, NO 
τῷ EB, ὃ δὲ OH τῷ ΒΑ͂' καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ EB 
λοιποῦ τοῦ Ζ4' τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, ἅπερ ὅλος ὁ 
AB ὅλου τοῦ I'Z* ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9'. 
'Eàv ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρος m, καὶ ἕτερος 


ἑτέρου τὸ αὐτὸ μέρος qj, καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος 


10 


15 


20 


ἐστὶν ἢ μέρη ὁ πρῶτος τοῦ τρέτου, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἔσται ἢ τὰ αὐτὰ μέρη καὶ ó δεύτερος 
τοῖ τετάρτου. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ 4 ἀριϑμοῦ τοῦ ΒΓ μέρος ἔστω. 
καὶ ἕτερος ὁ Z1 ἑτέρου rot ΕΖ τὸ αὐτὸ μέρος, ὅπερ 
ὁ 4 τοῦ BI* λέγω, ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος ἐστὶν 
ὁ Α τοῦ 4 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΒΓ 
τοῦ ΕΖ ἢ μέρη. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ μέρος ἐστὶν ὃ Α τοῦ BI', το αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ 4 τοῦ ΕΖ, ὅσοι ἄρα εἰσὶν ἐν τᾷ 
ΒΓ ἀριϑμοὶ ἴσοι τῷ 4, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ ΕΖ 
ἴσοι τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τοὺς τῷ Α 
ἴσους τοὺς ΒΗ, ΗΓ, ὃ δὲ ΕΖ εἰς τοὺς τῷ 4 ἴσους 
τοὺς EO, OZ: ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, 
ΗΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ. 

Καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οὗ BH, ΗΓ ἀριϑμοὶ ἀλλή- 
λοις. εἰσὶ δὲ καὶ o( EO, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλήλοις. 


1. ΓΔῚ 4D ΒΕ. δέη V corr. ex δή; δή PBFp. μὲν 
0| ὁ μέν V. | MK, NO] mutat. in HM, ΚΝ m. 2 V; λοι- 
πὸς ἄρα ὁ MK, NO τῷ ÉB ἴσος ἐστίν mg. m. 2 V. 2. τῷ] 
ecor.m.1F. EB]BEV m.1,4E m.2. ΘΗ] ΘΝ». 
BA] mutat. in MK m. rec. p. 8. Z4] corr. ex 4Z m. 2 V, 
AZ F. 6. Post ἕτερος ras. ὅ litt, dein τοῦ πρώτου usífovos 
ToU δευτέρου punctis del. F; totam protasin ita, ut apud nos 
legitur, in mg. repetit m. 2. 7. 4j] P; om. BFVp. 9. 
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ΓΖ. sed MK 4- NO — EB!) et ΘΗ — ΒΑ. ergo 
eliam reliquus EB reliqui Zz/ eaedem partes sunt, 
quae totus 4B totius ΓΖ; quod erat demonstrandum. 


IX. | 

Si numerus numeri pars est et alius numerus alius 
numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel 
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit 
secundus quarti. 

Nam numerus Z4 numeri BI' pars sit, et alius Z4 
alius numeri EZ eadem pars sit, quae 44 numeri BI. 
dico, etiam permutatim numerum BI'eandem partem 
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit 
A numeri Zf. ! 

Nam quoniam quae pars est 44 numeri BI, eadem 

est Z4 numer EZ, quot sunt in ΒΓ 

-E 1 ; 
| numeri numero 44 aequales, totidem 
| etiam in EZ sunt numero Z/ aequa- 
- 410 les. diuidatur BI' in numeros BH, 
Da τ HI' numero 44 aequales, EZ autem. 
L in ΕΘ, ΘΖ numero zf aequales. ita- 

T ^ ΓΖ que multitudo numerorum BH, ΗΓ 
multitudini numerorum EO, ΘΖ aequalis est. et quo- 
niam BH — ΗΓ et EG — ΘΖ, et multitudo numerorum 


-B 


1)Nam HM - ΜΚ- ΚΝ- ΝΘ — 44 -- AE -- EB, 
et HM— 44, ΚΝ — ΒΛ. 


ἔσται] ἐστι comp. p. 11. Post ἔστω add. V: ἢ τὰ αὐτὰ μέρη 
punctis del μέρος ἔσταν p. 13. Post BI'add. BVp, F mg. 
m. 2: ἐλάττων δὲ ἔστω ὁ A τοῦ 4 (4 in ras. m. 1 B), d 
supra ὅ ΒΟΥ, ὅπερ m. 1 p. 14. ἐστίν F. 17. ἐστίν PF. 
καί) om. P. 18, εἰσιν PB. . 21. ἔσται] ἐστί F , corr. m. 2. 
24. εἰσίν P, — EO] EZ p. 
14 
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. xu ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, HI τῷ πλήϑει 


10. 


15 


20 


25 


τῶν EO, ΘΖ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν o BH vot EO 
ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΓ τοῦ ΘΖ ἢ 
τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε x«l ὃ μέρος ἐστὲν ὃ BH τοῦ 
ΕΘ ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ συναμφότερος 
ὁ ΒΓ συναμφοτέρου τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἴσος 
0 ὁ μὲν BH τῷ 4, ὁ δὲ EO τῷ 4f: ὃ ἄρα μέρος 
ἐστὶν ὃ 4 τοῖ 4 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ 
ὃ ΒΓ τοῦ ΕΖ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


oor 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἀριϑμοῦ μέρη m, καὶ ἕτέρος 
ἑτέρου τὰ αὐτὰ μέρη ἧ. καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη 
ἐστὶν ὃ πρῶτος τοῦ τρίτου ἢ μέρος. τὰ αὐτὰ 
μέρη ἔσται καὶ ὃ δεύτερος τοῦ τετάρτου ἢ TO 
αὐτὸ μέρος. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 48 ἀριϑμοῦ τοῦ I' μέρη ἔστω, 
καὶ ἕτερος 0 4Ε ἑτέρου τοῦ Z τὰ αὐτὰ μέρη" λέγω, 
ὅτι καὶ ἐναλλάξ, ἃ μέρη ἐστὶν ὃ AB τοῦ AE ἢ μέ- 
ρος, τὰ αὐτὰ μέρη ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Ζ ἢ τὸ αὐτὸ 
μέρος. 

Ἐπεὶ γάρ. ἃ. μέρη ἐστὴν ὃ AB τοῦ I, τὰ αὐτὰ 
μέρη ἐστὶ καὶ 0 4Ε τοῦ Ζ. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ 
AB μέρη τοῦ I, τοσαῦτα καὶ ἐν τῷ 4Ε μέρη τοῦ 
Z. διῃρήσϑω 0 μὲν AB εἰς τὰ τοῦ Γ᾽ μέρη τὰ AH, 
HB, 6 δὲ 4Ε εἰς τὰ τοῦ Z μέρη τὰ 40, ΘΕ; ἔσται 


2. EO] corr. ex EZ m. 1 F. | 4. ὥστε] -τε in ras. V. 
1. δέ] δή P. 12. 5] P; om. BFVyp. 13. Ante 7 in p 
del. καί μέρος} corr. ex μέρη p. 14. ἔσται μέρη V. 
καί) m. 2 F. 16. 4B] inter A4 et B duae litt. eras. V. 
ἔστω] φ, ἔσται F. 17. Post μέρη add. BFVp: ἔστω δέ 
(δέ m. 2 F; ἐλάττων δὲ ἔστω B) ὃ AB vo? A4E ἐλάσσων (m. 


MT * Ἂ 
Tod Pc Mo oem rin 
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BH, HI multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ aequalis 
est, erit etiam HI'numeri 9Z eadem pars uel partes, 
quae B.H numeri EO. quare etiam quae pars uel 
partes est BH numeri EO, eadem pars uel partes 
est ΒΓ numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH — 4, 
ΕΘ — Z4. ergo quae pars uel partes est 44 numeri 
4, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ; 
quod erat demonstrandum. 


X. 


S81 numerus numeri partes sunt, et alius numerus 
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae 
partes uel pars primus est tertii, eaedem partes uel 
pars est secundus quarti. 

Numerus enim 4B numeri Γ᾽ partes sint, et alius 
4E alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per- 
mutatim numerum Γ᾽ easdem partes uel partem esse 
numeri Z, quae 4B numeri Z E. 

1 nam quoniam quae partes est 4B 
numeri I, eaedem est etiam. Z1 E nu- 
14 meri Z, quot sunt in A4B partes nu- 
14 Z  gmeri I, totidem partes numeri Z in 
T: AE sunt. diuidatur 48 in AH, 
| HB partes numen I', 4E autem 
B - -E- in 40, OE partes numer Z. erit 


2 F, om. B). 18. 4] om. F. 19. ἐστίν F. τοῦ] om. p. 

21. £] m. 2 B. 22. ἄρα] m. 2 F. 24. I'] in ras. 4 
litt. e corr. F. — 25. HB] H e corr. V. 4E] E in ras. P. 
40] 4 e corr. p; post ras. 2 litt. V; 40 F (sed A e corr). 
OE!| E eras.; fuit EO F. 
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δὴ ἴδον τὸ πλῆϑος τῶν AH, HB τῷ πλήϑει τῶν 
ΖΘ, ΘΕ. καὶ ἐπεί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ AH τοῦ I, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ xol ὃ 4 τοῦ Ζ, καὶ ἐναλλάξ, ὃ μέρος 
ἐστὶν ὁ AH τοῦ 40 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ 
καὶ ὃ Γ' τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καί, ὃ μέρος ἐστὶν ὁ HB τοῦ OE ἢ μέρη, τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὃ I' τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ὥστε 
καί [ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ 4Θ ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ ΗΒ τοῦ ΘΕ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" καὶ 
ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ 40 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ 
μέρος ἐστὶ καὶ ὁ AB τοῦ AE ἢ τὰ αὐτὰ μέρη" ἀλλ᾽ 
ὃ μέρος ἐστὶν ὃ AH τοῦ 40 ἢ μέρη. τὸ αὐτὸ μέρος 
ἐδείχϑη καὶ ὃ Γ' τοῦ Ζ ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. καὶ] ἃ [ἄρα] 
μέρη ἐστὶν ó AB τοῦ 4Ε ἢ μέρος, τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ Z ἢ τὸ αὐτὸ μέρος" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ς 
0 
e 

0 


, 


εα΄. 

ἜἘαν ἡ ὡς ὅλος πρὸς ὅλον, οὕτως ἀφαιρε- 
ϑεὶς πρὸς ἀφαιρεϑέντα, καὶ ὃ λοιπὸς πρὸς τὸν 
λοιπὸν ἔσται, ὡς ὅλος πρὸς ὅλον. 

Ἔστω ὡς ὅλος ὃ AB πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ, οὕτως 
ἀφαιρεϑεὶς ὃ AE πρὸς ἀφαιρεϑέντα τὸν ΓΖ'᾽ λέγω, 
ὅτι καὶ λοιπὸς ὁ EB πρὸς λοιπὸν τὸν Ζ4 ἐστιν, ὡς 
ὅλος ὁ 48 πρὸς ὅλον τὸν ΓΖ. 

Ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ AB πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως ὁ AE 


1, δη] δέ p. AH, HB] in ras. g. 2. 40, OE] 
eras, F. 3. xo] (alt.) Pp, Bm.rec.;om.FV. 4.40] 84 n 

5. I'] post ras. 1 htt. F. τὰ αὐτά] om. p. διὰ τὰ it 
"YT om. V; ὥστε καὶ o HB τοῦ ΘΕ τὸ αὐτό ἐστι μέρος 7 
μέρη, ὅπερ ὃ ᾽ἴσος τῷ ΗΒ, τουτέστιν ὃ AH, τῷ ἴσῳ τῷ 40, 
τουτέστιν τῷ OE p; idem V mg. m. 1 bis (μέρος στίν, τοῦ 
ΗΒ τουτέστι). e. HB] BH F. τὸ αὐτὸ μέρος] bis p 
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igitur multitudo numerorum 4H, H B multitudini nu- 
merorum ΖΘ, ΘΕ aequalis. et quoniam quae pars est 
AH numeri I, eadem est ΖΘ numeri Z, permutatim 
quae pars uel partes est 4H numeri ΖΘ, eadem pars 
uel partes est etiam I'numeri Z [prop. IX]. eadem de 
causa etiam quae pars uel partes est HB numeri 
O E, eadem pars uel partes est I' numeri Z. quare 
etiam quae partes uel pars est 4B numeri Ζ E, eae- 
dem partes uel pars est etiam I' numeri Z!); quod 
erat demonstrandum. 


δ: AL 


Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum, 
etiam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum. 
Sit 4B:IZ -— 4Ε: ΓΖ. dico, esse etiam 
EB:ZZ-—AB:LU4. 

quoniam est 4B : I1 τ 4Ε: ΓΖ, erit AE eadem 


1) Nam AH eadem pars uel partes est numeri Z0, quae 
HB numeri O E. ergo (prop. V et VI) AB numeri Zz E eadem 
pars uel partes est, quae 4H mumeri 410 siue quae I'numeri 
Z. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba 
lin. 8—13, merito auctoritate codicis P 'Theoni tribuenda esse 
uideri possunt (Campanus in his libris arithmeticis tanto opere 
a Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint). 


corr. m. 2. 7. μέρος] eras. F. ἐστὶ καί7 om. F. ^ 8.0 
μέρος - --- ^ n" καί} mg. m.rec, P. 8.0 ἄρα μέρος F. 9. 
m ur M, HB τοῦ — 11: καὶ 0] om. Vp. HB 
10. 40] 40 F. 11. 4B] 40F. AE] AE 
A TR ἄρα] m. rec. P. 14. ἐστίν] ἐστὶ καί Vp. — 15. ἐστίν P. 
17. ὡς om. p. 22. ὁ λοιπὸς ὃ V. Post πρός add. V: ὅλον 
TÓV ΓΖ πρὸς dg del. m. 1. Z4] 4Z P. 24. Post ἐπεί 
add. γάρ FV m. 2, P m. rec. — 6] (alt) in ras. m. 1 B. 
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πρὸς τὸν ΓΖ. ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ AB τοῦ L4 ἢ 
μέρη, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ xal o AE τοῦ ΓΖ ἢ τὰ 
αὐτὰ μέρη. xci λοιπὸς ἄρα ὃ ΕΒ λοιποῦ τοῦ Z4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶν ἢ μέρη. ἅπερ ὃ 48 τοῦ D. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὁ ΕΒ πρὸς τὸν Z4, οὕτως 0 AB πρὸς τὸν 
I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


up. 

Eàv ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον. 
ἔσται ὡς εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντες οἵ ἡγούμενοι πρὸς 
ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἵ A, B, 
I, 4, ὡς ὃ A πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν zf 
λέγω. ὅτι ἐστὴν ὡς ὃ .4 πρὲς τὸν B, οὕτως οἵ A, Γ 
πρὸς τοὺς B, 4. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ 
πρὸς τὸν Z1, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ὃ 4 τοῦ B ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 4 ἢ μέρη. καὶ συν- 
αμφότερος ἄρα ὃ 4. Γ συναμφοτέρου τοῦ B, 4 τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὴν ἢ τὰ αὐτὰ μέρη, ἅπερ ὁ 4 τοῦ B. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως oí 4, Γ πρὸς 
τοὺς B, 4 ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

Ly. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, καὶ 

ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται. 


ΧΙΠ. Philop. in anal. post. fol. 18. 


AZ P. 4. ἅπερ) -περ eras. F. ὁ] bis p. 12. ἀνάλογον 


1 τόν] om. V. 2. ἐστίν F. 8. λοιπός) Aouxóv p. Z4 
om. Vp, euan. F. 13. ὁ ΓῚ 0 g. ὁ I'— 14: B, ovrog 


* 
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AT pars uel partes numeri ΓΖ, quae 4B nu- 
meri ΓΖ [def. 20]. quare etiam reliquus EB 
ET reliqui Zzf eadem pars uel partes erit, quae 


-T AB numeri ΓΖ [prop. VII. VIII]. ergo 
EB:ZzZ--A4B:I4 


B. 4. [def. 20]; quod erat demonstrandum. 


XII. 

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, ut 
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes 
praecedentes ad omnes sequentes. 

Sint quotlibet numeri proportio- 
nales 4, B, I, 4, ita ut sit 


T A: B—I:A. 
| 4 dico, ese 4: B— A-- I: Bl. 
4l B |r nam quoniam est 4: B — Γ: 4, 
quae pars uel partes est 44 numeri 


B, eadem pars uel partes est etiam 

" I numeri Z [def. 20]. quare etiam 4 -J- I' eadem 

pars uel partes sunt numerorum B - Z/, quae A 

numeri B [prop. V. VI] ergo 
4:B—A4--I:B-24 [def 20]; 

quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam 
permutatim proportionales erunt. 


om. p. , 16. 4] in ras. m. rec. P. τόν] τό φ. 17. (ἢ 
ἤ φ (non F). τοῦ] τόν φ. 19. 5 e corr. V, m. 2F 
20. ἐστίν͵ comp. F, euan. Dein in F seq. 23 folia perga- 


meni recentissimi (9); incip. ἐστὴν ἤ w74., desin. ΙΧ, 15 fin.: 
δεῖξαι. 21. Post ἔστιν in B: ὅ, del. m. 9. . 94. dat Vpg. 
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"Ἔστωσαν τέσσαρες ἀρφιϑμοὶ ἀνάλογον oí 4, B, I, 
Z4, ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ I πρὸς τὸν Z' λέγω, 


. ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἀνάλογον ἔσονται, ὡς ( A4 πρὸς τὸν 


10 
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λόγῳ] m. rec. B. 


I, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν A. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ A πρὸς τὸν Β. οὕτως ó T 
πρὸς τὸν Z1, ὃ ἄρα μέρος éóriv ὃ 4 vov B ἢ μέρη, 
τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ Γ τοῦ 4 ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. 
ἐναλλὰξ ἄρα. ὃ μέρος ἐστὶν ὃ A4 τοῦ Γ ἢ μέρη, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ 4 ἢ τὰ αὐτὰ μέρη. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν Zf 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ιδ΄. 

'Eàv ὦσιν ὁὅποσοιοῦν ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ δι᾽ ἴσου ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, Γ καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ. πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ οἱ 4, E, Z, ὡς μὲν ὁ .4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ὡς δὲ ὃ B πρὸς τὸν I, ov- 
τῶς 0 E πρὸς τὸν Z' λέγω, ὅτι καὶ δί ἴσου ἐστὶν 
ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Z. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν E, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 4, 
οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν Ε. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ Β 
πρὸς τὸν I, οὕτως 0 E πρὸς τὸν Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὴν ὡς ὃ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ. 
ὡς δὲ ὃ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Α πρὸς vOv “1 καὶ -— 


9. B] e corr. V. PUO τὰ αὐτὰ p. 1. καί] om. Vpg. 
TIT, 27. og] om. p. 
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Sint quattuor numeri proportionales 4, B, I Z4, 
ita ut sit 4: B — Γ: Zf. dico, esse etiam permutatim 
Ap uB:A. | 
* nam quoniam est 4: B — I': Z, quae - 

pars uel partes est 4 numeri B, eadem pars 

uel partes erit etiam Γ΄ numeri Z/ [def. 20]. 
4 Haque permutatim quae pars uel partes 
Τ est 4 numeri I', eadem pars uel partes 
est etiam B numeri Z/ [prop. X]. ergo 
7 A:I'-— B: 4 [def. 205 quod erat de- 
monstrandum. 


i-i 


p 


| 
| 


XIV. 


Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione, 
eliam ex aequo in eadem proportione erunt. 

Sint quotlibe&t numeri 4, B, I' et alii iis numero 
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione 


| | 
A 4 


B ELE» 


| 


I Z 


4, E, Z, iia ut sit 4: Ξε 4:Eet B:I'— E:Z. 
dieo, esse etiam ex aequo 4:1I'— 4:Z. 
nam quoniam est 4: B — 4: E, permutatim erit 
4:2 — B:E [prop. XIIIJ. rursus quoniam est 
B:I-E:Z, 
permutatim erit B: E— I':Z [id.]. sed B: E-—— A: I. 
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ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν Z4, οἵτως ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ᾽ 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 

᾿Εὰν μονὰς ἀριϑμόν τινα μετρῇ. ἰσακις δὲ 

ἕτερος ἀριϑμὸς ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν μετρῇ: καὶ 

ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ μονὰς τὸν τρίτον ἀριϑμὸν 
μετρήσει καὶ ὃ δεύτερος τὸν τέταρτον. 

Μονὰς γὰρ ἡ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν ΒΓ μετρείτω. 

ἰσάκις δὲ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄλλον τινὰ ἀριϑμὸν 


τὸν ΕΖ μετρείτω λέγω. ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἰσάκις ἡ Α 


μονὰς τὸν Zl ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ ΒΓ τὸν ΕΖ. 
Ἐπεὶ γὰρ ἰσάκις ἡ .4 μονὰς τὸν BI' ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ( 4 τὸν EZ, ὅσαι ἄρα εἰσὶν ἐν τῷ ΒΓ 
μονάδες, τοσοῦτοί εἰσι καὶ ἐν τῷ EZ ἀριϑμοὶ ἴσοι 
τῷ 4. διῃρήσθω ὁ μὲν ΒΓ εἰς τὰς ἐν ἑαυτῷ μο- 
νάδας τὰς BH, ΗΘ, OI, ὃ δὲ EZ εἰς τοὺς τῷ 4 
ἴσους τοὺς EK, K A4, AZ. ἔσται δὴ ἴσον τὸ πλῆϑος 
τῶν ΒΗ͂, ΗΘ. ΘΓ τῷ πλήϑει τῶν ΕΚ, ΚΑ, 4Ζ. 
καὶ ἐπεὶ ἴσαι εἰσὶν α BH, HO, ΘΓΓ μονάδες ἀλλή- 
λαις, εἰσὶ δὲ καὶ οἵ ΕΚ, ΚΑ, AZ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν BH, ΗΘ, ΘΓ uo- 
νάδων τῷ πλήϑει τῶν ΕΚ, ΚΑ, AZ ἀριϑμῶν, ἔσται 
ἄρα ὡς ἡ ΒΗ μονὰς πρὸς τὸν ΕΚ ἀριϑμόν, οὕτως 
ἡ ΗΘ μονὰς πρὸς τὸν Κα ἀριϑμὸν χαὶ ἡ OI' uo- 


νὰς πρὸς τὸν AZ ἀριϑμόν. ἔσται ἄρα καὶ ὡς εἷς . 


2. ἐναλλὰξ ἄρα] ἴῃ ras. m. 1 p. 4] in ras. g. 6. 
ptm nn p. 71. ἀριϑμόν) om. B. 8. μετρεῖ B. 9. gi 
e corr μετρήτω B g. 10. δέ} supra m. 1 V. 0 Z4 
supra m. 1 V. vuv] τινὰ μετρείτω V, τινὰ μετρήτω q. 


L 
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quare etiam 44:2 — I':Z. ergo permutatim erit 
A:DT—24:Z [d]; quod erat demonstrandum. 
XV. 

Si unitas numerum aliquem metitur, et alius nu- 
merus alium numerum aequaliter metitur, etiam per- 
mutatim unitas tertium numerum et secundus quartum 
aequaliter metietur. 

Nam unitas 4 numerum aliquem BI'metiatur, et 
alius numerus Z/ alium numerum EZ aequaliter me- 

tiatur. dico, etiam per- 


4, B. H 09 T  mutatim unitatem 44 nu- 
4 merum Z/ et BI'nume- 
Ι Ι . 
E K 7 des EZ aequaliter me- 
iri. 


nam quoniam unitas 4 numerum BI'et 7/ nume- 
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI' unitates, 
tot etiam in EZ numeri sunt numero 27 aequales. 
diuidatur BI'in unitates suas BH, HO, ΘΓ et EZ in 
numeros EK, K 4, AZ numero Z/ aequales. erit igi- 
tur multütudo numerorum BH, ΗΘ, OTI' multitudini 
numerorum EK, Κα A4, AZ aequalis. οὖ quoniam 
BH — H0 —0I 
et etiam EK — KA — AZ, et multitudo unitatum 
BH, HO, OI' multitudini numerorum EK, K 4, AZ 
aequalis est, erit BH: EK — HO: K A4 — OI: AZ. 
11. μετρείτω] om. V ῳ ἰσάκις} om. p. 12. μετρεῖ 
251 δὲ, 16. εἰσίν PÉ. ἀριϑμῷ Ῥ. 160. ὁ] ἡ y. δἕαυ- 
τῷ] ΡΒ, αὐτῷ Vpg. 18.05] δέν. 19. KA] K 6 οοτν. V. 
28. τῶν ΕΚΊ τῷ M, EK g. 24. og] m. 92 V. τόν] 
om. p. οὕτως] in ras. m. 2 V. 25. HO] in ras. m. 2 V. 


KA] in ras. m. 2 V. καὶ ἡ — 26: ἀρνϑμόν)] mg. m. 2 V. 
26. ἀρυϑμόν] om. B. ἔσται] ἐστιν comp. p. 
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τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαν- 
τες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ BH μονὰς πρὸς τὸν EK &gi9uóv, οὕτως 
ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΕΖ. ἴση δὲ ἡ BH μονὰς τῇ 4 μο- 
νάδι, ὃ δὲ EK ἀριϑμὸς τῷ 4 ἀριϑμῷ. ἔστιν ἄρα ὡς 
ἡ 4 μονὰς πρὸς τὸν Z4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ ΒΓ πρὸς 
τὸν ΕΖ. ἰσάκις ἄρα ἡ Α μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν με- 
τρεῖ καὶ 0 ΒΓ τὸν EZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ες΄. 

Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινας, οἱ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἴσοι 
ἀλλήλοις ἔσονται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, καὶ ὃ μὲν A4 τὸν 
B πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω. ó δὲ B τὸν A4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 ποιείτω" λέγω. ὅτι ἴσος ἐστὶν ὃ Γ 
τῷ ZÍ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πε- 
ποίηκεν, ὃ B ἄρα τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς τὸν .4 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ E μονὰς 
τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν I. ἐναλλὰξ ἄρα 
ἰσάκις ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Α͂ 
τὸν I. πάλιν, ἐπεὶ ὁ B τὸν .4 πολλαπλασιάσας τὸν 
2 πεποίηκεν, ὃ 4 ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
τῷ B μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ T, E μονὰς τὸν B. 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Ε μονὰς 
τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν Z. ἰσάκις δὲ 
ἡ E μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν ἐμέτρει καὶ ὁ 4 τὸν Γ' 


8. ἄρα] ἄρα καί p. πρός] bis P. 4. δ] ἡ p. μο- 
vdói] -δὲ in ras. V. 17. ἡ] ὁ P. Α47 supra m. 2 V. μο- 
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erit autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se- 
quentium, ita ommes praecedentes ad omnes sequentes 
[prop. XIT. quare BH: EK — BI': EZ. sed BH — A, 
et EK — Z4. quare erit 4: 4 — BI': EZ. ergo uni- 
tas 4 numerum z/ et BI' numerum EZ aequaliter 
metitur; quod erat demonstrandum. 


XVI. 
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros 
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt. 
Sint duo numeri 4, B, οὖ sit 
A» B-—I,B ras A — 4. 
dico, esse I' — Zf. 


E— —3À 4 nam quoniam 4»« B— I, B 
| (B numerum I' secundum unitates 
I! ; numeri Z metitur. uerum etiam 
Δι ; unitas Εἰ numerum 4 secundum 
(— E unitates eius metitur. itaque 


unitas E numerum 44 et B numerum I' aequaliter 
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B οὐ 4 
numerum I'aequaliter metitur [prop. XV]. rursus quo- 
niam B »€.4 — Z4, 4 numerum Z/ secundum unitates 
numeri B metitur. uerum eliam unitas E numerum 
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E 
numerum B et 4 numerum Z/ aequaliter metitur. 
uerum unitas E numerum B et 4 numerum Γ᾽ aequa- 


vs] om, P. ἀρυϑμόν] om. P. μετρῇ φ. 1]. ποιῶσιν B. 
14. ποιήτω V, sed corr. 19. ἡ] supra m. 1 p. E] e corr. p. 


20. αὐτῇ p. dou] in ras. V. 21. ἰσάκις ἄρα P m. 1, corr. 
m. rec. 22. ἰσάκις] om. p. μονὰς ἰσάκις p. 28. 4 ] in 
ras, m. 1 B. 25. τῷ] αὐτῷ P, corr. m. rec. 27. τὸν 


4 — 98: καὶ ὃ 4] om. p. 2328. ἐμέτρει] P; μετρεῖ B V g. 


| 224 | ΣΤΟΙΧΕΙ͂ΟΝ ET 
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ἰσάχις ἄρα C .4 ἕκάτερον τῶν Γ, 4, μετρεῖ. ἴσος 
ἄρα ἐστὶν ὁ Γ' τῷ 2f: ἵπερ. ἔδει δεῖξαι. 


4 


. 

᾿Εὰν ἀριϑμὸς δύο ἀριϑμοὺς πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινας, oL γενόμενοι ἐξ αὐτῶν τὸν αὖ- 
τὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλασιασϑεῖσιν. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 4 δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, I' πολλα- 
πλασιάσας τοὺς 4. E ποιείτω λέγω. ὅτι ἐστὶν ὡς 
ὁ Β πρὸς τὸν Γ, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν Ε. 

᾿Επεὶ γὰρ 0 Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Zi πε- 
ποίηκεν, ὃ B ἄρα τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ A 
μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ Ζ μονας τὸν 4 ἀριϑμὸν 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα ἡ Ζ μονὰς 
τὸν Α΄ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν 4. ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ Ζ μονὰς πρὸς τὸν A4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ B 
πρὸς τὸν 4. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ Ζ μονὰς 
πρὸς τὸν .4 ἀριϑμόν, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν E' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ B πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ Γ' πρὸς τὸν E. 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B πρὸς τὸν I', οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν E' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιη΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα πολλαπλα- 
σιάσαντες ποιῶσί τινας, OL γενόμενον ἐξ αὐὖὐ- 
τῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι λόγον τοῖς πολλαπλα- 
σιάσασιν. 


1. ὁ A] om. p. τῶν] τόν p. ὅ. τὸν αὐτόν] supra V. 
7. πολλαπλασιασϑεῖσι p. 8. τούς] inras. V. 11, τῷ] αὐτῷ P, 
αὐτῷ τῷ m. rec. 18. αὐτῇ p. 1. ἡ] ϑαρτα τη. 1 Ρ. ἀριϑ- 
μόν] om. P. 17. καὶ ὡς — 18: πρὸς τὸν E] om. P. 18. 
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liter metiebatur [p. 222, 92]. itaque 4 utrumque 
numerum I; z/ aequaliter metitur. ergo I'— 21; quod 
erat demonstrandum. 


XVII. 

Si numerus duos numeros multiplicans numeros 
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem 
habebunt, quam habent numeri multiplicati. 

Nam numerus 4 duos numeros B, I' multiplicans 
numeros 7/7, E efficiat. dico, esse B: I'— Z1: E. 

I———3 4 
B 1————3À I 
4 E 


1 " " Ὶ 
1 1 


dei 


quoniam enim 4 numerum B multiplicans z/ effe- 
cit, B numerum z/ metitur secundum unitates numeri A. 
uerum etiam Z unitas numerum 44 secundum unitates 
eius metitur. itaque unitas Z numerum .4 et B nu- 
merum Z/ aequaliter metitur quare Z:4- B: 4 
[def. 20]. eadem de causa erit etiam Z : 4 —I': E. 
quare etiam B : 2 — I': E. itaque permutando [prop. 
XHI] B:I'— 4: E; quod erat demonstrandum. 


XVIII. 
8i duo numeri numerum aliquem multiplieantes 
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem 
rationem habebunt, quam multiplicantes. 


τὸν A] Δ φ. - 24. ἔχουσι P. πολλαπλασιάσασι p, πολλα- 
πλασιάξζουσι V q. Dein seq. in V: δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ A, B 
ἀριϑμόν τινα τὸν I' πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας ob ysvo- 

vot ἐξ αὐτῶν τὸν αὐτὸν ἕξουσι τοῖς πολλαπλασιασα (ras. 2 
it£.); punctis del. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 15 
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Zo yàg ἀριϑμοὶ of A4, B ἀριϑμόν τινα τὸν Γ 
πολλαπλασιάσαντες τοὺς Z4, E ποιείτωσαν: λέγω, ὅτι 
ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως O0 zi πρὸς τὸν E. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ 4 τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν 4 πε- 
ποίηκεν, καὶ o Γ᾽ ἄρα τὸν Α΄ πολλαπλασιάσας τὸν 4 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Γ τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν E πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ Γ δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς 4. B πολλαπλασιάσας τοὺς Z1, E πε- 
ποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Α πρὸς τὸν Β. οὕτως ὁ 
2 πρὸς τὸν Ε' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ier. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ 
ἐκ πρώτου καὶ τετάρτου γενόμενος ἀριϑμὸς 
ἴσος ἔσται τῷ ἐκ δευτέρου καὶ τρίτου γενο- 
μένῳ ἀριϑμῷ" καὶ ἐὰν ὁ ἐκ πρώτου καὶ τετάρ- 
του γενόμενος ἀριϑμὸς ἴσος ἦ τῷ ἐκ δευτέρου 
καὶ τρίτου, oí τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον. 
ἔσονται. 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογον οἵ A, B, T, 
4, ὡς 0 Α πρὸς τὸν B, οὕτως o Γ πρὸς τὸν Ζ4, 
καὶ ὃ μὲν Α τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
ὁ δὲ Β τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ἴσος ἐστὴν ὁ Ε τῷ Ζ. 

Ὁ γὰρ A τὸν I' πολλαπλασιάδας τὸν Η ποιείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὃ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, 
τον δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἀριϑ- 
μὸς δὴ ὃ Α δύο ἀριϑμοὺς τους I, zl πολλαπλασιάσας 


1. τὸν DI' om. p. 2. τὸν Γ' vovg p. ,“ποιήτωσαν gu «58. 
ὡς ἐστιν p. ὄ. καί] m. 2 V; om. p. ἄρα] del. V, om. g. 
6. διὰ τὰ — 8: πεποίηκεν) mg. m. 2 V, om. g. 7. δύο] 
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Duo enim numeri 4, B numerum aliquem I' mul- ὁ 
tiplieantes 7/, E efficiant. dico, esse 4: B — 1: E. 
nam quoniam .4 nu- 


rA A (I———À 
ἘΣ o 
Bi ; merum Γ΄ mulüiplicans nu- 
Zi | merum Z1 effecit, etiam I' 
| z |; numerum 4 multüiplicans 


numerum Z/ effecit [prop. 
XVI] eadem de causa etiam I' numerum B multi- 
plieans numerum E effecit. itaque numerus I' duos 
numeros 44, B mulüplieans numeros Z/, E effecit. 
itaque erit 4 : Β — 21: E [prop. XVII]; quod erat 
demonstrandum. 

XIX. 


$i quattuor numeri proportionales sunt, numerus 
ex primo quartoque effectus aequalis erib numero ex 
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo 
quartoque effectus aequalis est numero ex secundo 
tertioque effecto, quattuor numeri 
proportionales erunt. 

Sint quattuor numeri propor- 
"E Z2 tionales 4, B, DI, Z4, ita ut sit 
A:B-—LDL:2,ei4»«4-—E, 
l4 B»«I —Z. dico, esse E — Z. 
: nam sit 4 »«I'— Η. iam quo- 
niam 4»«I' —H et A» 2: -Ξ Ε, 
numerus 4 duos numeros I, z/ mul- 


Lee 
4 


Ht 


euan. V. 11. 9] om. φ, ut semper deinceps. 18. ἀριϑ- 


póg] om. p. 14, ἐκ δευτέρου] PB, £x τοῦ δευτέρου Vg; 
δευτέρῳ Pp. τρίτῳ συγκειμένῳ ἀρυϑμῷ p. 17. ἀριϑμοί) 
om. p. ἀνάλογοι p. 21. E] in ras. V. Post ποιείτω ras. 


8 litt. V. — 25. πεποίηκε Vg. 26. δέ] supra V. 
15* 


10 
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τοὺς H, E πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ως ὃ Γ πρὸς τὸν 
Z4, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ or πρὸς τὸν 
2. οὕτως 0 Α πρὸς τὸν Β' καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 προς 
τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν E. πάλιν, ἐπεὶ ὁ A 
τὸν I' πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὃ Β τὸν Γ' πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, 
δύο δὴ ἀριϑμοὶ of 4. B ἀριϑμόν τινα τὸν Γ' πολ- 
λαπλασιάσαντες τοὺς H, Z πεποιήκασιν. ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν Z. ἀλλὰ 
μὴν καὶ ὡς o Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν 
Ε' καὶ ὡς ἄρα ὃ Η πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Η πρὸς 


τὸν Z. ὃ Η ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν E, Z τὸν αὐτὸν 


1 


20 


ἔχει λόγον᾽ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ E τῷ Ζ. 

Ἔστω δὴ πάλιν ἴσος ὃ E τῷ Z' λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 4. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων, ἐπεὶ ἴσος 
ἐστὶν ὁ E và Z, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Η πρὸς τὸν E, 
οὕτως 0 Η πρὸς τὸν Z. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ὁ Η πρὸς 
τὸν E, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν “7, ὡς ὃὲ o H πρὸς 
τὸν Z, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν B. xol ὡς ἄρα ὁ A4 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 421 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. οὕτως ὁ H — τὸν 4] mg. m. 2 V. 2. H] 4 p. ἀλλ᾽ 
ὡς] P; ὡς δέ Bpg. 8. καὶ ὡς ἄρα 0 A πρὸς τὸν Β, οὕτως] 
οὕτως ᾿δέ V, om. g. ὡς ἄρα] ὥσπερ P. 4. οὕτως καί p. 
ὁ H πρὸς τὸν E] om. φ. Post Ε΄ ἴῃ V add. m. 2: ὡς ὃ A4 
πρὸς τὸν Β. Hiec φ mg.: οὕτως δὲ καὶ ὃ Η πρὸς τὸν Ε ὡς 
0 4 πρὸς τὸν B. 6. πεποίηκε Vg. 12. ἑκάτερα g. 16. 
ἐπεί] del. m. rec. P, adseripto λείπει. Post ἐπεί add. Vpg: 
ὃ 4 τοὺς (πρὸς. τούς p ΤΘ, 4 “πολλαπλασιάσας τοὺς Η, Ἐ πε- 
πο τέ ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Τ' πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 H πρὸς τὸν 

E; idem praemisso ἐπεί P mg. m. rec. et item praemisso 
ἐπεί et additis: ἴσος δέ ἐστιν ὁ E τῷ Z' ἔστιν ἄρα ὡς δ) Η 
πρὸς τὸν E B mg. m. 2, deletis lin. 16: ἴσος ἐστίν — 17: τὸν E. 
ἴσος] ἴσος δέ Vpg. 11. ἐστίν] mutat. in δέ m. rec. P. E] 
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tiplieans numeros H, E effecit. erit igitur 
D:4-H:E [prop. XVII]. 
uerum 1':21— 4: B. quare etiam 4: B — H : EF. 
rursus quoniam 4 »« I' — H et B »« I' — Z, duo nu- . 
meri 4, B numerum aliquem Γ᾽ mulüiplicantes nume- 
ros H, Z effecerunt. itaque 4: B — Η: Z [prop. XVIII]. 
uerum etiam 4: B — H:E. quare etiam H: E — H:Z. 
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet. 
ergo E — Z [V, 9]. : 
Sit rursus E — Z. dico, esse 4: B — I: Zt. 
nam iisdem comparatis quoniam E — Ζ, erit 
H:E-—H:£ZINX 1] 
uerum H: E— Γ: Z [prop. XVII] et H:Z — A4:B 
[prop. XVIII]. quare etiam 4: B — Γ: z/; quod erat 
demonstrandum. 


1) Cum Euclides plerasque propositiones libi V propria 
demonstratione usus de numeris iterum demonstrauerit, in 
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 iu his propositio- 
nibus saepissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libri prop. 9, 
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis. 


e corr, m. 1 p. ἔστιν ἄρα — 18: τὸν Ζ] mg. m. 2 V. ig 
ἔστι φ. E] Z y. 418: Ζ] E g. 19. 4] in ras 
Post 4 add. Vpg: καὶ ὡς ἄρα ὃ Τ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ H 
πρὸς τὸν Z; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. «et ] 
om. V g. 21. Sequitur in Vpg propositio de tribus numeris pro- 
greens om. P m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et 
ampanus (ἃ. p. 231 not); in B in mg. legitur à manu 1. 
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix. 
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, 


κ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν 
λόγον ἔχοντας ἰσάκις 0 τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. 

Ἔστωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B οἱ I'14, EZ: λέγω, ὅτι 
ἰσάκις 0 I4 τὸν A4 μετρεῖ καὶ ὁ ΕΖ τὸν B. 

Ὁ I'4 γὰρ τοῦ A4 οὔκ ἐστι μέρη. εἰ γὰρ δυνα- 
τόν, ἔστω" καὶ ὁ ΕΖ ἄρα τοῦ B τὰ αὐτὰ μέρη ἐστίν, 
ἅπερ ὁ ΓΖά τοῦ 4. ὅσα ἄρα ἐστὶν ἐν τῷ I'4 μέρη 
τοῦ Α͂, τοσαῦτά ἐστι καὶ ἐν τῷ ΕΖ μέρη τοῦ B. 
διῃρήσϑω ὃ μὲν ΓΖ εἰς τὰ τοῦ A4 μέρη τὰ ΓΗ, H 4, 
ὁ δὲ EZ εἰς τὰ τοῦ B μέρη và EO, 0Z: ἔσται δὴ 
ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ͂, H4 τῷ πλήϑει τῶν EO, 
ΘΖ. καὶ ἐπεὶ ἴσοι εἰσὶν οἵ ΓΗ͂, Hz ἀριϑμοὶ ἀλ- 
λήλοις. εἰσὶ δὲ καὶ οὗ EO, ΘΖ ἀριϑμοὶ ἴσοι ἀλλή- 
λοις, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν ΓΗ͂, ΗΖ τῷ 
πλήϑει τῶν ΕΘ, ΘΖ, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓΗ͂ πρὸς τὸν 
ΕΘ. οὕτως 0 ΗΖ πρὸς τὸν ΘΖ. ἔσται ἄρα καὶ ὡς 
tig τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες οἱ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους. 
ἔστιν ἄρα ὡς 0 ΓΗ͂ πρὸς τὸν EO, οὕτως ó Γά 
πρὸς τὸν EZ: oí ΓΗ͂, ΕΘ ἄρα τοῖς ΓΩ͂, ΕΖ ἐν 


1. κ΄] κα΄ Vpg, P m. tons qn B. quet. 8. τόν 
4] corr. ex τὸ A V. 9. ἐστιν B. oro ὁ ΓΖ τοῦ 
4 μέρη Vpg. τοῦ B] postea add. V. 11. ὅπερ B, corr. 

.9. 12. ἐστιν B. τοῦ] bis V. 14. 02] ΘΗ P; corr. 
m. rec.  icov δὴ ἔσται p. δή} in ras. g. 16. xoi 
ἐπεί --- 19: τῶν EO, ΘΖ] del. V, om. g. 16. ἴσοι εἰσίν 
om. V. ἀλλήλοις] ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν V. 11. εἰσί] εἰσίν P, 
ἴσοι Ῥ. ἴσοι] om. p. 19. E0] Θ e corr. V. 22. ἅπα- 
τες P, corr. m. rec. 
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XX.) 

Numeri minimi eorum, qui eandem ac ipsi ratio- 
nem habent; numeros eandem rationem habentes ae- 
qualiter metiuntur, maior maiorem et minor minorem. 

Sint enim 17, EZ minimi numeri eorum, 

qui eandem rationem habent, quam 4, B. 
p dico, ΓΖ numerum 4 et EZ numerum B 

aequaliter metiri. 


3 | nam ΓΖ numeri 44 non est partes. nam 
| sl fieri potest, sit. quare etiam EZ numeri 
! B eaedem partes sunt, quae ΓΖ numeri 4 

[prop. XIII, def. 20]. itaque quot sunt in ΓΖ 
p .g Partes numeri 44, tot etiam sunt in EZ ng- 


| meri B partes. diuidatur ΓΖ in ΓΗ͂, ΗΖ par- 
19 tes numeri 4, EZ autem in EO, ΘΖ partes 
Ead ,z numeri B. erit igitur multitudo numerorum 
ΓΗ, H4 multitudini numerorum ΕΘ, ΘΖ 
T aequalis. et quoniam I'H — ΗΖ et E90 — ΘΖ, 
et multitudo numerorum ΓΗ͂, ΗΖ aequalis est mul- 
titudini numerorum EO, ΘΖ, erit 
DH:E0O-—HZA:9Z. 

quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen- 
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop. 
XII]. quare l'H: EO — I'4: EZ. itaque ΓΗ͂, ΕΘ 


1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20 
&dd.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue 
proportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro- 
ducitur, sit aequalis quadrato medii, et si ille qui ex primo 
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod 
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in 
16 sexti de tribus lineis. hoc enim facile demonstratur per 
hanc 20 cett. : 
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τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν᾽ ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον" ὑπόχεινται γὰρ of I4, ΕΖ ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. οὐκ ἄρα μέρη 
ἐστὶν 0 I'4 τοῦ 4’ μέρος ἄρα. καὶ ó EZ vov B τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστίν. ὅπερ ὃ ΓΔΩ͂ τοῦ 4᾽ ἰσάκις ἄρα 
ὁ ΓΖ τὸν A μετρεῖ καὶ ὃ ΕΖ τὸν Β' ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


κα΄. 

Οἱ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοί 
εἶσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἀριϑμοὶ οἱ A, 
B: λέγω; ὅτι οἵ 4. B ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Εἰ γὰρ μή, ἔσονταί τινες τῶν 4, B ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B. ἔστωσαν 
οἱ I, 4. 

Ἐπεὶ ovv οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχον- 
τας ἰσάκις ὅ τε μείζων τὸν μείζονα καὶ ὁ ἐλάττων 
τὸν ἐλάττονα. τουτέστιν Ü τε ἡγούμενος τὸν ἡγού- 
μενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον, ἰσάκις ἄρα ὁ Γ 
τὸν 4 μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν B. ὁσάκις δὴ ὁ Γ τὸν 
44 μετρεῖ. τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ E. καὶ 


1. ὄντες] om. g. 283. ἐστίν] P, om. ΒΥ͂ρῳ. 3. τόν] 
om. B. αὐτόν] om. φ. 4. EZ] P; ΕΖ ἄρα BVpg. 5. 
ἰσάκις ἄρα ὁ ΓΖ τὸν A] mg. g. Sequitur propositio quae- 
dam noua in BVpg, a Theone interpolata; om. P (add. mg. 
m. rec.) οὐ Campanus (ἃ. p. 283 not); ἃ. app. 8. κα΄] wy 
BVyp, P m. rec. — 10. £iew PB. 12. εἰσιν P. 14. Post 
μή add. Theon: εἰσιν of 4, B ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς (BVpg). 15. B] corr. ex I' m. 1 p. 18. 
ἐχόντων αὐτοῖς Vpg. 19. 0 ve] ὅτε φ. ἐλάσσων Vpq. 20. 
ἐλάσσονα Vpg. τουτέστι Q. 
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minores numeris I'7/, EZ in eadem proportione sunt; 
quod feri non potest; nam supposuimus, ΓΖ, EZ 
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem. 
itaque ΓΖ non est partes numeri A4. pars igitur erit 
[prop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac ΓΖ 
numeri 44 [prop. XIII; def. 20]. ergo ΓΖ numerum 
Α΄ ei EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat 
demonstrandum. 


XXL) 


Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent. 

Sint primi inter se numeri 4, B. dico, 

numeros 44, B minimos esse eorum, qui 


eandem rationem habeant. 
"| nam si minus, erunt numeri aliqui mi- 
nores numeris 4, B, qui in eadem pro- 
portione sint ac 4, B. sint Γ, zl. iam 
quoniam numeri minimi eorum, qui ean- 
dem rationem habent, eos, qui eandem ra- 
tionem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem et minor minorem [prop. XX], ἢ. e. prae- 
cedens praecedentem et sequens sequentem, I' numerum 
.4A et 4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi- 
tur I' numerum ΑΓ metitur, tot sint in E unitates. 


Á 


1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi- 
tamento suo VII, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam 
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in- 
directae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 28. 
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet 
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi 
quoque in eadem proportione proportionales erunt, cett. 
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ὁ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
καὶ ἐπεὶ ὁ Γ τὸν .4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονά- 
δας, καὶ ὁ E ἄρα τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ 
μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὃ E καὶ τὸν B μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. ὃ E ἄρα τοὺς A, B με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. ovx ἄρα ἔσονταί τινες τῶν 4, B ἐλάσσονες 
ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς A, B. οἱ A, 
Β ἄρα ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 

Οἱ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Ἔστωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ Α. Β' λέγω, ὅτι οἵ 4, B 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, μετρήσει 
τις αὐτους ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ Γ. καὶ 
ὁσάκις μὲν ὁ Γ᾽ τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ 4, ὁσάκις δὲ ὃ Γ τὸν B μετρεῖ, το- 
σαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Ε. 

Ἐπεὶ ὁ Γ᾽ τὸν A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ A 
μονάδας. ὁ I' ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν A 


XXII Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


2. καὶ ἐπεί — μονάδας] om. P (abesse non possunt). 
-i vom g. 4. τὰ αὐτά] ταῦτα B. ὁ Ε καί] καὶ ὁ 

9. εἰσιν ΡΒ. 11, κδ΄ BVp, P m. rec. 12. 
,εὐτῶν P, corr. m. 1. 13. αὐτοῖς] om. Alexander. 15. 
Post ἐχόντων in V ἀλλήλοις delet. 10. εἰσί φ. 11. εἰσιν B. 
πρῶτοι] οἵ A, B πρῶτοι Bp. ἀλλήλους of A, B Vg. 18. 
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quare etiam 7/ numerum B metitur secundum unitates 
numeri E. et quoniam Γ΄ numerum 4 secundum uni- 
tates numeri E metitur, etiam E numerum 44 metitur 
seeundum unitates numeri I' [prop. XV]. eadem de 
causa E etiam numerum B metitur secundum unitates 
numeri Z/ [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti- 
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest 
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris 
4, B minores, qui in eadem proportione sint ac 4, B. 

ergo 4, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem - 
habent; quod erat demonstrandum. | 


XXII. 


Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
inter se primi sunt. 

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent, 
sint 4, B. dico, A4, B numeros inter se primos esse. 


4! Ι nam si primi non sunt inter se, 
po numerus aliquis eos metietur. meti- 
31 atur et sit I. et quoties I' nume- - 
Mice rum 4 metitur, tot unitàtes sint in Z, 


quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates 
sint in E. 

quoniam enim ÍI' numerum 4 secundum unitates 
numeri Z/ metitur, I' numerus numerum Z/ multipli 
cans numerum .4 effecit [def. 15]. eadem de causa 


αὐτούς τοὺς 4, B Theon (BVpg). ἔστω] om. g. 20. 
B] in ras. m. 2 P. 22. ἐπεὶ γάρ P, ἐπεὶ οὖν V m. 2, φ. 
23. l'] 4 V in ras., g. 4| I'inras. V, y. Ante rov 


ras. !/, lin. V. 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν E πολλα- 
πλασιάσας τὸν Β πεποίηκεν. ἀριϑμὸς δὴ ὁ Γ δύο 
ἀριϑμοὺς τοὺς 4, E πολλαπλασιάσας τους 4, B πε- 
ποίηκεν᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 
A πρὲς τὸν B: οἵ 4. E ἄρα τοῖς A, B ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ εἰσὶν ἐλάσσονες ὄντες αὐτῶν᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα τοὺς Α4. B ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις 
μετρήσει. οἱ 4. B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κγ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὃ τὸν ἕνα αὐτῶν μετρῶν ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
A, B, τὸν δὲ A μετρείτω τις ἀριϑμὸς ὃ I" λέγω. 
ὅτι καὶ οἵ I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἱ Γ, Β πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει [τις] τοὺς I, B ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω 
ὁ 2. ἐπεὶ ὃ 4 τὸν Γ μετρεῖ, ὁ δὲ Γ τὸν A με- 
τρεῖ. καὶ ὁ 4 ἄρα τὸν .4 μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ 
τὸν B: ὃ 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους ὄντας: 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
Γ. Β ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει... οἵ I, B ἄρα 


πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. πεποίηκε V φ. ΓῚ mutat. in E V; E])T 
Y in ras., g. 2. ἀριϑμὸς mut. in ἀριϑμοί 24 ἀριϑμοί q. 
or δύο] oí 4, E in ras. V, φ. 3. ἀριϑμὸν τὸν Γ' πολλα- 
πλασιάσαντες V e corr, g. πεποιήκασιν in ras, V, g. $. 
εἰσί p. 10. κε΄ BVp, P m. rec. 12. πρῶτος πρὸς τὸν 
λοιπόν Ῥ. 156. λέγω, ὅτι] λέγω post ras. P. 18. vic] m. 
rec. P. τοὺς I', B] om. p. Post B add. V: ἀριϑμούς, idem 
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erii etiam I'»« E — B. itaque numerus I' duos nu- 
meros Z/, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit 
igitus : E — 4: B [prop. XVII]. itaque Ζ, E nu- 
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod 
fieri non potest. itaque numeros .4, B nullus nume- 
rus metietur. ergo numeri 4, B inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


XXIII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum 
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit. 
Sint duo numeri inter se primi 4, B, et 
numerum 4 metiatur numerus aliquis I. 
dico, etiam I', B inter se primos esse. 
ra nam si I, B inter se primi non sunt, 
| I numerus aliquis Γ᾽, B metietur. metiatur, 
p οἷ sit 4. quoniam Z/ numerum Γ᾽ meti- 
tur, et I' numerum 4 metitur, etiam Z4 
numerum .4 metitur. uerum etiam numerum B me- 
titur. 4/ igitur numeros 4, B metitur, qui primi sunt 
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I, 
B nullus numerus metietur. ergo I, B inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


A B 


g mg. m. 1, ιϑμὸς τοὺς B ἀριϑμούς p. μετρήτω φ. 
19, e b καὶ T V, ἐπεὶ di g. 21. NUS corr. ex τό 
m. 1 P, τόν p. 23. T, B] (prius) B, I' V g. 
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xÓ'. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα ἀριϑμὸν πρῶ- 
τοι ὦσιν, καὶ ὃ ἐξ αὐτῶν γεν diiutg πρὸς τὸν 
αὐτὸν πρῶτος ἔσται. 

Δύο. γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4. B πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν I' πρῶτοι ἔστωσαν. À ὁ 4 τὸν B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Zi ποιείτω" λέγω, ὅτι οἵ I, πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν oí Γ, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. 
μετρήσει [v.g] τοὺς Γ, 4 ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 
ἔστω ὃ E. καὶ ἐπεὶ o( DI', 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, τὸν δὲ Γ᾽ μετρεῖ τις ἀριϑμὸς ὁ E, οἱ A, E 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὁσάκις δὴ ὁ Ε τὸν 
44 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z' καὶ 
ὁ Ζ ἄρα τὸν Zl μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονάδας. 
0 E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν 2, πεποίηκεν. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Ζΐ 
πεποίηκεν᾽ ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἕκ τῶν E, Z τῷ ἐκ 
τῶν 4, B. ἐὰν δὲ ὃ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσος ἦ τῷ ὑπὸ 
τῶν μέσων, οἱ τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Ε πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Β πρὸς τὸν 
Z. οἱ δὲ A, E πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, 
οἱ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόν- 
τῶν αὐτοῖς μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
ἰσάκις 0 τε μείζων τὸν μείζονα x«l ὁ ἐλάσσων τὸν 
ἐλάσσονα, τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 


1. χβ' ΒΥ͂Ρ, P m. rec. 2. Post ἀριϑμοί add. V (in ras.) 

et φ: πρώτοι. ἀρυϑμόν] mg. m. 2 V. πρῶτοι] om. -V g. 
8. ὦσι PVpq. πρῶτος ἔσται πρὸς τὸν αὐτόν p. T. ποι- 
ἥτω φ, sed corr. DI, 4] e corr. m. 2 p. 10. zig] om. P; 
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XXIV. 


Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, 
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit. 
Nam duo numeri 4, B ad numerum 
aliquem I' primi sint, et sit 4 »« B — 4. 
dico, etiam Γ᾽, Ζ' inter se primos esse. 
nam si lI, zfí inter se primi non sunt, 
numerus aliquis numeros I, Z/ metietur. 
4 metiatur et sit E. οὐ quomam I, 4 
inter se primi sunt, et numerum I' nu- 
merus aliquis E metitur, numeri 44, E inter se primi 
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum z/ me- 
titur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum 
4 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV]. 
itaque E »« Z — 4 [def.15]. uerum etiam 4»« B — 4. 
itaque E»« Z — A4»« B. uerum ubi numerus ex ex- 
tremis productus numero ex mediis producto aequalis 
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX]. 
itaque E: 4 — B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem 
etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri 
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem 
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio- 
rem et minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens 
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume- 


—— — — ο-«--.- 


E 


N 
I——| à I— —— 


add. m. rec. Post 4 add. T: ἀριϑμούς. ἀριϑιμός] COrr. 
ex ἀριϑμούς m. rec. P. of Τ' ^ oo. corr. ex ὁ Γ' g, ex 
of T, 4 p m. 2; οἵ 4, Dg e 4, E] E, A p. 

18, ἄρα] om. V g. 19. reos] | ἴσον φ. 20. oí] «sí? P, 
del. m. rec. ἀνάλογοιρΡ. ^ 25. ἐλάττων P. 26. ἐλάττονα P. 


- 


10 


15 


20 


25 


240 ETOIXEION ξ΄. 


καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" ὁ E ἄρα τὸν B με- 
τρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν I" ὃ E ἄρα τοὺς Β. Γ με- 
τρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους: ὅπερ lici ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα τοὺς P ἀφιϑμοὺς ἀριϑιμός τις 
μετρήσει. of I, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κε΄. 

᾿Εὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, ὁ ἐκ τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς 
τὸν λοιπὸν πρῶτος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους of 
A, B, καὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' ποιεί- 
τῶ λέγω, ὅτι οἵ B, I' πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 

Κείσϑω γὰρ τῷ Α ἴσος ὃ 24. ἐπεὶ οἵ 4, B πρώ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἴσος δὲ ὁ 4 τῷ 4, καὶ οἵ 
4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἑκάτερος ἄρα 
τῶν Z1, 4 πρὸς τὸν B πρῶτός ἐστιν᾽ καὶ ὃ ἐκ τῶν 
2, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν B πρῶτος ἔσται. ὃ 
δὲ ἐκ τῶν 4, A γενόμενος ἀριϑμός ἐστιν ὃ I. οἵ 
I, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

XS. 

Eàv δύο ἀριϑμοὶ πρὸς δύο ἀριϑμοὺς ἀμ- 
φότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ὦσιν, καὶ οἵ 
ἐξ αὐτῶν γενόμενοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔσονται. | 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρὸς δύο ἀριϑμοὺς 
τοὺς I' 4 ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον πρῶτοι ἔστω- 


2, τούς] τόν p. B, I'] T, B Bg, in ras. V. 4. ἀριϑ- 
uóg] om. g. 7. «£ BVp, P m. rec. 12. 44 ἑαυτόν) corr. 
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rum B metitur. uerum etiam numerum Γ᾽ metitur. 
itaque E numeros B, I' metitur, qui inter se primi 
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros Ij 4 
nullus numerus metitur. ergo I, zZ/ inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXV. 


Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex 

altero eorum productus ad reliquum primus erit. 
IU Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit 
| | 4 — [. dico, numeros B, I' inter se pri- 
1 p| mos esse. 
T ponatur enim Z/ — 4. quoniàm 4, B inter 
la p 86 primi sunt, οὐ 4 — 7f, etiam Zi, B inter se 
i primi sunt. itaque uterque 27, 4 ad B primus 
est. quare etiam Z/»« 4 ad B primus erit [prop. 
XXIV]. uerum Z72«.4— Γ. ergo I, B inter se primi 
sunt; quot erat demonstrandum. 


XXVI. 


Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin- 
gulos primi sunt, etiam numeri ex iis produci inter 
se primi erunt. 

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros Γ᾽, 4 


ex AE αὐτόν B. 13. B, LT] D, B P. εἰσί Vpg. 14. 
καὶ ἐπεί V; ἐπεὶ οὖν p. — 15. ἴσος δέ — 16: ἀλλήλους εἰσίν] 
om. B, mg. m. 2 V. 10. B] in ras. Vp. πρός] ἀπ᾽ «o g. 
17. ἐστιν] PB; comp. p; ἐστι Vg. 18. ἄρα] supra V,. 
ἔτι qg. γινόμενος B. Post hoc uerbum ras. dimid. lin. V. 
22. κη΄ BVp, P m. rec. — 23. ἀριϑμούς] om. p. — 24. ὦσι 
PVpg. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 16 
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σαν, καὶ ὃ uiv Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν E 
ποιείτω, ὃ δὲ Γ' τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Z ποι- 
εἰτω λέγω, ὅτι οἵ E, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν͵ 

᾿Επεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν 4, B πρὸς τὸν I' πρῶ- 
τός ἐστιν, καὶ ὃ ἐκ τῶν 4, B ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν Γ' πρῶτος ἔσται. ὃ δὲ ἐκ τῶν A, B γενόμενός 
ἐστιν ὁ Er οἵ E, Γ ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσέν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ E, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. ἑἕκάτερος ἄρα τῶν Γ, 4 πρὸς τὸν E πρῶτός 
ἐστιν. καὶ ὃ ἐκ τῶν D, 4 ἄρα γενόμενος πρὸς τὸν 
E πρῶτος ἔσται. ὃ δὲ ἐκ τῶν Γ, 4 γενόμενός ἐστιν 
ὁ Z. οἵ E,Z ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν. καὶ πολλαπλασιάσας ἑκάτερος ἑαυτὸν 
ποιῇ τινα, of γενόμενοι ἐξ αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔσονται, κἂν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενο- 
μένους πολλαπλασιάσαντες TOLOGÍ τινας. κά- 
κεῖνοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται [καὶ ἀεὶ 
περὶ τοὺς ἄκρους τοῦτο συμβαέν ει]. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους of 


XXVII. Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87. 


1. E — ἃ: πολλαπλασιάσας τόν] mg. m. 2 P. b. ἐστι 
codd. ó] om. g. γενόμενος ἄρα Vg. 7. ὃ E ἐστιν p. 
εἰσί V φ. 8. διὰ τά --- 9: εἰσίν] πάλιν Β. 8. τὰ αὐτά 
ταῦτα V g. E, 4] 4, E P. 9. ἄρα] om. B. τῶν 
τόν φ. 10. ἐστι BV 9; comp. p. 11. ἔσται] ἐστι comp. p. 

ἐστιν Ῥ. 14. x9' ΒΥ», P m. rec. 
16. ὦσι Pp. 17. αὐτῶν] -ὧν in ras. g. 21. di 
gti τὸ αὐτό m. 92 B. 22. δύο] supra m. 2 V.- ἀριϑμο 
δύο P. 
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singuli ad singulos primi sint, et sit 
ABE, T» 4-—Z. 
dieo, etiam E, Z inter se primos esse. 


A1 deed Ms 
B 1———3 ΖΊ ————4 
Ei Ι 

ZI 1 


nam quoniam uterque 4, B ad I' primus est, etiam 
A »« B ad I' primus erit [prop. XXIV]. sed 4»« B — E. 
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa 
eliam E, 4 inter se primi sunt. itaque uterque I) z4 
ad E primus est. itaque etiam I'»« Ζί ad E primus 
erii. sed D'»« 4 — Z. ergo E, Z inter se primi 
sunt; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se 
ipse multiplieans numerum aliquem effecerit, numeri 
ex iis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab 
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros | 
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et 
semper in extremis!) hoc accidit]. 


1) ἄκροι hoc loco satis insolenter positum est. neque 
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos. 
praeterea mirum est, haec uerba in demonstratione ne uerbo 

idem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba καὶ 
ἀεὶ περὶ τοὺς ἄκρους τοῦτο συμβαίνει lin. 20—21 ante Theonem 
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra- 
tione addit: sieque si infinities duceretur utrumque producto- 
rum in suum principium, essent omnes producti contra se 
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab « ad quemlibet 
eductum a 5). 
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4, B, καὶ ὃ .4 ἕαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
ποιείτω. τὸν δὲ I' πολλαπλασιάσας τὸν Z1 ποιείτω, 
ὁ δὲ B ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" λέγω. ὅτι 
οἵ τε I, E καὶ οἱ 4, Z πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
᾿Επεὶ γὰρ οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
καὶ ὃ .4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν, 
of I, B ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν 
of I, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ ὃ B ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, οἵ I', E ἄρα πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. πάλιν, ἐπεὶ οἵ A, B πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, καὶ o B ἑαυτὸν πολλαπλα- 
σιάσας τὸν E πεποίηκεν, οἱ 4, E ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ οὖν δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, I" πρὸς 
δύο ἀριϑμοὺς τοὺς B, E ἀμφότεροι πρὸς ἑκάτερον 
πρῶτοί εἰσιν, καὶ ὃ ἐκ τῶν A, I' ἄρα γενόμενος πρὸς 
τὸν ἐκ τῶν B, E πρῶτός ἐστιν. καί ἐστιν ὃ μὲν ἐκ 
τῶν 4, Γ ὃ 4. ὃ δὲ ἐκ τῶν B, Ε ὃ Ζ. οἱ 4, Z 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


x1. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν 
πρῶτος ἔσται" καὶ ἐὰν συναμφότερος πρὸς ἕνα 
τινὰ αὐτῶν πρῶτος 7j, καὶ οἱ ἐξ ἀρχῆς ἀριϑμοὶ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ἔσονται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους οἵ AB, BI* λέγω, ὅτι καὶ συναμφότερος ὁ 4Γ 
πρὸς ἑκάτερον τῶν AB, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 


1. μέν om. Vg. 2. ποιείτω ποιεῖ p. ποιείτω τὸν 4 
Vo (ποιήτω, sed corr., g). 3. μέν in ras. P. 5. τε] 
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Sint duo numeri inter se primi 4, B et sit 
A» 4 --Γ οἱ 4;«Γ -- , 
B»«B-—E et B»« E — Z. 
dico, et I, E et 4, Z inter se primos esse. 
nam quoniam 44, B inier se primi 


sunt, οὐ 4 »« 4 — I, erunt I, B inter 
4 se primi [prop. XXV]. iam quoniam 
wp d I, B inter se primi sunt, et 
Is ? E-| B »« B — E, erunt I', E 
Z inter se primi [id.]. rursus quoniam 


44, B inier se primi sunt, et 
B »« B — E, erunt A4, E inter se primi [id.] iam 
quoniam duo numeri 4, I' ad duos numeros B, E 
singuli ad singulos primi sunt, etiam .4»« I' ad B»« E 
primus est [prop. XXVI]. et 4»«I'— 4, B2« E— Z.. 
ergo 27, Z inter se primi sunt; quod erat demon- 
strandum. 
XXVIII. 


Si duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque 
simul ad utrumuis primus erit. et si uterque simul 
ad alterutrum primus est, etiam numeri ab initio 
sumpti inter se primi erunt. 

Componantur enim duo numeri inter se primi 4 B, 
BI. dico, etiam .4I' ad utrumuis 4B, BI' prinum 
esse. 


om. Vg. εἰσί V q. inet — εἰσίν] mg. m. 1 V. εἰσί 

BVpg. 8. eio V pg. duel οὖν — 9: kde *- p, 

1. V. 9. εἰσί BVpg. 11. εἰσί V g. . εἰσί Pp. 
14, ἐπεί] καὶ ἐπεί B. 15. B] corr. ex 4 A 16. εἶσι 
Rp 17. τόν] τῶν φ. ἐστι Vg, comp. p. 20. A 

BVpg, P m. rec. 22. ὦσι PV pq. συναμφότερον αὐτῶν 


πρὸς ἑκάτερον Vq. 206. συνκείσϑωσανφ. 28. τῶν] τόν FP. 
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Ei γὰρ μή εἰσιν οἵ I'A, AB πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήδει τις τοὺς ΓΑ͂, AB ἀριϑμός. μετρείτω, 
καὶ ἔστω ὁ 4. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τοὺς ΓΑ͂, AB μετρεῖ, 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν BI' μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸν 
BA: 0 4 ἄρα τοὺς AB, BI^' μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
ΓΑ, AB ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει" οἵ ΓΑ͂, AB 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ οἵ AI', ΓΒ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ὁ ΓΑ͂ 
ἄρα πρὸς ἑκάτερον τῶν AB, ΒΓ πρῶτός ἐστιν. 

Ἔστωσαν δὴ πάλιν οἱ ΓΑ͂, AB πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους" λέγω, ὅτι καὶ οὗ 4B, BI' πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. 

Ei γὰρ μή εἰσιν οἵ AB, ΒΓ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, μετρήσει τις τοὺς 48, BI' ἀριϑμός. μετρείτω, 
καὶ ἔστω ὃ 4. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 ἑκάτερον τῶν AB, ΒΓ 
μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸν ΓΑ͂ μετρήσει. μετρεῖ δὲ 
καὶ τὸν AB' ὃ 4 ἄρα τοὺς I4, AB μετρεῖ πρώ- 
τους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα τοὺς 48, BI' ἀριϑμοὺς ἀριϑμός τις μετρήσει. 
οὗ 4B, BI' ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


x9. 
“Ἅπας πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς ἅπαντα ἀριϑ- 
μόν, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν. 


1. ΓΑ AT' p. 3. I'A] 4 e corr. p. AB] AB ἀριϑ- 
μοὺς V g. FePsóc] mutat. in ἀριϑμούς p. ὅ. 4]in ras. φ. 
8. διὰ τά — 9: εἰσίν} mg. V. 8. ài |] seq. ras. 2 litt. Ud 
9. of] o£. V, 0 g. | AI', PB] in ras. p; I'4, ΓΒ Vg. 
AI'Vpg. 10. τῶν] e corr. P. 12. xar] 'supra V. pr 
e corr. p m. 1. 15. BI'] BI ἀριϑμούς Vg. μετρήτω g. 
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nam sil'4, 4B inter se primi non suni, numerus 
aliquis numeros Γ΄, 4B metietur. metiatur ei sit Zf. 

iam quoniam “27 numeros I'4, 4B melitur, etiam 
reliquum BI' metietur!) uerum etiam B.4 metitur. 

| Z igitar 4B, BI' numeros me- 
é ? ütur, qui inter se primi suni; 
I-————À : 

4 quod fieri non potest. itaque 
numeros ΓΖ, 4B nullus numerus metitur. ergo I'4, 
AB inter se primi sunt. eadem de causa etiam AI, 
ΓΒ inter se primi sunt. ΓΑ͂ igitur ad utrumuis 48 
BI'primus est. 

iam rursus ΓΖ, 4B inter se primi sint; dico, etiam 
A B, BI' inter se primos esse. 

nam 81 48, BI' inter se primi non sunt, numerus 
aliquis eos metietur. metiatur et sib 7/. et quoniam 
4 utrumque 4B, BI' meütur, etiam totum I'4 me- 
tietur;) uerum etiam 4B metitur. Z/ igitur I4, 48. 
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest. 
itaque numeros 4188, BI' nullus numerus metietur. 
ergo 4B, BI'inter se primi sunt; quod erat demon- 
strandum. 


XXIX. 


Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, quem 
non metitur, primus est. 


1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud 
Euclidéem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr. 
Clavius II p. 12 nr. X et XII. 


23. λα΄ BVpg, P m. rec. 24. ἅπαντα] seq. lacuna 6 litt. V. 
25. ὅν — ἐστιν] in ras. m. 1 p. μετρῇ P, corr. m. rec. 
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Ἔστω πρῶτος ἀριϑμὸς ὃ 4 καὶ τὸν Βὶ μὴ με- 
τρείτω᾽ λέγω. ὅτι οἱ B, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ B, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
μετρήσει τις αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω ὁ I. ἐπεὶ ὃ 
Γ τὸν B μετρεῖ, ὁ δὲ 4 τὸν B οὐ μετρεῖ, ὁ Γ' ἄρα 
τῷ 4 οὔκ ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὃ Γ τοὺς B, Α 
μετρεῖ, καὶ τὸν .4 ἄρα μετρεῖ πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 
αὐτῷ 0 αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοὺς 
B, A μετρήσει τις ἀριϑμός. οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


A. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλ- 
λήλους ποιῶσέ τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐ- 
τῶν μετρῇ τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν 
ἐξ ἀρχῆς μετρήσει. 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πολλαπλασιάσαντες 
ἀλλήλους τὸν Γ ποιείτωσαν, τὸν δὲ I' μετρείτω τις 
πρῶτος ἀριϑμὸς ὁ zi: λέγω, ὅτι ὁ 4 ἕνα τῶν A, B 
μετρεῖ. 

Τὸν γὰρ A4 μὴ μετρείτω" καί ἐστι πρῶτος ὁ Ζ᾿ 
οἵ 4, 4 ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ὁσάκις 
ὁ Zl τὸν Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ E. 
ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E μονά- 
δας, ὁ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίη- 
κεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν 
I' πεποίηκεν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 44, E τῷ ἐκ 


3. B, 4] 4, B p. 4. ἀριϑμός -ός in ras. φ. μετρή- 
TO φ. ἐπεί] καὶ ὁ I' οὔκ ἐστι μονάς. ἐπεὶ oov V q et om. 
καί p. Ante ἐπεί add. P m. rec. καί 6. τῷ] e corr. P. 
B, A] in ras. y; B supra m. 1 V. 8. αὐτὸς οὐδὲ μονάς V gp. 
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Sit numerus primus 44 et numerum JB ne metia- 
tur. dico, numeros B, .4 inter se primos esse. 

nam si numeri B, 4 inter se pri- 
mi non sunt, numerus aliquis eos 
metietur. metiatur numerus I. quo- 
niam Γ᾽ numerum JB  melüitur, 4 
autem B non metitur, I' οὐ 4 iidem non sunt. οὗ 
quoniam Γ᾽ numeros B, 44 metitur, etiam numerum 4, 
qui primus est, metitur, quamquam idem non esi; 
quod fieri non potest. itaque numeros B, 44 nullus 
numerus metietur. ergo .4, B inter se primi suni; 
quod erat demonstrandum. | 


quj 


μ----ἼΓ 


ΧΧΧ, 

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum 
aliquem effecerint, e& numerum ex iis productum pri- 
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume- 
rorum ab initio sumptorum metietur. 


4:---- Duo enim numeri 4, B inter 
Bi se multiplheantes numerum l' 
T i. efficiant, οὐ numerum I' metiatur 
-- 2 . primus aliquis numerus zf. di- 
E: co, Z1 alterutrum 4, B metiri. 


nam numerum .4 ne meltiatur. et z7/ primus est. 
itaque 44, 21 inter se primi sunt [prop. XXIX]. et 
quoties Z/ numerum I' metitur, tot unitates sint in E. 
iam quoniam 247 numerum Γ᾽’ secundum unitates nu- 
meri E metitur, erit 4 »« E — I'[def. 15]. uerum 
etiam 4 »« B — I: itaque 4»« E — 47»« B. quare 


9. B, 4] 4, Bpg. 11. 49 BVpg. 18. ἀριϑμὸς πρῶ- 
τος Vg. — 20. μή] supra V. 21. 4] in ras. q. εἰσι Vpg. 
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τῶν 4, B. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν A, οὕτως O 
B πρὸς τὸν E. oí δὲ 4, A πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστοι, of δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὖ- 
τὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. τουτέστιν ὅ τὲ ἡγού- 
μένος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἐπόμενος τὸν ἑπόμενον" 
0 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ἐὰν τὸν B μὴ μετρῇ, τὸν .4 μετρήσει. ὁ Z4 ἄρα ἕνα 
τῶν A, B μετρεῖ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 

“Ἅπας σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Ἔστω σύνϑετος ἀριϑμὸς ὃ 4, λέγω, ὅτι ὁ 4 ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός ἐστιν ὃ 4, μετρήσει τις αὐτὸν 
ἀριϑμός. μετρείξω; καὶ ἔστω ὃ Β. καὶ εἰ μὲν πρῶτός 
ἐστιν ὁ B, γεγονὸς ἂν δή τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύν- 
ϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ 
ἔστω ὁ Γ᾽ καὶ ἐπεὶ ὃ Τ' τὸν B μετρεῖ, ὁ δὲ B τὸν 
A μετρεῖ, καὶ ὃ I' ἄρα τὸν .4 μετρεῖ. καὶ εἰ μὲν 
πρῶτός ἐστιν ὃ I, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν. εἰ 
δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν ἀριϑμός. τοιαύτης 
δὴ γινομένης ἐπισκέψεως ληφϑήσεταί τις πρῶτος ἀριϑ- 
μός, ὃς μετρήσει. εἰ γὰρ οὐ ληφϑήσεται, μετρήσουσι 


8. καί] om. p. οἵ δὲ ἐλάχιστοι] supra P, in mg. m. 
1 Vg. 4. μείζων τόν mg. φ (τόν in ras). 6. τόν ] (prius) 
inras. g. 8. B μή] in ras. p; μή supra V m. 2. Post μετρῇ 


ras. 1 litt. p. 9. Sequitur in BVpg alia demonstratio 
prop. XXXI a Theone addita; u. app. 10. λγ΄ BVg, P m. 
rec. ; λδ΄ Ῥ. 14. μετρῆται P, corr. m. 2. 17. δῆλον ἄν — 


εἴη τὸ ξητούμενον Theon (BVpg). 20. μετρεῖ] (prius) 


ELEMENTORUM LIBER VII. 251 


[prop. XIX] z:.4 — B: E. uerum Z, 4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi 
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop. 
XX], h. e. praecedens praecedentem et sequens se- 
quentem. itaque ΖΓ numerum JB metitur. similiter de- 
monstrabimus, 7/ numerum, si B numerum non me- 
liatur, numerum .4 metiri. ergo 4] alterutrum nu- 
merorum 44, B metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXI. 

Quemuis numerum compositum primus aliquis nu- 
merus metitur. 

Sit numerus compositus 4. dico, primum aliquem 

numerum numerum .4 metiri. 
nam quoniam .4 compositus est, nu- 
merus aliquis eum metietur. metiatur 
et sit B. οὐ si B primus est, factum erit 
id, quod iussi sumus.) sin composi- 
tus est, numerus aliquis eum metietur. metiatur et sit I. 
et quoniam I' numerum B metitur, οὐ B numerum .4 
metitur, etiam I'numerum .4 metitur. et sil" primus 
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus, 


Ι | B 


—I' 


1) Sc. prinum numerum numerum 4 metientem inuenire. 
.quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod 
magis etiam de p. 252, 12 ualet. 


om. p. 21. δῆλον ἂν εἴη τὸ fmvovusvov Theon (BVpg). 

22, Post ἀριϑμός add. p: μετρείτω καὶ ἔστω ὃ D. καὶ ἐπεὶ 
6 Τ' τὸν B μετρεῖ ὃ δὲ B τὸν A μετρεῖ, καὶ ὃ Γ' ἄρα τὸν A 
μετρεῖ. 23. δή corr. ex δέ V, δέ pg. 24. 0g] supra m. 
2 P. Post μετρήσει add. Theon τὸν πρὸ ἑαυτοῦ, (huc usque 
etiam P mg. m. rec.) ὃς καὶ τὸν A μετρήσει (BV pg). εἰ] 
corr. ex 7j m. rec. P. οὐ] μή August. 


b 
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τὸν 4 ἀριϑμὸν ἄπειροι ἀριϑμοί, ὧν ἕτερος ἑτέρου 
ἐλάσσων ἐστίν: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον ἐν ἀριϑμοῖς. 
ληφϑήσεταί τις ἄρα πρῶτος ἀριϑμός, ὃς μετρήσει 
τὸν πρὸ ἑαυτοῦ. ὃς καὶ τὸν 4 μετρήσει. 

“Ἅπας ἄρα σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετρεῖται᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


AB. 

“Ἅπας ἀριϑμὸς ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Ἔστω ἀριϑμὸς ὃ 4᾽ λέγω, ὅτι Ó A ἔτοι πρῶτός 
ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. 

Εἰ μὲν οὖν πρῶτός ἐστιν ὁ 4, γεγονὸς ἂν εἴη τό 
ἐπιταχϑέν. εἰ δὲ σύνϑετος, μετρήσει τις αὐτὸν πρῶ- 
τος ἀριϑμός. 

“Ἵπας ἄρα ἀριϑμὸς ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ ὑπὸ πρώ- 
του τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

λγ΄. 

᾿ἀριϑμῶν δοϑέντων ὁποσωνοῦν εὑρεῖν τοὺς 

ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὖ- 


20 τοῖς. 


Ἔστωσαν oí δοθέντες ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ oí A, 
B, I" δεῖ δὴ εὑρεῖν τοὺς ἐλαχίστους τῶν τὸν αὐτὸν 
ρων ἐχόντων τοῖς A; Bj 4. 

Οἱ A, B, Γ γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν 


1. ὁ ἕτερος Vg. τοῦ ἑτέρου BVpg. 2. ἐστίν 1 (prius) 
om. B. 3. πρῶτος ἀριϑμός] supra m. 2 V, ἀριϑμὸς πρῶτος p. 
1. λδ΄ BV, P m. rec.; λε΄ p. 8. πᾶς P. 11. ἐστι V g. 
12. γεγονός} 'Pp, δῆλον 'BVg. 13. ἐπιταχϑέν] ξητούμενον 
Theon (B V p). εἶν ΘΕ ΤῊ BV, P m. rec.; λδ΄ p. 19. τοὺς 
αὐτοὺς λόγους Bp. 22. τοὺς αὐτοὺς λόγους BVpg. 
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numerus aliquis eum metietur. hae igitur ratiocinatione 
procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui 
metietur') nam si non inuenietur, infiniti numeri 
numerum .4 metientur, alter semper altero deinceps 
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque 
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden- 
tiem metiens, qui eliam numerum .4 metiatur. 

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis 
numerus metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXII. 
.Quiuis numerus aut primus est, aut primus nu- 
merus eum metitur. 
Sib numerus 4. dico, numerum Α΄ aut primum 
esse aut primum aliquem numerum eum metiri. 

4 jam si primus est 4, factum erit, quod iussi 
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus 
eum metietur [prop. XXXI]. 

Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus 
numerus eum metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIII. 


Datis quotlibet numeris minimos eorum, qui ean- 
dem rationem habent, inuenire. 

Dati sint quotlibe& numeri 44, B, I: oportet igi- 
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem 
habeant ac 4, B, I. 

4A, B, I' enim aut inter se primi sunt aut non 


1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum 
A (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest, 
ut-haec uerba in P mero errore ob ὁμοιοτέλευτον exciderint. 
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ἢ οὔ. εἰ μὲν οὖν οἵ 4, Β, Γ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς. 

εἰ δὲ οὔ, εἰλήφϑω τῶν 4, B, Γ τὸ μέγιστον κοι- 
νὸν μέτρον ὃ 4,, καὶ ὁσάκις ὃ Z4 ἕκαστον τῶν A, B, I 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν ἑκάστῳ τῶν E, 
Z, H. καὶ ἕκαστος ἄρα τῶν E, Z, Η ἕκαστον τῶν 
4, B, Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μονάδας. οἱ E, 
Z, H ἄρα τοὺς A, B, I' ἰσάκις μετροῦσιν" οἵ E, Z, H 
ἄρα τοῖς 4, B, Γ ἐν và αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. λέγω δή, 
ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν ot E, Z, H ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4, B, I, 
ἔσονται [τινες] τῶν E, Z, H ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες τοῖς 4, B, I. ἔστωσαν οἱ Θ, 
Κι, 4’ ἰσάκις ἄρα ὁ Θ τὸν A μετρεῖ καὶ ἑκάτερος 
τῶν K, A4 ἑκάτερον τῶν B, Γ. ὁσάκις δὲ ὁ Θ τὸν A 
μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ M' καὶ éxd- 
τερος ἄρα τῶν K, 4 ἕκχάτερον τῶν B, Γ' μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ M μονάδας. καὶ ἐπεὶ ὃ Θ τὸν A μετρεῖ 
κατὰ τὰς ἐν τῷ M μονάδας, καὶ ὁ M ἄρα τὸν A με- 
τρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Θ μονάδας. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ὃ 
M καὶ ἕκάτερον τῶν B, Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν Éxa- 
τέρῳ τῶν K, 4 μονάδας: ὃ M ἄρα τοὺς 4, B, I 
μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὁ Θ τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 
M μονάδας, ὁ Θ ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν 4 


6. ἐν] om. P. 7. ἕκαστος] ἕκαστον p. 10. τοῖς} corr. 
ex vo, m. rec. P. εἰσέ V g. 11. καί] καὶ of p. 12. τοῖς] 
corr. ex ro, m. 1 P. 18. τινες] om. P. 16. B, £C] ΣΤΟΝ 
eorr. ex 4, B m. 1 p. δὲ] δή 18. τῶν B, I'] τὸν T, 
B p. 20. 4] O p. 21. καὶ o M Vg. 
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primi iam si 44, B, I' inter se primi sunt, minimi 
sunt eorum, qui dini rationem habent pets XXI]. 
sin minus, sumatur numerorum 

4, B, I' maxima mensura communis 

Z4 [prop. III]?), et quoties z/ singu- 
.H los numeros 4, B, I' metitur, tot 
| | unitates sint in singulis E, Z, H. 
l| quare etiam singuli E, Z, H singu- 
Ζ- los A, B, I' secundum unitates numeri 
Z metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B, 
I'aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, Γ in 
eadem ratione sunt [def. 20]. iam dico, E,Z, H 
eliam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non 
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac 4, B, I; 
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem 
ratione sint ac 4, B,l. sint O, Καὶ, 4. ilaque 9 
numerum 4 ei nterque K, 4 uirumque B, I' aequa- 
liter metitur. quoties autem Θ᾽ numerum 4 metitur, 
tot unitates sint in M. quare etiam uterque Καὶ, 4 
utrumque B, I' secundum unitates numeri M metitur. 
et quoniam 60 numerum .4 secundum unitates numeri 
M meütur, etiam MM numerum 4 secundum unitates 
numeri Θ᾽ metitur [prop. XV]. eadem de causa M 
etian utrumque B, I' secundum unitates uiriusque 
K, 4 metitur. M igitur numeros 4, B, Γ΄ metitur. 
et quoniam Θ᾽ numerum 4 secundum unitates numeri 
M metitur, erit 90 »« M — 4 [def. 15]. eadem de 


ly I——1 


Dr 


τ} 


1) Cum πόρισμα prop. 8 spurium sit, Euclides tacite 
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not. 
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πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ E τὸν 4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν 
Ε, 4 τῷ ἐκ τῶν Θ, Μ. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Ε πρὸς τὸν 
O, οὕτως ὃ M πρὸς τὸν Z. μείξων δὲ ὁ E τοῦ Θ᾽ 
μείξων ἄρα καὶ ὁ M τοῦ 4. καὶ μετρεῖ τοὺς 4, B, Γ΄ 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" ὑπόκειται γὰρ ὁ Zl τῶν A, B, I 
τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον. οὐκ ἄρα ἔσονταί τινὲς 
τῶν E, Z, H ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 
ὄντες τοῖς 4, B, I. oí E, Z, H ἄρα ἐλαχιστοί εἶσι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, B, I" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
ἐκ 

Zo ἀριϑμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐλά- 
χιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν oí δοθέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4. B: δεῖ 
δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Οἱ 4, Β γὰρ ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἢ 
οὔ. ἔστωσαν πρότερον οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους, καὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω" 
καὶ ὁ B ἄρα τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. 
οἵ 4, B ἄρα τὸν I' μετροῦσιν. λέγω δή. ὅτι καὶ 
ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν οἵ 
A, B ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. μετρείτωσαν τὸν Z4. καὶ 
ὁσάκις ὃ 4 τὸν Z1 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ E, ὁσάκις δὲ ὁ B τὸν A4 μετρεῖ, τοσαῦται μο- 
νάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z' ὁ uiv A4 ἄρα τὸν E πολλα- 


1. πεποίηκε Vg. διὰτα --- 92: πεποίηκεν" om.p. 8. ὄντες 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ p. 9. εἰσιν P. 12. 15΄ BV, P m. rec.; 
A&'p. 16. δύο ἀριϑμοὶ of δοϑέντες p. 16. ἀριϑμόν] om. V g. 
19. rov I'— 20: πολλαπλασιάσας] mg. m. 2 B. 20. ἄρα] 

comp. supra V, ἔτι g. 21. καὶ οἵ P. μετροῦσι Vg. 22. 
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causa erit etiam E »« 27 — 4. itaque E »« zl — 0 »« M. 
quare erit [prop. XIX] E: 0 — M: Z. uerum E O0. 
quare etiam JM — 4 [prop. XIII. V, 14]. et M nu- 
meros 4, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam 
suppositum est, z7/ maximam mensuram communem 
esse numerorum 4, B, I. itaque non erunt numeri 
numeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sint 
ac 4, B, I. ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, B, I quod erat de- 
monstrandum. 


XXXIV. 


Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur 
numerum, inuenire. 

Sint duo numeri dati 4, B. oportet igitur, quem 
minimum metiuntur numerum, inuenire. 

«4, B enim aut inter se primi sunt aut non primi. 
prius 4, B inter se primi sint, et sit 4 »« B — I 
quare etiam B »« 4 — I' [prop. XVIJ. itaque A4, B 
numerum Γ᾽ metiuntur. iam dico, eos eum etiam 

Αι E 9] 
ΓΙ | 
I——————À «d 
I—ÀE  1—3À4Z 
minimum inetirii. nam si minus, 4, B numerum al: 
quem numero Γ᾽ minorem metientur. metiantur nu- 
merum .Ζ. et quoties 4 numerum Z/ metitur, tot 
unitates sint in E, quoties autem .B numerum Z 
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4 »« E — Ζΐ, 


μετρήσουσιν PB. 26. ὁσάκις δέ] καὶ ὁσάκις Vq, ὁσάκις δὲ 
καί p. 4] e corr. m. 2 p. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 17 
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πλασιάσας τὸν Z4 πεποίηκεν, ὃ δὲ B τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν 4d πεποίηκεν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ ἐκ τῶν 
A4, E τῷ ἐκ τῶν B, Ζ. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν 
B, οὕτως 0 Z πρὸς τὸν E. οἱ δὲ A, B πρῶτοι. ol 
ὃς πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείζων τὸν μεί- 
ξονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα᾽ 0 B ἄρα τὸν E 
μετρεῖ, ὡς ἑπόμενος ἑπόμενον. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς B, E 
πολλαπλασιάσας τοὺς Γ, Zi πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ B πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν Z4. μετρεῖ δὲ 
ὁ B τὸν Ε΄ μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ τὸν Z4 ὃ μείξων 
τὸν ἐλάσσονα" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ A, 
B μετροῦσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. ὃ I 
ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, Β μετρεῖται. 

Μὴ ἔστωσαν δὴ οἵ A4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους, 
καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λό- 
γον ἐχόντων τοῖς 4, B o( Z, Ε' ἴσος ἄρα ἐστὶν ὁ 
ἐκ τῶν 4, Ε τῷ ἐκ τῶν Β, Ζ. καὶ ὁ 4 τὸν Ε πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ ποιείτω καὶ ὃ B ἄρα τὸν Z πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν" οἵ 4, B ἄρα τὸν I' με- 
τροῦσιν. λέγω δή, ὅτι xal ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, 
μετρήσουσί τινα ἀρυϑμὸν οἵ 4, B ἐλάσσονα ὄντα τοῦ I. 
μετρείτωσαν τὸν 4. καὶ ὁσάκις μὲν ὃ Α τὸν 4 με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Η, ὁσάκις δὲ 
ὁ B τὸν Z μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Θ. 
0 μὲν 4 ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν Zl πεποίηκεν, 


ς 


ὁ δὲ B τὸν Θ πολλαπλασιάσας τὸν Z4 πεποίηκεν. ἴσος 


8. A] (prius) corr. ex z V. 5. μετροῦσιν B. 9. Γ, e 
I'postea insert. m. 1 p, post Ζ' 1 litt. eras. 11. ἄρα] ὃ 
ἄρα p. τὸν 4] τὴν 4 P. 18. μετρήσουσιν ῬᾺ Post τοῦ I'- 
add. Theon: ὅταν οἵ 4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν (BVpg, 
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B»«Z-— 4 [def 15] itaque 4 »« E — B »« Z. 
quare erii 4: B— Z: E [prop. XIX]. uerum 4, B 
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[prop. XX]. itaque B numerum Εἰ metitur, ut sequens 
sequentem. et quoniam 4 numeros B, E multiplicans 
numeros I, 4 effecit, erit B : E — Γ: Z1 [prop. XVII]. 
uerum JB numerum ZE melitur. quare etiam [Γ΄ nu- 
merum “7 metitur [def. 20], maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque 4, B nullum numerum nu- 
mero [Γ᾽ minorem metiuntur. ergo Γ᾽ numerum mini- 
mum metiuntur 4, B. 

Ne sint igitur 4, B inter se primi, et sumantur . 


AE NCC ad Z, E minimi eorum, qui eandem 
ΠΣ κυ τ rationem habent ae 4, B [prop. 
—— 32 τ Β XXXIII]. itaque 4»« E— B»« Z 
P ' [prop. XIX]. et 810 4»5« E — I. 


'4 itaque etiam B»« Z — I: quare 
———iH  :—10 . 4, B numerum I' metiuntur. iam 
dico, eos eum etiam minimum  meltir. nam si 
minus, 4, B numerum aliquem numero Γ᾽ minorem 
metientur.  metiantur numerum Z1. οὖ quoties 4 
numerum Z/ metitur, tot unitates sint in H, quoties 
autem B numerum 47 metitur, tot unitates sint in Θ, 
itaque A» H— 4, B»« 0 — 4 [def. 15]. quare 


P m. reo) 15. δή] δέ p. 17. Z, E] corr. ex E, Z V. 
19. τὸν I' — prem mg. m. 1 p. ποιείτω — 20: : 
τὸν I'| mg. 20. πεποίηκε p. μετροῦσι V 22. us- 
τρήσουσιν PB, μετρήσουσι δή p. 24. UE ὁσάκις — 3ὅ: ἐν 
τῷ ] om. p. 26. 4] corr. ex A p. ὁ δὲ B — πεποίη- 
£v] om. p. 


ΤῊ 


10 
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ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν A, H τῷ ἐκ τῶν B, Θ᾽ ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H. 
ὡς δὲ ὃ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν E" καὶ 
ὡς ἄρα ὃ Ζ πρὸς τὸν E, οὕτως 0 Θ πρὸς τὲν H. οἵ 
δὲ Z, E ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὃ E ἄρα τὸν H μετρεῖ. 
καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς E, H πολλαπλασιάσας τοὺς D, 4 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E πρὸς τὸν H, οὕτως ὃ 
Γ πρὸς τὸν 4. ὁ δὲ E τὸν Η μετρεῖ" καὶ ὃ I' ἄρα 
τὸν 4 μετρεῖ ὁ μείξων τὸν ἐλάσσονα" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ 4, Β μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Γ. ὃ Γ ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ 


. τῶν Α͂, B μετρεῖται" ὅπερ ἔπει δεῖξαι. 


15 


20 


25 


λε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ ἀριϑμόν τινα μετρῶσιν, 
καὶ ὃ ἐλάχιστος ὑπ’ αὐτῶν μετρούμενος τὸν 
αὐτὸν μετρήσει. 

Zo γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4. B ἀριϑμόν τινα τὸν ΓΖ 
μετρείτωσαν. ἐλάχιστον δὲ τὸν E* λέγω, ὅτι καὶ ὃ E 
τὸν ΓΖ μετρεῖ. 

Ei γὰρ οὐ μετρεῖ ὃ E τὸν ΓΖΩ͂, ὁ E τὸν AZ με- 
τρῶν λειπέτω ἑαυτοῦ ἐλάσσονα τὸν ΓΖ. καὶ ἐπεὶ οἵ 
A, B τὸν E μετροῦσιν, ó δὲ E τὸν AZ μετρεῖ, καὶ 


oí 4, B ἄρα τὸν 41 μετρήσουσιν. μετροῦσι δὲ καὶ 

2. ὡς] insert. m. 1 p Η in ras. g. 3. οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν E] mg. g. Post E add. P: ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
Β, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν H; del. m. rec. καὶ ὡς ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὡς p. 4. Z] O P, corr. m. rec. E] H P, corr. m. 
rec. 0] Z P, corr. m. rec. H] E P, corr. m. rec. 8. 


τούς] τόν p. E H] H, E B. 12. μετρήσουσιν B. 18. 
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A»xH-—B»«0. itaque 4: B — 9:H [prop. XIX]. 
uerum 2: B — Z: E. itaque eliam Z: E — 0: H. 
uerum Z, E minimi sunt, minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior 
maiorem et minor minorem [prop. XX] itaque E 
numerum 417 metitur. et quoniam 44 numeros E, H 
multiplieans numeros I; Zí effecit, erit E: H — I': 4 
[prop. XVII]. uerum E numerum H metitur. quare 
etiam I' numerum Z/ metitur [def. 20] maior mino- 
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullum nu- 
merum numero [Γ΄ minorem metiuntur. ergo [Γ΄ nu- 
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon- 
strandum. 


XXXV. 


Si duo numeri numerum aliquem metiuntur, etiam 
quem-minimum metiuntur numerum, eundem metietur. 


Duo enim numeri 4, B nu- 

A—— —4 B —————4 ] A 
nr . ,4 merum aliquem I'7 metiantur, 
Z minimum autem Εἰ numerum. 


CHENETTTYI. dico, etiam Εἰ numerum nume- 


rum I7/ metiri. 

Nam. si E numerum ΓΖ non metitur, E nume- 
rum Z/Z metiens relinquat se minorem ΓΖ. οὐ quo- 
niam .4, B numerum E metiuntur, E autem numerum 
212 meltur, etiam 44, B numerum ZZ metientur. 


ὄντα | om. Vg. 15. 4£' BV, P m. rec., λη΄ p. 16. Post 
ἐάν ras. 8 litt. BV. μετρήσωσι p, μετρῶσι PV q. 20. καί] 
supra m. 1 P. 22. οὐ] μή August. DLl4]| r B. AZ] 
Z4p,lI4V in ras, g. 25. μετρήσουσιν. μετροῦσι] -σι 
μετροῦ- add. m. 2 B; μετρήσουσι μετροῦσι Vpq; μετροῦσιν. 
p&toovo: P. 
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ὅλον τὸν I4: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸν ΓΖ μετρήσουσιν 
ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Ε΄ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα οὐ μετρεῖ ὁ E τὸν ΓΖΩ͂' μετρεῖ ἄρα" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
λς΄. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων εὑρεῖν, ὃν ἐλά- 
χιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4, Β, Γ' 
δεῖ δὴ εὑρεῖν, ὃν ἐλάχιστον μετροῦσιν ἀριϑμόν. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὑπὸ δύο τῶν A4, B ἐλάχιστος με- 
τρούμενος ὃ 4. ὃ δὴ DL τὸν Z4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ με- 
τρεῖ. μετρείτω πρότερον. μετροῦσι δὲ xol οἵ 4, B 
τὸν Zl: οἵ 4, B, Γ ἄρα τὸν Z1 μετροῦσιν. λέγω δή, 
ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή. μετρήσουσιν [τινα] 
ἀριϑμὸν οἵ A4, B, I' ἐλάσσονα ὄντα τοῦ 4. μετρεί- 
τῶσαν τὸν E. ἐπεὶ οἵ A4, B, Γ' τὸν E μετροῦσιν, καὶ 
οἵ 4, B ἄρα τὸν E μετροῦσιν. καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα 
ὑπὸ τῶν 4, B μετρούμενος [τὸν E] μετρήσει. ἐλά- 
χιστος δὲ ὑπὸ τῶν A, B μετρούμενός ἐστιν ὃ 4 ὁ 4 
ἄρα τὸν E μετρήσει ὃ μείξων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὕπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἱ 4, B, I' μετρήσουσί τινα 
ἀριϑμὸν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ Zl: οἵ 4, B, Γ ἄρα ἐλά- 
χιστον τὸν 4 μετροῦσιν. 

Μὴ μετρείτω δὴ πάλιν ὃ Γ τὸν Z4, καὶ εἰλήφϑω 


5. λη΄ BV, 19" p. 9, μετρήσουσιν E 10. τῶν] in 
ras. g. 11. à] óé P. 13. ἄρα 4, B, I' Vg. μετροῦσι 
Vpgo, μετρήσουσιν P. δή] om. Yo. 14. μετρήσουσι V 
ei corr. ex userosícovor g. τινα] om. Pp. 15. ἀρυϑμόν] 
om.. p. ἐλάσσονα) τινα ἀριϑμὸν ἐλάττονα Ῥ. 10. ἐπεὶ οὖν 
Vg. μετροῦσι PV pg. 17. μετρήσουσιν P et comp. p; ᾿ς 
τροῦσι Vg. 18. τὸν E] om. P. 20. μετρήσει comp. p 
ras. p. 21. ΓῚ insert. postea q. μετρήσουσιν B, μετροῦσι Mei 


ELEMENTORUM LIBER VII. 963 


uerum etiam totum ΓΖ metiuntur. quare etiam reli- 
quum ΓΖ metientur numero E minorem; quod fieri 
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum 
I4 non metiatur. ergo metitur; quod erat demon- 
strandum. 
XXXVI. 
Datis tribus numeris, quem minimum meliuntur 


numerum, inuenire. 
Sint tres numeri dati 4, B, 


oportet igitur, quem mini- 
mum meliuntur numerum, in- 
uenire. | 

sumatur enim, quem duo 
numeri 4, B minimum meti- 
untur, Z7 [prop. XXXIV]. Γ igitur numerum .z 
aut metitur aut non inetitur. metiatur prius. uerum 
etiam 4, B numerum Z/ metiuntur. itaque 4, Β, Γ 
numerum 47 metiuntur. iam dico, eos eum etiam 
minimum metiri. nam si minus, 4, B, I' numerum 
numero Z/ minorem metientur. metiantur numerum 
E. quoniam 4, B,lI' numerum £ metiuntur, etiam 
A4, B numerum E metientur. quare etiam, quem 
minimum metiuntur 44, B, numerum Εἰ. metietur 
[prop. XXXV]. quem autem Z4, B minimum meti- 
untur, est 7/4. Z1 igitur numerum Εἰ metitur, maior 
minorem; quod fieri non potest. itaque 44, B, Γ 
nullum numerum numero 47 minorem metientur. ergo 
A, B, I' numerum 27 minimum metiuntur. 

rursus ne metiatur I' numerum 2f, et sumatur, 


iz Γ 


Ι | E 


22. ΓῚ om. P. 23, μετρήσουσιν͵ P, comp. p; μετροῦσι V q. 
24. δή δέ p. 
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ὑπὸ τῶν Γ, 4 ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὃ E, 
ἐπεὶ οἵ 4, B τὸν 44 μετροῦσιν, ὃ δὲ 4 τὸν E με: 
vost, καὶ oí 4, B ἄρα τὸν E μετροῦσιν. μετρεῖ δὲ 
καὶ ὃ Γ᾿ [τὸν Ε΄ καὶ] οἵ 4, B, I' ἄρα τὸν E μετροῦσιν. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστον. εἰ γὰρ μή, μετρήσουσί 
τινα οἵ 4, B, Γ ἐλάσσονα ὄντα τοῦ E. μετρείτωσαν 
τὸν Z. ἐπεὶ oí 4, B, Γ τὸν Z μετροῦσιν, καὶ οἵ 4. B 
ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν" καὶ ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν 
A, B μετρούμενος τὸν Ζ μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπο 
τῶν 4. B μετρούμενός ἐστιν ὃ 4 ὃ 4 ἄρα τὸν Z 
μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ Γ τὸν, Ζ᾽ οἱ 4, Γ' ἄρα vov 
Z μετροῦσιν: ὥστε xol ὃ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 4, Γ 
μετροίμενος τὸν Ζ μετρήσει. ὃ δὲ ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν 
Γ, 4 μετρούμενός ἐστιν ὃ E" ὃ E ἄρα τὸν Z μετρεῖ 
ὃ μείζων τον ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ 
ἄρα οἵ 4, B, I' μετρήσουσί τινα ἀριϑμὸν ἐλάσσονα 
ὔντα τοῦ E. ὃ E ἄρα ἐλάχιστος ὧν ὑπὸ τῶν 4, Β. Γ 
μετρεῖται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


A£.. 
Ἐὰν ἀριϑμος ὑπό τινος ἀριϑμοῦ μετρῆται, 
ὃ μετρούμενος ὁμώνυμον μέρος ἕξει τῷ με- 
τροῦντι. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὁ .4 ὑπό τινος ἀριϑμοῦ τοῦ B με- 


1. ἀρνϑμός] om. p. 2. μετροῦσι V φ. 4|corr. ex A p 
m. 2. 3. Post B in p m. 2 insert. I. μετρήσουσιν P, με- 
τροῦσι V o, comp. p. μετρεῖ — 4: μετροῦσιν] om. p. 4. 
τὸν E. καί] om. P. I'] supra m. 2 V. μετρήσουσι P, με- 
τροῦσι V g. 5. δή om. Vg. μετρήσουσιν DB, comp. p; 
μετροῦσι V φ. 6. τινα] om. p. τινὰ ἐλάττονα ἀριϑμὸν ὄν- 
τὰ p. 7. μετροῦσιν, καὶ οἵ A, B ἄρα τὸν Ζ] mg. φ (με- 
τροῦσι). μετροῦσι Vp. καὶ of 4, B ἄρα τὸν Ζ μετροῦσιν 
mg.m.2 V. 8. μετροῦσιν] μετρήσουσι V, comp. p, in ras. g. 
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quem Γ᾽, Z minimum meüuntur numerum, Εἰ [prop. 
XXXIV]. quoniam 4, B numerum Z/ metiuntur, et 
4 numerum Z metitur, etiam 4, B 


AL——4 . . 

τ numerum ££ metiuntur. uerum etiam 
p———l . . 

T I'numerum E metitur. itaque A4, B, I' 
numerum Εἰ metiuntur. iam dico, 

dF-— ———1 


E eos eum etiam minimum metiri. nam 
si minus, 4, B, I' numerum aliquem 
minorem numero E metientur. me- 
tiantur numerum Z. quoniam 4, B, I' numerum Z 
metiuntur, etiam 4, B numerum Z metiuntur. quare 
eliam, quem minimum metiuntur .4, B, numerum 
Z metietur [prop. XXXV]. uerum quem minimum 
metiuntur 4, B, est Zl. Z1 igitur numerum Z meli- 
tur uerum etiam [Γ᾿ numerum Z metitur. itaque 
Z4, I' numerum Z metiuntur. quare etiam quem mi- 
nimum metiuntur Z/, I', numerum Z metietur [id.]. 
uerum quem minimum metiuntur I Z/, est E. itaque 
E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque numeri 4, B, I' nullum numerum 
numero E minorem metientur. ergo E minimus est, 
quem .4, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum. 


XXXVII. 
Si numerum numerus aliquis metitur, is, quem 
metitur, partem habebit a metiente denominatam. 
Numerum enim 4 numerus aliquis B metiatur. 


9. τὸν Z — 10: μετρούμενος] om. p. 12. μετρήσουσι p. ὥστε] 
om. P. ἄρα ὑπό P. Γ΄, y. 14. ID od). Pppi d; D 
BV g. 16. B] om. p. μετρήσουσι] PB, comp. p; με- 
τροῦσι V g. ἐλάττονα τοῦ E ὄντα p. 19. 49" B (post add. 
m. 1, ut posthac saepius), V, P m. rec., μ΄ p. 20. μετρεῖται q. 
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τρείσϑω. λέγω, ὅτι ὃ .4 ὁμώνυμον μέρος ἔχει 


| τῷ B. ^ 


10 


15 


ς 
200 


2ῦ 


Ὁσάκις γὰρ 0 B vov Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες 
ἔστωσαν ἐν τῷ I. ἐπεὶ ὁ B τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ Γ' μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τὸν Γ 
ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 
μονὰς τὸν I' ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ o B τὸν 4. ἐναλ- 
λὰξ ἄρα ἰσάκις ἡ 4 μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ 
ὁ Γ τὸν 4’ ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ 4 μονὰς τοῦ B 
ἀριϑμοῦ, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὃ Γ᾿ τοῦ A4. ἡ δὲ 4 
μονὰς τοῦ B ἀριϑμοῦ μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον αὐτῷ" 
καὶ ὁ I' ἄρα τοῦ .4 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ B. 
ὥστε ὃ Α μέρος ἔχει τὸν I' ὁμώνυμον ὄντα τῷ B: 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Aq. 
Ἐὰν ἀριϑμος μέρος ἔχῃ ὁτιοῦν, ὑπὸ δμω- 
νύμου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται τῷ μέρει. 
᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ .4 μέρος ἐχέτω ὁτιοῦν τὸν B, καὶ 
τῷ B μέρει ὁμώνυμος ἔστω [ἀριϑμὸς} ὁ I" λέγω, ὅτι 
Γ τὸν A μετρεῖ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ B τοῦ A4 μέρος ἐστὶν ὁμώνυμον τῷ 
I, ἔστι δὲ καὶ ἡ 4 μονὰς τοῦ I' μέρος ὁμώνυμον 
αὐτῷ, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν ἡ Zl μονὰς τοῦ I^ ἀριϑμοῦ, τὸ 
αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ ὁ B τοῦ A4' ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μο- 
v&g τὸν I' ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν 4. ἐναλλὰξ 


2. τῷ corr. ex τὸ m. 2 V. 4. τῷ] om. I] eras. V. 

10. μέρος] mg. φ. 13. ΓῚ in ras. g. ὁμώνυμον τὸν Ip. 

ὄντα] 0v- supra m. 1 P; om. p. 15. μ΄ BV, P m. rec.; μα΄ p. 

16. ὑπό] m. 2 B. 18. τόν] τό Pg, et e corr. V. 19. 

ὁμώνυμον p. ἀριϑμός] om. P p. 20. 47 corr. ex B p m. 2. 

21. Aia ἐστὶ καί Vg. 22. ἔστιν PB, comp. p. 2828. μέ- 
ρος ἄρα 
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dico, numerum .4 partem habiturum esse ἃ numero 
B denominatam. 


y Nam quoties B numerum 44 me- 


I—3 B Vitur, tot sint unitates in I. quoniam 
(Ἢ B numerum 4 secundum unitates 
E numeri I' metitur, et etiam unitas Ζΐ 


numerum J'secundum unitates eius metitur, ΖΓ unitas 
numerum Γ΄ οὐ B numerum 4 aequaliter metitur. itaque 
permutatim 47 unitas numerum B et I' numerum 4 
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est 
44 unitas numeri B, eadem pars est etiam Γ΄ nu- 
meri 4. uerum ΖΓ unitas numeri B pars est ab 
ipso denominata. ergo etiam Γ᾽ numeri 4 pars est 
a B denominata. quare 4 partem habet I'a B 
denominatam; quod erat demonstrandum. 


XXXVII 


Si numerus partem quamlibet habet, numerus a 
parte denominatus eum metietur. 


4i i Numerus enim 7 partem 
I———34B quamlibet habeat B, et a parte 
E———r B denominatus sit I. dico, nu- 
-- ἡ. 4“ merum I' numerum ΑΓ metiri. 


Nam quoniam B numeri 44 pars est a I' denomi- 
nata, et etiam Z1 unitas pars est numeri I' ab ipso 
denominata, quae pars est 7/ unitas numeri I; eadem 
pars est etiam B numeri 4. itaque zf unitas nume- 
rum I'et B numerum .4 aequaliter metitur. itaque 


10 


20 
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ἄρα ἰσάκις ἡ zl μονὰς τὸν B ἀριϑμὸν μετρεῖ xol ὃ I' 
τὸν 4. ὃ Γ ἄρα τὸν Α μετρεῖ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λ΄. 

᾿Δἀριϑμὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ 
δοϑέντα μέρη. 

Ἔστω τὰ δοϑέντα μέρη τὰ 4, B, I" δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μὸν εὑρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν ἕξει τὰ A4, B, Γ᾽ μέρη. 

᾿ Ἔστωσαν γὰρ τοῖς 4, B, I' μέρεσιν ὁμώνυμοι ἀριϑ- 
μοὶ οἱ 4, E, Z, καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ τῶν Z, E, Z ἐλάχι- 
στος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὁ Η. 

Ὁ H ἄρα ὁμώνυμα μέρη ἔχει τοῖς Zl, E, Ζ. τοῖς 
0i 4, E, Z ὁμώνυμα μέρη ἐστὶ τὰ 4, B, I* ὃ Η ἄρα 
ἔχει τὰ 4, B, I μέρη. λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστος ὦν. 
εἰ γὰρ μή, ἔσται τις τοῦ Η ἐλάσσων ἀρυιϑμός, ὃς ἕξει 
τὰ 4, B, Γ᾽ μέρη. ἔστω ὃ Θ. ἐπεὶ ὁ Θ ἔχει τὰ A, 
B, Γ μέρη, ὃ Θ ἄρα ὑπὸ ὁμωνύμων ἀριϑμῶν μετρηϑή- 
σεται τοῖς 4, B, I" μέρεσιν. τοῖς δὲ 4, B, I' μέρεσιν 
ὁμώνυμοι ἀριϑμοί εἰσιν οἱ Zl, E, Z: ὃ Θ ἄρα ὑπὸ 
τῶν Z4, E, Z μετρεῖται. καί ἐστιν ἐλάσσων τοῦ Η' 
ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσται τις τοῦ H ἐλάσ- 
cov ἀριϑμός, ὃς ἕξει τὰ 4, B, I' μέρη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. ἰσάκις] om. p. 8. μα΄ BV, P m. rec.; uf p. 6. 
ἔστω τὰ δοθέντα μέρη] supra m. 1 P 8. ἔστωσαν] -σαν 
supra V.  yde]om.BVpg. 9. καὶ ε ἤφϑω ὑπὸ τῶν 2.Ε 21] } 
mg. φ. ὁ ὑπό ΒΥ͂ρῳφ. 10. Post ὃ H add. Theon: ἐπεὶ (ἐπεὶ | 
οὖν Vg, καὶ ἐπεί P m. rec. ὁ Η ὑπὸ τῶν 4, E, Z μετρεῖται | 
(BVpo, P m. rec.). 11. ἄραῇ] Pp, om. BV g. 12. ἐστί] - 
ἐστίν PB, om. p. τα] om. P. — I'] supra m. 1 V. 14. 
Post μή add. Theon: ὁ H ἐλάχιστος ὧν ἔχει τὰ A, B, I' μέρη 
(BVpgo, εἰ γὰρ μὴ 0 H ἐλάχιστος ὦν mg. φ). ἔσται] ἔστω Pp. 
vig] supra m. 2 V. 15. μέρη] om. P. 19. ἐλάττων P. 21. 
Ante ἀριϑμός eras. ὅς V. In fine: Εὐκλείδου στοιχείων ξ΄ PB. 
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permutatim 2/7 unitas numerum B et I' numerum τῇ 
aequaliter metitur [prop. XV]. ergo I' numerum 4 
metitur; quod erat demonstrandum. 


XXXIX. 


Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha- 
beat. 

e R p Sint datae partes 4, B, I. 
E gs ! oportet igitur numerum inuenire 

uk rie , minimum, qui partes 4, B, Γ 

ΙΖ y ' habeat. 
A partibus enim 4, B, I' de- 
€ nominati sint numeri Zi, E, Z, 
et sumatur!) numerus H, quem 27, E, Z minimum me- 
- üantur. H igitur partes habet a numeris z/, E, Z 
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a Zi, E, Z de- 
nominatae partes sunt 4, B, I. itaque H partes A, 
B, I' habet. iam dico, eum etiam minimum esse. 
nam si minus, erii numerus aliquis numero 4 minor, 
qui partes 4, B, I' habeat. sit €. quoniam 6 par- 
ies 4, B, I' habet, numerum 6 metientur numeri 
ἃ partibus Z4, B, I' denominati [prop. XXXVIII]. 
uerum a partibus 44, B, I' denominati sunt numeri 
4, E, Z. itaque 0 numerum numeri Zi, E, Z metiun- 
iur. et minor est numero H; quod fieri non potest. 
ergo non erii numerus numero 4/7 minor, qui partes 
4, B, I' habeat; quod erat demonstrandum. 


1) Itaque Euclides hic quoque prop. 36 de tribus tantum 
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu- 
dinem transtulit, sicuti supra in prop. 33 eodem modo prop. 3 
facite dilatauit (u. p. 255 not.). 


η΄. 

s α΄. 
Ἔαν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, oí δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λό- 


5 yov ἐχόντων αὐτοῖς. 


10 


1ὅ 


20 


Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἕξῆς ἀνάλογον ot 
A, B, Γ, 4, οἵ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ A, 4, πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους ἔστωσαν" λέγω, ὅτι οἵ 4, B, I 4l ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. 

Ei γὰρ μή, ἔστωσαν ἐλάττονες τῶν 4. B, D, 4 
oí E, Z, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες αὐτοῖς. καὶ 
ἐπεὶ οἵ 4, B, Γ, 4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς E, Ζ, 
H, Θ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος [τῶν A, B, Γ, 4| τῷ 
πλήϑει [τῶν E, Ζ, H, Θ]. δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ A 
πρὸς τὸν Z1, ó E πρὸς τὸν O. οἱ δὲ A, 4 πρῶτοι, 
oí δὲ πρῶτοι xcl ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
ὅ τε μείξων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα, 
τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπό- 
μενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὃ 4 τὸν E ὃ μεί- 
fov τὸν ἐλάσσονα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 


Εῤκλείδου στοιχείων ξ τ ἡ V. Post titulum in textu scholi- 
um ad VII, 39 habent Vpg; ἃ. app. 4. ὦσιν] om. Vg. 
εἶσιν P B. 9. εἶσιν B. 11. H] postea insert. V. 12. 


4] postea insert. V. εἰσίν B. 13. καί ἐστιν — 14: 0] mg. 
m. 2 V. 18. τῶν 4, B, I, 4] om. P. 14. τῶν E,Z, Η, O] 


| 


| 


VIII. 


I. 


Si quotlibe£ numeri deinceps proportionales sunt, 
et extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt 
eoruin, qui eandem rationem habent. 

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein- 
ceps 4, B, I', 4, et eorum extremi .4, Z4 inter se 
primi sint. dico, numeros 44, B, Γ, Z4 minimos esse 
eorum, qui eandem rationem habeant. 


AL———3À I—4E 

Bi | ! ιΖ 
I" Ι 1--..--[Π 
Ζ::--- t3 i9 


Nam si minus, numeri E, Z, H, O numeris 4, B, 
Γ, 4 minores sint eandem rationem habentes. et quo- 
niam 4, B, I, 4 et E, Z, H, 9 in eadem ratione sunt, 
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit 
[VII, 14] 4: 4 — Ε: Θ. uerum 4, 47 primi sunt, 
primi autem etiam minimi sunt [VII 21], minimi 
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem 
[VII, 20], ἢ. e. praecedens praecedentem et sequens 
sequentem. itaque 44 numerum Εἰ metitur, maior 


[xd 


om, P. 18. ὁ τε μείζων — 19: τουτέστιν] P; om. Theon 
(BVg) 21. ἀδύνατον] ἄτοπον V g. 
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oí E, Z, H, Θ ἐλάσσονες ὄντες τῶν A, B, I', 4 ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶν αὐτοῖς. οἵ 4, B, I, 4 ἄρα 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
β΄. 

᾿Φριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους. 
ὅσους ἂν ἐπιτάξῃ τις, ἐν τῷ δοϑέντι λόγῳ. 

Ἔστω ó δοϑεὶς λόγος ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς ὁ 
τοῦ .4 πρὸς τὸν Β᾽ δεῖ δὴ ἀριϑμοὺς εὑρεῖν - ἑξῆς 
ἀνάλογον ἐλαχίστους, ὅσους ἄν τις ἐπιτάξῃ, ἐν τῷ 
τοῦ .4 πρὸς τὸν B λόγῳ. 

᾿Επιτετάχϑωσαν δὴ τέσσαρες. xal ὃ .4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω, τὸν δὲ B πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Z1 ποιείτω, καὶ ἔτι ὃ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E ποιείτω, καὶ ἔτι ὁ 4 τοὺς I, 4. E 
πολλαπλασιάσας τοὺς Z, H, O ποιείτω, ὁ δὲ B τὸν 
E πολλαπλασιάσας τὸν K ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὃ .4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 
Γ πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν ZÍ πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, [οὕτως] 
ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ. πάλιν, ἐπεὶ ὃ μὲν 4 τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν, ὃ δὲ B ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, ἑκάτερος ἄρα τῶν Α, B 
τὸν B πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, E πεποίηκεν. 


8. εἰσιν Ῥ. αὐτοῖς οἴῃ. V φ. 7. τις ἐπιτάξῃ P. 9, 
ἑξῆς suprà m. 2 V, om. g. 10. ἐπιτάξῃ τις V g. 12. 
τέσσαρες] ὃ P et post ras. 1 litt. B. 18. τὸν δὲ B — 14: 


ποιείτω] om. g. 18. μέν] om. Vg. 19. πεποίηκεν} (prius) : 


πεποίηκε V g. 20. Ante ἔστιν add. Theon: ἀριϑμὸς δὴ 0 A - 
δύο vovg 4, B πολλαπλασιάσας τοὺς Τ', 4 πεποίηκεν (BVg) - 
τόν] insert. g. ovrog] om. P. 21. μέν] P, om. BVg. 
24. τῶν] cov P. 
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minorem; quod fieri non potest. itaque E, Ζ, H, Θ 
eandem rationem non habent ac 4, B, I' Z1, quibus 
minores sunt. ergo .4, B, I', 44 minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum. 


II. 


Numeros inuenire minimos deinceps proportionales 
in data proportione, quotcunque propositum erit. 

Sit data proportio in numeris minimis?) 44: B. 
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro- 
portionales in proportione 4: B, quotcunque propo- 
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia- 
. mus, et sit 4»5« 4 — I, A» B— 4, Bz«B—E,. 
AxI-—Z 4A»«4-—H, A»« E—0, B»« E — K. 


I——3À 4 Ι {1' 


et quoniam 4 »« 4 — Γ οὐ 4)» -« B — 4A, erit 
4: B -—ID:2 [VIL 11]. 
rursus quoniam 4 »« B — Ζ et B »« B — E, uterque 
4, B numerum B multiplieans utramque 7f, E effecit. 


1) Si proportio data minimis numeris proposita non est, 
per VII, 33 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio- 
nem habent. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge, II. 18 
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ἔστιν ἄρα ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 21 πρὸς 
τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς τὸν 
4 καὶ ὡς ἄρα 0 Γ πρὸς τὸν 244, ὁ 4 πρὸς τὸν E. 
καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τοὺς Γ΄ 44 πολλαπλασιάσας τοὺς Z, Η 
5 πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ' πρὸς τὸν Zi, [οὕτως] 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, οὕτως 
ἦν ὁ Α πρὸς τὸν B: καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν B, 
ὁ Ζ πρὸς τὸν H. πάλιν. ἐπεὶ ὁ Α͂ τοὺς 4, E πολ- 
λαπλασιάσας τοὺς H, Θ᾽ πεποίηκεν. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
10 4 πρὸς τὸν E, ὁ H πρὸς τὸν Θ. ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν E, ὁ 4 πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὃ Α 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Η πρὸς τὸν Θ. καὶ ἐπεὶ οἵ 
4A, B τὸν E πολλαπλασιάσαντες τοὺς O, K πεποιήκα- 
σιν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Θ 
15 πρὸς τὸν K. ἀλλ᾽ ὡς Ó Α πρὸς τὸν B, οὕτως O 
tt Ζ πρὸς τὸν H καὶ ὁ Η πρὸς τὸν O. καὶ ὡς ἄρα 
ὁ Z πρὸς τὸν H, οὕτως ὅ τε H πρὸς τὸν Θ καὶ 
ὃ Θ πρὸς τὸν K- οἵ I, 4, E ἄρα καὶ οἱ Z, H, 
0, K ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ 4“' πρὸς τὸν B λόγῳ. 
90 λέγω δή. ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. ἐπεὶ γὰρ οἵ A4, B ἐλά- 
χιστοί' εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
οὗ δὲ ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὲν λόγον ἐχόντων πρῶ- 
τοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, οἵ 4, B ἄρα πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἑκάτερος μὲν τῶν A4, B ἑαυτὸν 
οῦ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν I', E πεποίηχεν., ἕχά- 
τερον δὲ τῶν Γ΄, E πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 
Z, K πεποίηκεν" o( DI', E ἄρα καὶ o( Z, K πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 
uol ἑξῆς ἀνάλογον. οἵ δὲ ἄχροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς 


2.60 ΓῚ οὕτως ὁ I Vg. 8. καὶ ὡς ἄρα ὁ Γ' πρὸς τὸν 41] 
mg. m. 2 V addito in fine οὕτως. ὁ 4] xal ὁ 4 V, οὕτως 


F 
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itaque 4: B — 4:E [VIL 18]. uerum 4: B—I': Ζ. 
quare etiam Γ᾿: 4/4 — 4: E. et quoniam A4 »« I'— Z 
et 4»« 24 — H, erit L':44 — Z: H [VIL 17]. uerum 
erat I': 44 — 4: B. quare etiam 4: B — Z: H. rur- 
sus quoniam 4 »« 2 — Η et 4»« E — 0, erit [VII, 
17] 4: E— H: 0. uerum Z: E — A4:B. quare etiam 
4:B— H:60. et quoniam 
A» E—0 οὐ B»« E— K, 
erit [VIT, 18] 4: B— Θ: K. uerum 
4:B-—2:H-H:96. 

quare etiam Z: H — H:0 — 0: Καὶ, itaque I, 4, E 
et Z, H, 9, K proportionales sunt in proportione ZA: B. 
jam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4, 
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent, 
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter 
se primi sunt [VII, 22], A4, B inter se primi sunt. et 
uterque 4, B seipsum multiplicans utrumque I, E effecit, 
utrumque autem I, E multiplicans utrumque Z, K effecit. 
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 271].") 
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et 
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum, 


1) H. e. I' et E primi sunt inter se et item Z et K. nu- 
meros I', E, 4 corollari causa per totam propositionem 
respicit. 


καὶ 0 4 φ. E]e corr. V. 4. voc] corr. ex τοῦ V. τούς] 
corr. ex τοῦ V. ὅ. ovrog] om. P. 8, H] seq. ras. 1 litt. V. 
10. ὁ H] οὕτως ὃ H φ et m.2 V. ἀλλ᾽ ὡς] ὡς δ ῬΡ. 12. 
οὕτως καί P. 14. οὕτως] om. BV g. 15. ἀλλ᾽ ] ἐδείχϑη 
ὃὲ καί Theon (BV φ). 17. τε] 0m. P. 19. 40yo | supra 
m. 2 B. 21. εἰσιν P. αὐτοῖς — 22: ἐχόντων] om. P. 22. 
Post ἐχόντων add. αὐτοῖς V, et supra m. 2 B. 24. εἰσί V g. 
27. K] (alt) H g. 29. δέ] om. g. 
18* 
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ἀλλήλους ὦσιν, ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς. οἵ I', 4, E ἄρα καὶ οἵ Z, H, Θ, Καὶ 
ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 
A, Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ὦσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς. οἵ ἄκροι αὐτῶν τετράγωνοί εἰσιν, 
ἐὰν δὲ τέσσαρες. κύβοι. 

γ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλο- 
γον ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων 
αὐτοῖς, οἵ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσέν. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἱ A, 
B, I, 4: λέγω, ὅτι οἵ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, 4 πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν A4, B, I, 4 λόγῳ οἱ E, Z, τρεῖς δὲ οἱ H, Θ, 
K, xal ἑξῆς ἑνὶ πλείους. ἕως τὸ λαμβανόμενον πλῆ- 
ϑος ἴσον γένηται τῷ πλήϑει τῶν A, B, Γ, 4. εἰλή- 
φϑωσαν καὶ ἔστωσαν ol 4, M, N, & 


τὰ ἐν ΡΒ. 2. π᾿ corr. ex I m. 2 V. 5. móguopuo] 
mg. 2 V, om. g. 6. ἐάν] ἄν seq. ras. 9» litt. P. 1. 
ὦσιν Tidguro Vg. ὦσιν B. λόγον] mg. g. 9. δέ] supra : 
m. 9 V. τέσσαρες] ὃ B. 11. d: postea insert. m. 1 V. 
20. of H] corr. ex oí m. 2 B. 21. K] in ras. P. καί] 
supra add. αἵ m. 1 P; καὶ ἀεέ B. ἕως οὗ Theon (BVg), 
ἕως ἄν August. 28. ἔστωσαν] -v e corr. m. rec. P. 
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qui eandem rationem habent [prop.l] ergo I, Z4, E 
et Z, H, 0, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio- 
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, si tres numeri deinceps pro- 
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem 
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor, 
cubos.) 1 


III. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt 
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi 
eorum inter se primi sunt. 

Sint quotlibe& numeri deinceps proportionales 4, 
B, Γ, 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent. 
dieo, extremos eorum 4, z/ inter se primos esse. 

sumantur enim duo 


(—314 iB ; zn . νὰ «τὸ 
e numeri minimi in pro- 
v Z portione numerorum 4, 
io iiie o B; I,4 [VII, 35] E, 
(K Z, tres autem ἢ, Θ, K 


| N et deinceps uno plures 
gm [prop.II], donee multitu- 

do sumpta aequalis fiat 
multitudini numerorum “4, B, I, 4. sumantur et sint 
4, M, N, &. et quoniam E, Z minimi sunt eorum, 
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt 


1) Nam A4: B — I':42-— 
praeterea 4: B — Z:H-H:0 
K-B»EssB* 


4: EeblI-24*'E-B^ 
—0:KetZ-—A4»«I-—A4^5 
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Kol ἐπεὶ οἵ E, Z ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. 
καὶ ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν E, Ζ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλα- 
σιάσας ἑἕχάτερον τῶν. H, K πεποίηκεν, ἑκάτερον δὲ 
τῶν H, K πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν A, ΚΞ πε- 
ποίηκεν, καὶ οἵ H, K ἄρα καὶ οἵ 4, E πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οὗ 4. Β. Γ, 4 ἐλάχιστοί 
εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς. εἰσὶ δὲ 
καὶ οἵ 4, M, N, E ἐλάχιστοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὄντες 
τοῖς 4, B, Γ, 4. καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν A, 
B,I,4 và πλήϑει τῶν 4, M, N, A, ἕκαστος ἄρα 
τῶν Α, B, Γ, 4 ἑκάστῳ τῶν 4, M, Ν, Ξ' ἴσος écvív: 
ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ uiv A4 τῷ 4, ὁ δὲ 4 τῷ E. καί 
εἰσιν οἵ 4. Ξὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. καὶ οἵ 4, 4 
ἄρα πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


δ΄. 

Aóyov δοϑέντων ὁποσωνοῦν ἐν ἐλαχίστοις 
ἀριϑμοῖς ἀριϑμοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλα- 
χίστους ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις. 

Ἔστωσαν οἵ δοθέντες λόγοι ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑ- 
μοῖς ὅ τε τοῦ 4 πρὸς τὸν B καὶ ὁ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν 4 καὶ ἔτι ὃ τοῦ E πρὸς τὸν Z' δεῖ δὴ ἀριϑ- 
μοὺς εὑρεῖν ἑξῆς ἀνάλογον ἐλαχίστους ἔν τε τῷ τοῦ 
A4 πρὸς τὸν B λόγῳ καὶ ἐν τῷ τοῦ I' πρὸς τὸν Z4 
καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Z. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν B, Γ ἐλάχιστος μετρού- 
μενος ἀριϑμὸς ὃ Η. καὶ ὁσάκις μὲν ὁ B τὸν H 


1. καὶ ἐπεί — 8: ἑαυτὸν μέν] οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ A, ΚΞ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐπεὶ γὰρ οἵ E, Z πρῶτοι ἑκάτερος 
δὲ αὐτῶν ἑαυτόν Theon (BVqg). 1. εἰσιν P. 4. ΚῚΊῚ eras. V. 
5. τῶν A] τὸν A P. 6. καί] om. BVg. καὶ οἵ 4, & — 1: 
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[VII, 22]. οὐ quoniam Εἰ »« E— H, Z»« Z— K 
[prop. Il coroll] οὐ £ »5« H — 4, Z»« Καὶ — Κὶ [id.], 
et H, Καὶ et 4, ΚΞ inter se primi sunt [VII, 21]. et 
quoniam .4, B, I, 44 minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent, et etiam 4, M, N, X minimi sunt 
in eadem ratione ae 4, B, I, Δ, οὐ multitudo nume- 
rorum 4, B, I 4 multitudini numerorum 4, M, N, καὶ 
aequalis est, singuli 4, B, I, Z/ singulis 4, M, N, & 
aequales sunt. itaque 4 — 2, 2 — 3. et 4, A inter 
se primi sunt. ergo eiiam 4, z/ inter se primi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


IV. 


Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu- 
meros inuenire minimos deinceps proportionales!) in 
rationibus datis. 

Sint datae rationes in numeris minimis .4: B, 
Γ: 4, E:Z. oportet igitur numeros minimos inuenire 
deinceps proportionales in rationibus 

A UBI S ud EZuZ 

sumatur enim, quem minimum metiuntur B, I, 

numerus H [VII, 34]. et quoties B numerum H me- 


1) Uerba ££zs ἀνάλογον hoc loco proprio sensu usurpata 
non sunt; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat 
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem 
esse posterioris. habet idem Campanus. 


εἰσίν] πρῶτοι καὶ οἵ A, & Theon (BVg). 7. καὶ ἐπεί — 8: 
εἶσι] mg. m. 1 P. 7. 4] om. B. 8. εἰσι] εἰσιν P; ὦσι V φ. 
9. ἐλάχιστοι] om. V g. 14. εἰσινΊ P; ἐπεί Theon (BV 9g). 
Post ἀλλήλους add, Theon: εἰσίν, ἴσος δὲ ὃ uiv A τῷ A ὁ δὲ 
Ξ τῷ 4(BVg) 18. ἀνάλογον] P; V mg. m. 1, del. m. τθο.; 
om. Bg. 19. δοθεῖσιν B. 21. τόν] corr. ex vo V. 22. 
δή] seq. ras. 2 litt. V. 23. ἀνάλογον] om. BV g. 
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μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὃ 4 τὸν Θ μετρείτω. ὁσάκις 


δὲ ὁ Γ τὸν H μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ 24 τὸν Καὶ 


μετρείτω. ὃ δὲ Ε τὸν Καὶ ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. 
μετρείτω πρότερον. καὶ ὁσάκις ὃ E τὸν K μετρεῖ, 
τοσαυτάκις καὶ ὁ Ζ τὸν 4 μετρείτω. καὶ ἐπεὶ ἰσά- 
κις 0 4 τὸν O μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν H, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν H. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Η 
πρὸς τὸν K, καὶ ἔτι ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ 
Κ πρὸς τὸν 4: οἵ O, H, K, A ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν Β καὶ ἐν τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν Zi καὶ ἔτι ἐν τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγῳ. 
λέγω δή, ὅτι καὶ ἐλάχιστοι. εἰ γὰρ μή εἰσιν οἵ O, 
H, K, A ἕξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι ἔν τε τοῖς τοῦ 4 
πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς τὸν 44 καὶ ἐν τῷ τοῦ 
E πρὸς τὸν Z λόγοις, ἔστωσαν οἷ N, E, M, O. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Ν πρὸς 
τὸν E, οἵ δὲ 4. B ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι με- 
τροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τὲ 


20 μείξων τὸν μείζονα καὶ ὃ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. 


, er ς , M € , c δ , 
τουτέστιν ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἕπό- 
μενος τὸν ἑπόμενον, ὁ B ἄρα τὸν j| μετρεῖ. διὰ 


1. 0] eras. V. 23. καί] om. Vg. — 9. ἔτι ὡς] in ras. 
m. rec. P. 10. 0, H] e corr. post ras, 2 litt. V; H, O B. 
ἀνάλογον] P; om. BVg. 11. "t om. Vg. 13. 0] eras. V. 
Θ, H| H, O B. 14. ἀνάλογον) P; mg. m. 1 V, del. m. rec.; 
om. Bg. τε] οπι. BVg. 15. καί] καὶ ἐν τῷ Ρ. ἐν v] ἔτι 
τῷ B, ἔτι ἐν τῷ γῳ. 106. Post λόγοις add. Vg: ἔσονταί τινες 
τῶν H, O, K, A ἑξῆς (mg. V) ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἔν τε τοῖς 
τοῦ A πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ' πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι (supra V) 
τοῦ E πρὸς τὸν Z λόγοις; idem B mg. m. 2 om. ἑξῆς et ἔτι. 
17. óc] supra m. 2 V. N]H g. 18. of δὲ ἐλαχιστοί] 
om. P- μετροῦσιν V q. 20. ἐλάττων τὸν ἐλάττονα Vg. 21. 
τε] om. P. 22. ἄρα] ἔτι φ. 
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titur, toties etiam 44 numerum O meliatur, quoties 
autem I' numerum H metitur, toties etiam 7/7 nume- 
rum K metiatur. E igitur' numerum Καὶ aut metitur 


“41 -------- Βι Ι 
ΓΙ. I Δι l 
Ei! ! Zi I 
I——— —À44ÀN H 
1 i 
l Ι 
IA Θ᾽ 
: M 1 LK 
iO | 


aut non metitur. prius metiatur. et quoties E nume- 
rum K metitur, toties etiam Z numerum 4 metiatur, 
et quoniam 4 numerum Θ᾽ et B numerum MH aequa- 
liter metitur, erit 4: B — 09: H (VII def. 20. VII, 13]. 
eadem de causa erit etiam Γ΄: z/ — H: K et prae- 
terea E:Z— Κα: 4. itaque O, H, K, 4 deinceps pro- 
portionales sunt in rationibus 4: B, I': zl, E : Z. 
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si O, H, K, 
44 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi- 
bus 4: B, Γ: Z, E:Z, minimi sint Ν, 5, M, O. et 
quoniam est 4:B — Ν: Ξ, et 4, B minimi sunt, 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa- 
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem, 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem 


T 


[VIT, 20], B numerus numerum XA metitur. eadem 


1) Uidetur enim pro δέ lin. 3 scribendum esse δή; cfr. 
p. 194, 28, 262, 11. 
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τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Γ τὸν AM usvost' ol B, I' ἄρα τὸν 
& μετροῦσιν" xal ὃ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β. Γ 
μετρούμενος τὸν XA μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
Β. Γ μετρεῖται 0 H: ὃ Η ἄρα τὸν X μετρεῖ ὃ μεί- 
ξων τὸν ἐλάσσονα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσονταί τινες τῶν Θ, H, K, 4 ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἔν τε τῷ τοῦ Α πρὸς τὸν B καὶ τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 44 καὶ ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς τὸν Z λόγῳ. 
Μὴ μετρείτω δὴ ὁ E τὸν K. καὶ εἰλήφϑω ὑπὸ 
τῶν E, K ἐλάχιστος μετρούμενος ἀριϑμὸς ὁ M. 
καὶ ὁσάκις μὲν ὁ K τὸν M μετρεῖ. τοσαυτάκις καὶ 
ἑχάτερος τῶν O, H ἕκάτερον τῶν N, &M μετρείτω. 
ὁσάκις δὲ ὁ E τὸν M μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ὁ Ζ 
τὸν Ο μετρείτω. ἐπεὶ ἰσάκις ὁ Θ τὸν Ν μετρεῖ καὶ 


ς 


δ τὸν A, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Θ πρὸς τὸν H, οὕτως 


ὁ Ν πρὸς τὸν X. ὡς δὲ ὃ O πρὸς τὸν H, οὕτως 
ὃ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕὔ- 
τῶς ὃ Ν πρὸς τὸν Ξ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ D 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ αὶ πρὸς τὸν M. πάλιν, ἐπεὶ 
ἰσάκις 0 E τὸν M μετρεῖ καὶ ὁ Ζ τὸν O, ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 E πρὸς τὸν Z, οὕτως 0 M πρὸς τὸν Ο' οἱ Ν, 
T, M, Ο ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τοῖς τοῦ τὲ Α͂ 
πρὸς τὸν B καὶ τοῦ I' πρὸς τὸν Z1 καὶ ἔτι τοῦ E 
πρὸς τὸν Ζ λόγοις. λέγω δή. ἵζτι καὶ ἐλάχιστοι ἐν 


1. B, D] T, B BVg. 2. μετροῦσι Vg. ὑπό] ὁ ὑπό P. 
4. μετρεῖται ὁ H. ὁ Η ἄρα] del. m. 2 B, mg. μετρούμενός 
ἐστιν ὁ H: 0 H ἄρα τὸν EK μετρεῖ. 6. O, H| Η, O Bg et 
in ras. V. 7. Post ἑξῆς in B insert. m. 1: ἀνάλογον. τὲ 
om. P. 8. 4] 4 λόγῳ V g. Aóyo] om. Vg. 11. MN 


az V. M] μή 9. 19. O, H| corr. ex H, 6 V; 
H, 0 PBg. 13. M] wj y. 14. insi] καὶ ἐπεί V m. 2, φ. 
20. ἔστιν ἄρα — 21: τὸν 0] mg. g. 22. ἀνάλογον] om. 


BV g. τοῦ τῶν P. τε] om. Vg. 23. £v] .om BV g. 


-— —— e— 
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de causa etiam I' numerum (ΚΞ metitur. itaque B, I' 
numerum X metiuntur. quare etiam, quem minimum 
metiuntur B, I, numerum ἐπ metitur [VII, 35]. mini- 
mum autem B, Γ᾽ metiuntur numerum H. itaque H 
numerum X metitur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque nulli numeri numeris O, H, K, 4 mi- 
nores deinceps in rationibus A4: B, I': Zl, E: Z erunt. 

ne metiatur igitur E numerum ÉK. ^et sumatur, 
quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34]. 


Ai I" | ORE! 
Bi Zi n 
Hi | | ie 
1 K I—4 1I 
Mi | -- τ Ρ 
A A ———À 
NI I—— Wb 
Oi 


et quoties Καὶ numerum M metitur, toties uterque 0, H 
utrumque N, & meltiatur, quoties autem E numerum 
M metitur, toties etiam Z numerum O metiatur. quo- 
niam Θ᾽ numerum NN et H numerum ,5X aequaliter me- 
titur, erit 9: H — N: & [VII def. 20. VII, 13]. uerum 
0:H — A:B. quare etiam 4: B— N:&. eadem 
de causa etiam I':21— αὶ : M. rursus quoniam Εἰ 
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit 
E:Z— M:0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, &, 
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus 
4A: B, D: 


24, ἐλάχιστοί εἰσιν Vq. Dein add. BV: εἰ γὰρ μή εἶσιν 
ἐλάχιστοι (om. B) οἵ N, E, M, O ἑξῆς (ἐλάχιστοι add. B). 
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τοῖς 4 B, Γ 4, E Z λόγοις. εἰ γὰρ μή, ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, E, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον ἐν τοῖς 4 B, Γ 4. EZ λόγοις. ἔστωσαν ot 
I, P, Z, T. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς Ó II πρὸς τὸν P, 
οὕτως ὁ .4 πρὸς τὸν B, οἵ δὲ A, B ἐλάχιστοι. οἵ 
δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας 
αὐτοῖς ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. ó B ἄρα τὸν P μετρεῖ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ Γ τὸν P μετρεῖ" o( B, Γ᾽ ἄρα τὸν 
P μετροῦσιν. xal ὁ ἐλάχιστος ἄρα ὑπὸ τῶν Β. Γ 
μετρούμενος τὸν P μετρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν 
B, I' μετρούμενός ἐστιν ὃ H: ὃ Η ἄρα τὸν P μετρεῖ. 
καί ἐστιν ὡς 0 Η πρὸς τὸν P, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν 


Z* καὶ ὃ K ἄρα τὸν Σ' μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὁ Ε΄ 


τὸν Z* oí E, Καὶ ἄρα τὸν Σ μετροῦσιν. καὶ ὁ ἐλά- 
χιστος ἄρα ὑπὸ τῶν E, K μετρούμενος τὸν X με- 
τρήσει. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν E, K μετροίμενός 
ἐστιν ὁ M: ὁ M ἄρα τὸν Σ μετρεῖ ὁ usífov τὸν 
ἐλάσσονα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἔσονταί 
τινες τῶν Ν, E, M, Ο ἐλάσσονες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov ἔν vs τοῖς τοῦ Α' πρὸς τὸν B καὶ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν Z1 καὶ ἔτι τοῦ E πρὸς τὸν Ζ λόγοις" οἵ Ν, X, 
M, O ἄρα ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοί εἰσιν ἐν τοῖς 4 
B, Γ A4, E Z λόγοις" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, E, Z] om. B. εἰ γὰρ μή] om. BVg. 2. N] 
H φ. ἀνάλογον] om. BV g. 7. τε om. BV g. 10, ue- 
τροῦσι V g. 11. ἐλάχιστος δὲ ὑπὸ τῶν B, Τ' μετρούμενος] 
ὁ δὲ “ἐλάχιστος Vg. 12. H] mutat. in O m. 2, supra H 
m. 9 B. H] item B. μετρήσει V g. 18. H] uti supra B. 
15. ἄρα] ἔτι g. 18. 2] corr. ex E V. 20. ἀνάλογον] 
om, BVg. 21. τόν] om. B. 22. zov] om. Β. ἔτι) εἰ P. 
τόν] om. B. 38. ἀνάλογον] om. BVg. ἐν] om. P. 
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iam dieo, eos etiam minimos esse in rationibus 

un II, Rh: E 
nam si minus, numer] numeris N, X, M, O minores 
deinceps proportionales erunt in rationibus 

v mE Hos hes SA DU 
sint JJ, P, Σ, T. et quoniam est 77: P — 4: B, et A4, B 
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem 
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem 
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum 
P metitur. eadem de causa etiam Γ΄ numerum P me- 
litur. itaque B, I' numerum P metiuntur. quare etiam 
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur 
[VIL, 35]. quem autem minimum metiuntur B, I, est H. 
itaque H numerum P metitur et H:P-—K:2XJ!) 
quare etiam Καὶ numerum Z2 metitur [VII def. 20]. 
uerum etiam E numerum Z/ melitur [VII, 20]. itaque 
E, K numerum Z metiuntur. quare etiam quem mi- 
nimum metiuntur Εἰ, K, numerum Z/ metietur [VII, 35]. 
quem autem minimum metiuntur E, K, est M. itaque 
M numerum ΣΙ metitur, maior minorem; quod fieri 
non potest. itaque null numeri numeris N, ἐπ, M, O 
minores deinceps proportionales erunt in rationibus 
4:8, D: 4, E: Z. ergo N, ΚΞ, M, O minimi sunt 
deinceps proportionales in rationibus 4: B, I': 4, E:Z; 
quod erat demonstrandum, 


1) Nam H:K-—I:4(p.280, 8) — P:Z. tum u. VII, 13. 


10 


15 
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, 


ε΄. 

Οἱ ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσι τὸν συγκεέμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

Ἔστωσαν ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4. B, καὶ τοῦ μὲν 
4A πλευραὶ ἔστωσαν οἵ I', 4 ἀριϑμοί, τοῦ δὲ B οἵ 
E, Z: λέγω, ὅτι ὃ 4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν. 

— Aóyov γὰρ δοθέντων τοῦ vs ὃν ἔχει ὃ I' πρὸς 
τὸν E καὶ ὁ zi πρὸς τὸν Z εἰλήφϑωσαν ἀριϑμοὶ 
ἑξῆς ἐλάχιστοι ἐν τοῖς I' E, 4 Ζ λόγοις, οἵ H, Θ, K, 
ὥστε εἶναι ὡς μὲν τὸν Γ πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν 
H πρὸς τὸν Θ, ὡς δὲ τὸν 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
τὸν Θ πρὸς τὸν Κ. καὶ ὁ 4 τὸν Ε πολλαπλασιάσας 
τὸν Δ ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν uiv Γ' πολλαπλασιάσας τὸν A4 
πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 
Α. ὡς δὲ ὁ Γ πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν O* 
καὶ ὡς ἄρα 0 H πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν 


20 4. πάλιν, ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν A4 


25 


πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν Ζ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
ὁ € πρὸς τὸν K^ χαὶ ὡς ἄρα ὃ Θ πρὸς τὸν K, οὕ- 
τῶς 0 4 πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὃ H πρὸς 
τὸν O, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν Δ᾽ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν 


4. μέν] om. P. 8. γάρ] ἀεί φ. 11. τὸν Η] ὁ H F. 
12. τὸν 4] ὁ 4 P. 18. καὶ ὁ 4 --- 14: ποιείτω ] om. Theon 
(BVg). eorum loco habent BVg: οἵ ἄρα ἩΗ, πρὸς 
ἀλλήλους ἔχουσι τοὺς τῶν πλευρῶν λόγους. ἀλλ᾽ ὁ οὖ Η πρὸς 
τὸν K λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ Η πρὸς τὸν Θ καὶ τοῦ τοῦ 
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Y5 


- Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus 
compositam. 
Sint plani numeri Z4, B, et numeri 4 latera sint 
I, 4, numer B autem E, Z. dico, esse 
; 4: B-—I:E»AÀA:Z. 
Y nam datis rationibus 
| iB D:Eet 4:25) 
E———ÀI 1 i4 | sumantur numeri deinceps 
EE Ί--.-- ΙΖ minimi in rationibus I': E et 
-- ———áH ZA: Z [prop. IV] H, O, K, ita 
μ--- 1Θ αὖ st ΓΕ ΞΘ Η:Θ et 
E——— —3 K 4d:Z-90:XK. 
—4A οὐ sib. 4 »« E — 4. 
et quonam zZ»«lI'—. ei 4»« E— 4, erit 
D:E-—2A4:4A4[VIL 17]. uerum Γ΄: £E— H: 0. quare 
euam Η :Θ — 4: Δ. rursus quoniam E »« z — 4 
[VII, 16] et E »« Z — B, erit 4:Z — A: B[VII, 11]. 
uerum 7/:Z— 0:K. quare eliam 0: K — 4: B. 
demonstrauimus autem, esse etiam H: Θ — 4:4. ergo 


1) Si hae rationes minimis numeris propositae non suní, 
per VII, 33 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio- 
nes habent. 


πρός q) τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Λ ποιείτω. 15. καί] 
om. BVg. ὁ 4] δέ g. 10, πεποίηκε Vg. 11, E] postea 


, 


iusert. V. | 20.60] ὁ μέν P. 22, ovrog ὁ A — 23: πρὸς 


10 


15 


20 
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ὡς 0 Η πρὸς τὸν K, [οὕτως] ὃ 4 πρὸς τὸν B. ὁ δὲ 
H πρὸς τὸν K λόγον ἔχει τὸν συγχείμενον ἐκ τῶν 
πλευρῶν. καὶ ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει τὸν 
συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

ς΄. 

ἘἂὰῈν ὦσιν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, ὁ δὲ πρῶτος τὸν δεύτερον μὴ μετρῇ: 
οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
4. B, I', 4, E, ὃ δὲ A τὸν B μὴ μετρείτω" λέγω, 
ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. 

Ὅτι μὲν οὖν οἱ 4, B, I, 4, E ἑξῆς ἀλλήλους οὐ 
μετροῦσιν, φανερόν᾽ οὐδὲ γὰρ ὃ 4 τὸν B μετρεῖ. 
λέγω δή, ὅτι οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει. εἰ 
γὰρ δυνατόν, μετρείτω ὃ 4 τὸν I. καὶ ὅσοι εἰσὶν 
οἵ 4, B, I', τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A4, B, Γ o( Z, H, 
Θ. καὶ ἐπεὶ οἵ Ζ, H, Θ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ τοῖς 
A, B, Γ, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν A, B, Γ τῷ 
πλήϑει τῶν Ζ, H,O0, δι᾽ ἴσου ἄρα éowv ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν Γ. οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν O. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς 0 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H, οὐ 
μετρεῖ δὲ ὃ Α τὸν B, οὐ μετρεῖ ἄρα οὐδὲ 0 Ζ τὸν 


1. οὕτως om. P. A] in ras. P. τόν] om. P. 2. 
τὸν K] K P. τόν corr. ex τό φ. 8. μετρεῖσει φ, sed - 
corr. 12. E] om. g. οὐ] m. rec. P. 18. μετροῦσι 


P m. 1, Vo; μετρήσουσι P m. rec. 14. εἰ γὰρ δυνατόν, us- 
τρείτω ὃ 4 τὸν ΓῚ λέγω γάρ, ὅτι οὐ μετρεῖ ὃ A τὸν I' Theon 
(B V φ). 15. καὶ ὅσοι] ὅσοι γάρ Theon (BV 9g). 18. εἰ- 
civ PB. 91. Z] Z, H B. 


— —————— 
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ex aequo erit [VII, 14] H: K — 4: B. uerum 

E KISEX4:24) 
ergo etiam 44: B — Γ: E»« Z4: Z; quod erat demon- 
strandum. 


VI. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et primus secundum non metitur, ne alius quidem 
ullus alium metietur. 

Sint quotlibe& numeri deinceps proportionales 4, 

B, I', 4, E, οὐ 4 nume- 


Mt rum B ne metiatur. dico, 
B: ! ne alium quidem ullum 
I | alium mensurum esse. 

4:--- iam hoc quidem mani- 
E: i festum est, numeros 4, B, 
Z | I, 4, E deinceps inter se 
Hi non metiri. nam 4 nume- 
6; | rum B non metitur. dico, 


ne alium quidem ullum 
alium mensurum esse. nam si fieri potest, 44 nume- 
rum I' metiatur. et quot sunt 4, B, I, tot sumantur 
minimi numeri eorum, qui eandem ac .4, B, I' ratio- 
nem habent Z, H, 0 [VII, 83]. et quoniam Z, H, 9 
in eadem ratione sunt ac 4, B, I, et multitudo nu- 
merorum 4, B,I' aequalis est multitudini numerorum 
Z, H, 0, ex aequo erit 4:1'— Z:0 [VIL 14]. et 
quoniam est 4: B — Ζ: H, et 4 numerum B non me- 


1) Nam H: K— H:0»«0:K ei H:0 —LDI': E, 
0:K-—4:Z. 
Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 19 
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H: ovx ἄρα μονάς ἐστιν ὃ Z: ἡ γὰρ μονὰς πάντα 
ἀριϑμὸν μετρεῖ. καί εἰσιν ol Z, Θ πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους [οὐδὲ 0 Ζ ἄρα τὸν O μετρεῖ]. καί ἐστιν ὡς ὁ 
Ζ πρὸς τὸν O, οὕτως 0 4 πρὸς τὸν I" οὐδὲ ὁ Α 
ἄρα τὸν Γ μετρεῖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς οὐδένα μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξ΄. 

'E&v ὦσιν "ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ἑξῆς] ἀνά- 
Aoyov, ὁ δὲ πρῶτος τὸν ἔσχατον μετρῇ. καὶ 
τὸν δεύτερον μετρήσει. 

Ἔστωσαν ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 
A, B, U, 4, ὃ δὲ A τὸν 4 μετρείτω λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ 4 τὸν B μετρεῖ. 

Εἰ γὰρ οὐ μετρεῖ ὁ 4 τὸν B, οὐδὲ ἄλλος οὐ- 
δεὶς οὐδένα μετρήσει" μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν 4. μετρεῖ 
ἄρα καὶ ὁ 4 τὸν Β' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

η΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐὖ- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς τὸν 
αὐτὸν λέγον ἔχοντας [αὐτοῖς] μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Δύο yàg ἀριϑμῶν τῶν 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ o( LI, 4. 


2. μετρεῖ ἀριϑμόν V φ. καί εἰσιν om. g. 8. οὐδὲ 
ὁ Z ἄρα τὸν Θ᾽ μετρεῖ] om. P. 6. μετρεῖ BV g. 8. | 
ἑξῆς] om. P. 9. ἔσχατον] in ras. V. 10. δεύτερον) in . 


ras. V. 12. καί] om. g. 14. οὐ] wj BVg. 1. Post | 
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titur, ne Z quidem numerum H metitur [VII def. 20]. 
itaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum 
metitur. et Z, Θ᾽ inter se primi sunt [prop. III] et 
est Ζ:Θ — 4: Γ. itaque [VII def. 20] ne 4 quidem 
numerum Γ᾽ metitur. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat 
demonstrandum. 
VII. 

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 

et primus ultimum metitur, etiam secundum metitur. 


A——À Sint quotlibet numeri deinceps 
Bi——4 proportionales 4, B, I, 21, et A4 nu- 
ΝΣ ΟΞ Ξ ΣΟῚ merum Z1 metiatur. dico, 4 etiam 
4— |; numerum B melüri. 


nam si 4 numerum B non melitur, ne alius qui- 
dem ullus alium metietur [prop. VI]. metitur autem 
.4 numerum Z. ergo 4 etiam numerum JB metitur; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 

S81 inter duos numeros secundum proportionem 
continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter 
eos secundum proportionem continuam interponuntur 
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem ratio- 
nem habent, secundum proportionem continuam inter- 
ponentur. 

Nam inter duos numeros A4, B secundum propor- 
tionem continuam numeri aliquot I, zf interponantur 


μετρήσει add. V: ὅπερ Gromov' ὑπόκειται γὰρ ὃ Α τὸν 4 
μετρεῖν; idem B mg. m. 2. 22. avT0ig] om. P. 25. I'] 
in ras. V. 


19^ 
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καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z λέγω, ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, το- 
σοῦτοι καὶ εἰς τοὺς E, Z μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ὅσοι γάρ εἰσι τῷ πλήϑει ot. 4. B, Γ, 4, τοσοῦ- 
τοι εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς 4. I', 4, B οἵ H, O, K, 4’ οἵ 
ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ H, 4 πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ οἵ A, Γ,. 4. B τοῖς H, 0, K, A ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, καί ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν 
A, I, 4, B τῷ πλήϑει τῶν H, Θ, K, 4, δι᾽ ἴσου ἄρα 
ἐστὶν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν A4. 
ὡς δὲ ὃ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ Η πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z. 
οἵ δὲ H, A4 πρῶτοι, of δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ 
δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε μείζων τὸν μείξονα καὶ ὁ ἐλάσ- 
Gov τὸν ἐλάσσονα, τουτέστιν ὃ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. ἰσάκις 
ἄρα ὃ H τὸν E μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν Ζ. ὁσάκις δὴ 
0 Η τὸν E μετρεῖ, τοσαυτάκις καὶ ἑκάτερος τῶν Θ, 
K ἑκάτερον τῶν M, N μετρείτω᾽ οἵ H, Θ, K, 4 ἄρα 
τοὺς E, M, N, Z ἰσάκις μετροῦσιν. οἱ H, Θ. K, A 
ἄρα τοῖς E, M, N, Z ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. ἀλλὰ 
of H, 0, K, A4 τοῖς A, I', 4, B ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ 


3. τό] τόν g. 6. εἰσιν B. 7. of ἐλάχιστοι Vg. — 8. 
I,4,B] B, T, 4 BVg. x corr. ex τούς m. 1 V. 9, 
oí] om. P. 10. εἰσίν) εἰσί V g. καὶ ἐπεί — 11: "e: | 
om. g. — 10. I'] in ras. B, post ras. 1 litt. V. 11. εἰσί V. 
13. τὸν 4] 4 B. 18. ἔχοντας αὐτοῖς BVqg. 19. τε] om. P. 
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4c——3 E ! et fiat 4: B — E: Z. 
iD Mi | dieo, quot inter 4, B 
ἐτεόν τε ττ Ζῇ. Ni ! secundum proportionem 
ἐπ τ τττὸ ἐῶ! ! eontinuam interponan- 
Hi—3À iur numeri, totidem 
Θι--. etiam inter E, Z secun- 
Ki——À ... dum proportionem con- 
Ac——— tinuam interpositum iri. 


nam quot sunt numero 4, B, I, 4, totidem su- 
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem 
habent ae 4, I', 4, B [VII, 33] H, O, K, A4. itaque 
extremi eorum H, ^ inter se primi sunt [prop. III]. 
et quoniam 4, I, 4, B et H, O, K, 4 in eadem ra- 
tione sunt, et multitudo numerorum 4, I, Z1, B mul- 
titudini numerorum H, 0, K, 4 aequalis est, ex aequo 
ert [VII, 14] 4: B— H: 4. verum 4: B — E:Z. 
quare etiam H: 4 — E:Z. sed H, 4 primi sunt, 
primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem 
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20], 
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque H numerum E et 4 numerum Z aequaliter 
metitur iam quoties H numerum Εἰ metitur, toties 
uterque 60, Καὶ utrumque M, N metiatur. itaque H, O, 
K, 4 numeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita- 
que H, O, K, A et E, M, N, Z in eadem ratione 
sunt [VII def. 20]. uerum H, O, K, A4 et A4, I, 4,8 


24. rovg] corr. ex τοῖς V. Z] in ras. V. ἰσάκις — 25: 
Z] mg. m. 1 V, om. g. 26. K] e corr. V. 
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εἰσίν" καὶ οἵ A4, Γ, 4, B ἄρα τοῖς E, M, N, Z ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσίν. οἱ δὲ Α,Γ, 4, B ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν καὶ οἵ E, M, N, Ζ ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 
ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 
E, Z μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν 
ἀριϑμοί" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ὃ'΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ὦσιν, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὖ- 
τοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτουσιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ ἑκατέρου αὐὖ- 
τῶν καὶ μονάδος μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπεσοῦνται. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους οἵ 
A, B, καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνά- 
λογον ἐμπιπτέτωσαν οἱ Γ', 4, καὶ ἐκκείσϑω ἡ E μο- 


vüg' λέγω, ὅτι ὅσοι εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ 


συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ ἑκατέρου τῶν 4, B καὶ τῆς μονάδος μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ δύο μὲν ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι ἐν 
τῷ τῶν A, DI, 4, B λόγῳ ὄντες οἵ Z, Η, τρεῖς δὲ οἵ 


25 Θ, K, 4, καὶ ἀεὶ ἑξῆς ἑνὶ πλείους, ἕως ἂν ἴσον γένη- 


ται τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν 4, I, 4. B. 
εἰλήφϑωσαν, καὶ ἔστωσαν οἵ M, N, E, O. φανερὸν 


E. n om. P. καὶ οἵ — ἃ: λόγῳ εἰσίν) mg. m. 1 V, 
om. g. 3. εἰσιν (prius) εἰσι V φ. 10. ὦσι PV g. 11. 
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in eadem ratione sunt. quare etiam 4, Γ᾽, 2, B et 
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. uerum Z4, I, 2, B 
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z 
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam  interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor- 
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat 
demonstrandum. 


IX. 


Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos 
secundum proportionem continuam interponuntur nu- 
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem 
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter 
singulos et unitatem secundum proportionem conti- 
nuam interponentur. 

Sint duo numeri inter se primi 4, B, et inter eos 
secundum proportionem continuam interponantur I; 
4, eteponatur unitas E. dico, quot inter 4, B secun- 
dum proportionem continuam interponantur numeri, 
totidem etiam inter singulos .4, B et unitatem secun- 
dum proportionem continuam interpositum iri. 

sumantur enim duo numeri minimi in ralione 4A, 
I, 4, B numerorum Ζ, H, tres autem 0, K, 4 et sem- 
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum 
multitudini numerorum 4A, I, 4, B aequalis [prop. II]. 
sumantur et sint M, N, Ξ, O. manifestum igitur 


"σιν ἀριϑμοὶ ὅσοι] in ras. m. 1 B. 12, ἐμπίπτωσιν ΡΓ 14, 
μεταξύ] ἑξῆς μεταξύ Theon (BVg). 24. τῶν corr. ex τόν V. 
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δή. ὅτι ὁ uiv Z ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πε- 
ποίηκεν, τὸν δὲ Θ πολλαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν. 
καὶ ὃ H ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ο πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ 
oí M, N, E, O ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων τοῖς Z, H, εἰσὶ δὲ καὶ o( A, I', 4, B ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Z, H, καί 
ἐστιν ἴσον τὸ πλῆϑος τῶν M, Ν, Ξ, Ο τῷ πλήϑει 
τῶν 4, Γ, 4, B, ἕκαστος ἄρα τῶν M, N, E, O ἑκάστῳ 
τῶν A, Γ, 4, B ἴσος ἐστίν" ἴσος ἄρα ἐστὶν ὃ μὲν M 
τῷ 4, ὁ δὲ O τῷ B. καὶ ἐπεὶ ὁ Z ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκεν. ὃ Ζ ἄρα τὸν O μετρεῖ 
χατὰ τὰς ἐν τῷ Z μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς 
τὸν Z κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις ἄρα 7 E 
μονὰς τὸν Ζ ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ Ζ τὸν O. ἔστιν 
ἄρα ὡς 7 E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμόν, οὕτως ὁ Z 
πρὸς τὸν Θ. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Ζ τὸν O πολλαπλασιά- 
σας τὸν M πεποίηκεν, ὃ Θ ἄρα τὸν M μετρεῖ, κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Z μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ E μονὰς 
τὸν Ζ ἀριϑμὸν κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἰσάκις 
ἄρα 7 E μονὰς τὸν Z ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ Θ τὸν 
M. ἔστιν ἄρα ὡς 5 E μονὰς πρὸς τὸν Z ἀριϑμόν, 
οὕτως 0 Θ πρὸς τὸν M. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ἡ E 
μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν., οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν Θ᾽ 


1. πεποίηκε Vg. 2. πεποίηκε Vg. 8. πεποέηκε Vg. 


4. πεποίηκε V φ. 5. εἰσιν P. 6.2, H] H, 2 BVg.  εἰ- 
cív B. 7. τὸν] corr. ex τῶν m. 1 P. Z, H] H,ZBVg; 
E, Z P. 10. icog] (prius) corr. ex ἴσον m. rec. P. 12. 


2] eras. V. 18. τῷ Z] αὐτῷ Vg, τῷ Ζ supra m. 2 ον 5348. 
ἄρα] ἔτι φ. 21. Θ] 6 com. V; E P. 22. ὡς] supra m. 1 B. 
24. πρός] (prius) supra m. 2 B. 
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esti, esse Z»« Z — 0, Z2«0 — M, H»« H — A, 
H »« 4 -— O0 [prop. 


τὸ | e II coroll]. et quoni- 
Tscmágs Buc: am M, N, &, O mini- 
4 | 41 mi sunt eorum, qui 
Bi eandem rationem ha- 
nuc M | bent aec Z, H, uerum 
ENSE: Ν᾽ | eliam 4, I, 4, B 
$5 n ! minimi sunt eorum, 


qui eandem ratio- 
Oi ; nem habent ae Z, H 
[prop. IIT], et mul- 
titudo numerorum M, N, X, O multitudini nume- 
rorum 4, I, 4, B aequalis est, singuli M, N, &, O 
singulis 4, I, 24/4, B aequales sunt. itaque M — 4, 
O — B. et quoniam Z »« Z — Θ, numerus Z nume- 
rum € secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 
15]. uerum etiam unitas E numerum Z secundum 
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z 
et Z numerum Θ᾽ aequaliter metitur. itaque 
E:Z-—2:90 [VII def. 20]. 
rursus quoniam Z »« O — M, numerus Θ᾽ numerum 
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15]. 
uerum etiam unitas E numerum Z secundum unitates 
ipsius metitur. itaque J£ unitas numerum Z et 9 
numerum JM aequaliter metitur. quare 
| E:Z-—90:M [VII def. 20]. 
demonstrauimus autem, esse etiam E: Z — Z.: 6. 
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καὶ ὡς ἄρα ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Ζ ἀριϑμόν, οὕτως 
ὃ Ζ πρὸς τὸν Θ καὶ 0 Θ πρὸς τὸν M. ἴσος δὲ ὃ 
M τῷ 4' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν Ζ 
ἀριϑμόν, οὕτως ὃ Z πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ Θ πρὸς τὸν 
Α. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ἡ E μονὰς πρὸς τὸν 
H &oi9uóv, οὕτως 0 Η πρὸς τὸν 4 καὶ ὁ A4 πρὸς 
τὸν Β. ὅσοι ἄρα εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συν- 
εχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ 
ἑκατέρου τῶν 4. B καὶ μονάδος τῆς E μεταξὺ 'χατὰ 


τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


i 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν éxavígov καὶ μονάδος 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
ἀριϑμοί, ὅσοι ἑκατέρου αὐτῶν καὶ μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν 
ἀριϑμοί, τοσοῦτοι καὶ εἰς αὐτοὺς μεταξὺ κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμῶν τῶν A, B καὶ μονάδος τῆς Γ 
μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑ- 
μοὶ οἵ vs Z4, E καὶ οἵ Z, H* λέγω, ὅτι ὅσοι ἕκατέ- 
ρου τῶν 4. B καὶ μονάδος τῆς Γ μεταξὺ κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί, τοσοῦτοι 
καὶ εἰς τοὺς 4, Β μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ἐμπεσοῦνται. 


2. πρὸς τὸν M — 4: πρὸς τὸν A] add. m. 2 D; sed πρὸς 


zu τὸ δ fA. deles 


τὸν 4 lin. 4 etiam in textu sunt a m. 1. 2. ἴσος δὲ 0 Μτῷ 


4] ὃ δὲ M (μή φ)ὴ τῷ A4 ἐστιν ἴσος BVg; in V καλοὶ uerba 
et seq. ad πρὸς τὸν A lin. 4 in mg. sunt m. 3. 5] corr. 
ex ὁ g. 13. ἑκατέρου] om. Theon (BV 9g). 15: ᾿ξξῆς γε 
ταξύ 'Theon (BV φ). 16. τό] om. V. 18. ἀνάλογον] m 

2 B, om. Vg. 
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quare eliam E:Z — Z:0 — 0: M. uerum M — 4A. 
itaque erit E: Z — Z:0 — 09:4. eadem de causa 
etiam E: H — H:4— 4: B. ergo quot inter 4, B 
secundum proportionem continuam interpositi sunt 
numeri, totidem etiam inter singulos 44, B et uni- 
tatem E secundum proportionem continuam  inter- 
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum. 


X. 


Si inter duos numeros?) et unitatem secundum 
proportionem continuam numeri aliquot interpositi 
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro- 
portionem continuam interpositi sunt numeri, totidem 
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam 
interponentur. | 
Nam inter duos numeros 
A, B et unitatem I' secundum 
proportionem continuam inter- 
ponantur numeri Z, E et Z, 
ΙΘ  H. dico, quot inter singulos 

A, B et unitatem I' secundum 

proportionem continuam inter- 

positi sint numeri, totidem eti- 
am inter 4, B secundum pro- 
portionem continuam interpositum iri. 


- (Τ' 4, ἱ 


1) Seripturam codicis P lin. 13 (ξκατέρου) etiam Cam- 
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus: 
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numeri con- 
tinua proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem 
continua proportionalitate interesse necesse est. 
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Ὁ 4 γὰρ τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ ποιείτω. 
ἑκάτερος δὲ τῶν 4, Z τὸν Θ πολλαπλασιάσας ἕκάτε- 
ρον τῶν K, A ποιείτω. 

Καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ I' μονὰς πρὸς τὸν 4 ἀριϑ- 
μόν, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ Γ μονὰς 
τὸν Zi ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν E. ἡ δὲ D uo- 
νὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 μο- 
νάδας" καὶ ὁ 4 ἄρα ἀριϑμὸς τὸν E μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" ὁ 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν E πεποίηκεν. πάλιν. ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Γ [μονὰς] 
πρὸς τὸν 44 ἀριϑμὸν, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν A, ἰσάκις 
ἄρα ἡ Γ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν 
A. ἡ δὲ Γ μονὰς τὸν 244 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς 
ἐν τῷ 4 μονάδας" καὶ ὁ E ἄρα τὸν A4 μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ 41 μονάδας" ὃ 4 ἄρα τὸν E πολλαπλασιά- 
σας τὸν Α πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ Ó μὲν 
Z ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν H πεποίηκεν. τὸν δὲ 
Η πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 
ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, τὸν 
ὃξΣ Ζ πολλαπλασιάσας τὸν Θ᾽ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ E πρὸς τον Θ. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὁ zi πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν H. καὶ ὡς ἄρα ὁ E πρὸς τὸν Θ, οὕτως 
ὁ Θ πρὸς τὸν Η. πάλιν, ἐπεὶ ὁ 44 ἑκάτερον τῶν 
E, Θ πολλαπλασιάσας ἕκάτερον τῶν 4, K πεποίηκεν, 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως ὃ Α πρὸς 
τὸν K. ἀλλ᾽ ὡς 0 E πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς 
τὸν Z' καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Α͂ 


4. ἐστι» supra m. 1 V. 8. καὶ ὁ 4 ἄρα --- 9: μονάδας] 
mg. m. 1 Pg. 8. ἄρα] om. B. ἀριϑμός] om. Vg. 10. 
πεποίηκε Vg. uov«g| om. P. 12. ['] e corr. V. 11. 
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sib enim 2, 2« Ζ — Θ, 4»«0 — K, Z »« O0 — 4A. 
et quoniam est [': Z4 — 21: E, unitas I' numerum Ζΐ 
et Z4 numerum E aequaliter metitur [VII def. 20]. 
uerum unitas Γ᾿ numerum Z/ secundum unitates nu- 
meri Z/ metitur. quare etiam numerus Z/ numerum 
E metitur secundum unitates numeri 2f. itaque 
Z4 »« 24 -— E. rursus quoniam est Γ΄: Ζ — E: A, 
unitas I' numerum z/ et E numerum 4 aequaliter 
metitur. uerum unitas I' numerum Z/ secundum uni- 
tates numeri “7 metitur. quare etiam .E numerum 
-A secundum unitates numeri Z/ metitur. itaque 
4 »« E — 4. eadem de causa eliam Z »« Z — H 
et Z»« H — B. et quoniam z»« 4 -— E ei 

4Z-98, erit [VII, 11] 4: Z — E:0. 
eadem de causa erit etiam Ζ : Z — 0 : H [VII, 18]. 
quare etiam E: 9 — 0: H. rursus quoniam 
Z4» E-—4(0$450-—K,ert E:09 — A:K 
[VII, 17]. uerum E: Θ — 2:Z. quare etiam 

Z4:Z-—4:kK. 


1) Cum habeamus z»«Z-—0etZ»«Z-—H, proprie 
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedenti ratio- 
cinatione; sed cum Z4 »« Z — Z »« 4 (VII, 16), adparet, Eu- 
clidem sine errore dicere posse lin. 21 sq.: διὰ τὰ αὐτα. 


ἰσάκις — 12: τὸν A] bis V (corr.), g. 14. καὶ ὃ E — 15: 
μονάδας] mg. m. 1 P. 14, A] in ras. m. 1 B. 16. πεποίηκε 
Vg. . 17. πεποίηκε V q. 18. πολλασιάσας φ. 19. πε- 
ποίηκε Vg. 24, τῶν E — 25: ἑκάτερον] mg. m. 1 P. 
95. τὸν 4, H g. 91. ἀλλά P. 
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πρὸς τὸν K. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν Z4, Z τὸν O 
πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν K, 4 πεποίηκεν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 0 Καὶ πρὸς τὸν A. 
ἀλλ᾽ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν K- 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν K, οὕτως ὃ K πρὸς τὸν 
4. ἔτι ἐπεὶ ὁ Ζ ἑκάτερον τῶν O, H πολλαπλασιάσας 
ἑχάτερον τῶν 4. Β πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὁ Θ 
πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ Zi πρὸς τὸν Z: καὶ ὡς ἄρα 
ὁ Zi πρὸς τὸν Z, οὕτως ο 4 πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη 
δὲ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως O τε Α πρὸς τὸν 
K καὶ ὃ K πρὸς τὸν 4’ xal ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν 
K, οὕτως ὃ K πρὸς τὸν 4 καὶ ὁ A4 πρὸς τὸν B. οἵ 
A, K, 4, B ἄρα κατὰ τὸ συνεχὲς ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. 
ὅσοι ἄρα ἕχατέρου τῶν 4, B καὶ τῆς I' μονάδος με- 
ταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, 
τοσοῦτοι καὶ εἰς τοὺς 4, B μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς 
ἐμπεσοῦνται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 

Zo τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνά- 
λογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ ὃ τετράγωνος πρὸς 
τὸν τετράγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ πλευρὰ πρὸς τὴν πλευράν. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν A πλευρὰ ἔστω ὁ I', τοῦ δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι 
τῶν 4, B εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, xal o 
4A πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸς 
τὸν Z. 


1. καὶ πάλιν, deleto καί P. 4,2]2, 4B. 3.Z]in 
ras. g. 10. ἐδείχϑη δέ] mg. g. 12. καὶ ὡς ἄρα — 13: 
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rursus quoniam Ζ΄ »« Θ --- Καὶ et Ζ »« Θ — Ω, erit 
:Z-—K:aI[IVH, 18]. uerum 4d: ζξα οὐ 
quare etiam 4: Καὶ — K : 4. praeterea quoniam 
Z»«0-—24eZ»«H-— B, ert VIL, 11] 9: H — A: B. 
uerum 0: H — 4:Z. quare eliam :Z — 4: B. 
demonstrauimus autem, esse etiam 
4:Z-4:K-—kK:A. 

itaque erii 4: K — K:44— 4: B. itaque A4, K, 4, B 
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur 
inter singulos 4, B et I' unitatem secundum pro- 
portionem continuam interponuntur numeri, totidem 
etiam inter .4, B deinceps interponentur; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Inter duos numeros quadratos unus medius est 
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum 
duplicatam rationem habet quam latus ad latus. 

Sint numeri quadrati 4, B, et numeri 44 latus 
sit I', numeri autem B latus 7f. dico, inter 4, B 


lA 


iB 
HS 4 Ld 
(E 


unum medium esse proportionalem numerum, et esse 
4: B S D'* 2f, 


πρὸς τὸν A] om. BV g. 15. ΓῚ in ras. g. 17. Ante καί 
ras. 1 litt. V. 26. τῶν corr. ex vov V. 
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Ὁ D γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω. 
καὶ ἐπεὶ τετράγωνός ἐστιν ὃ Α, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ 
ἐστιν ὃ I', ὁ I' ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Α 
πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν ὁ Γ᾽ ἑχάτερον 
τῶν Γ, 4 πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν 4, E πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ I' πρὸς τὸν 4,, οὕτως o 
4A πρὸς τὸν E. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς ὃ Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν B. καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 
πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ E πρὸς τὸν B. τῶν A, B ἄρα 
εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. 

Aéyo δή, ὅτι καὶ ὃ Α4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 24. ἐπεὶ γὰρ τρεῖς 
ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν οἵ 4, E, B, ὁ .4 ἄρα πρὸς 
τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ὁ .4 πρὸς τὸν 
E. ὡς δὲ ὁ A πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 
2. ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ Γ πλευρὰ πρὸς τὴν 41 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ. 

Zo κύβων ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογόν 
εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὁ κύβος πρὸς τὸν κύβον 
τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ πλευρὰ πρὸς 
τὴν πλευράν. 

Ἔστωσαν κύβοι ἀριϑμοὶ οἱ 4, B καὶ τοῦ μὲν A 
πλευρὰ ἔστω ὃ Γ, τοῦ δὲ B ὁ 4 λέγω, ὅτι τῶν A, 
B δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί, καὶ ὃ 4 πρὸς 


τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὁ Γ πρὸς τὸν 2. 


γάρ]. m. 2 B, po ras. 1 litt. V. 4. πεποίηκε V g. 
8. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] P; πάλιν ἐπεὶ ὁ Γ τὸν 4 πολλαπλα- 


᾿ 
| 
: 


σιάσας τὸν E πεποίηκεν, ὁ δὲ 4 ἑἕξαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν | 
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sit enim I'2« 4 — E. et quoniam quadratus est Α 
et latus .eius I', erit ΓΖ I' — 4. eadem de causa 
eliam 4, »« 4 — B. iam quoniam I'»«I'— 4 et 
I'»« 4 — E, ert D':44 — A: E [VIH, 11]. eadem 
de causa!) erit etiam Γ᾿ : 2 — E: B. quare etiam 
A4:E-— E:B. ergo inter 4, B unus medius est 
proportionalis numerus. 

Iam dico, esse etiam 4:B-—I?:4?, nam quo- 
niam ires numeri proportionales sunt 4, E, B, erit 
4: Β -- 45: E? [V def. 9JJ uerum A: E— I: A. 
itaque 44 : B — I? : 4?; quod erat demonstrandum. 


XII. 


Inter duos cubos numeros duo medii proportio- 
nales sunt numeri, et cubus ad cubum triplicatam 
- rationem habet quam latus ad latus. 

Sint cubi numeri 


4 E-————3À 

Bi τῇ | 4, B, et latus nu- 
B 7 € | e meri 4 sit I numeri 
4 K | jg 8 autem 41. dico, 


inter 4, B duos me- 
dios proportionales esse numeros, et esse 4: B — I?: 421, 


1) Nam Γ' »« 4—Eebz4»«4-B. itaque proportio 

illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) efficitur. sed ofr. 

. 9800, 21 sq. et p. 301 not. uerba lin. 8 interpolata etiam 
ipsa orationis forma (ἔνα καὶ τὸν αὐτόν) redarguuntur. 


B πεποίηκεν (πεποίηκε V φ), δύο δὴ dou tol of I, 4 ἕνα καὶ 
τὸν αὐτὸν τὸν 4 πολλαπλασιάσαντες τοὺς E, B πεποιήκασιν" 
ἔστιν ἄρα Theon (BVg). 9. Post B add. Theon: ἀλλ᾽ ὡς ὃ 


M πρὸς τὸν 4, οὕτως O 4 πρὸς τὸν E (BV 9). 10. τῶν] 
τοῦ in ras. comp. V. 11. ἀριϑμὸς ὃ E Theon (BVg). 18. 
4 πλευράν Vg. 20. μέσους P, corr. m. rec. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. ΤΙ. 20 
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Ὁ γὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Z ποιείτω. ὃ δὲ 4 ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν TI, 4 
τὸν Ζ πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν O, K ποιείτω. 

Καὶ ἐπεὶ κύβος ἐστὶν ὃ A4, πλευρὰ δὲ αὐτοῦ ὁ 
I, x«i ὃ Γ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
0 Γ ἄρα ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίη- 
κεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας 
τὸν H πεποίηκεν, τὸν δὲ H πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὃ Γ ἑκάτερον τῶν I, 4 πολλα- 
πλασιάσας ἑκάτερον τῶν E, Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Z. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς O0 I' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν H. πάλιν, ἐπεὶ 0 I' ἕχάτερον τῶν E, Z 
πολλαπλασιάσας ἕχάτερον τῶν 44, Θ πεποίηκεν. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως ὁ .4 πρὸς. τὸν O. 
ὡς δὲ ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν f: 
καὶ ὡς ἄρα ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν 
Θ. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος τῶν I, 4 τὸν Z πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν O, K πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς 
ὁ Γ πρὸς τὸν 4, οὕτως 0 Θ πρὸς τὸν K. πάλιν, 
ἐπεὶ ὃ Z4 ἑκάτερον τῶν Z, Η πολλαπλασιάσας ἕκάτε- 
ρον τῶν K, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B. ὡς δὲ (C Z πρὸς 
τὸν H, οὕτως ὁ Γ πρὸς τὸν 41 χαὶ ὡς ἄρα 0 Γ πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν Θ καὶ ὁ O πρὸς τὸν 
Κ καὶ ὁ K πρὸς τὸν B. τῶν 4, B ἄρα δύο μέσοι 
ἀνάλογόν εἰσιν οἱ O, K. 


4. Z] eras. V. 6. πεποίηκε Vg. 7. πεποίηκε Vg. 8. 
πεποίηκε Vg. 10. πεποίηκε Vg. 11. πεποίηκε Vg. — 17. 
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sit enim ΓΞ I'— E, D'54« 4 — Z, 4 »& 4d —H, 
D»«Z2-—0,245»«Z-— K. et quoniam 4 cubus est, 
latus autem eius Γ et Γ»« I' — E, erit l'5«I'— E 
etI'»« E— 3. eadem de causa erit etiam 4/2« 44 — H 
et4»« H-— B. et quoniam ΓΡ» I'— E et L'5« 4 —Z, 
ent Γ: 4 — E:Z[VH, 17] eadem de causa erit 
etiam Γ΄: 2 — Z:H [VII, 18]. rursus quoniam 
D» E-— 4 εἱ Γ »« Ζ ΞΞΘ, εὐ E:Z — 4:0 
[VH, 17]. uerum E: Z— Γ: 21. quare etiam 
D:2- 4:90. rursus quoniam I'»« Z — Θ et 
Z4» Z-—K,erit [VII, 18] ΓΖ Ξε 09: K. rursus 
quoniam z/»« Z — Καὶ et Ζ »« H — B, erit 

ZH EE: BTVB, 11. 
uerum Z: H — Γ: Z. quare etiam 
ΤΥ“ ΘΚ ἘΞ B) 
ergo inter 4, B duo medii proportionales sunt Θ, K. 


1) Nam I'»« 4 — Z et Z4 »« 4 — H; u. p. 306 not. 

2) Euclides hie paullo breuior est, quam solet. sed re- 
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi- 
citur forma orationis, quam p. 302, 12—13 cum P sustulimus. 
cui αὐ mederetur, Augustus lin. 28 post prius K interposuit: ὡς 
ἄρα 0 A πρὸς τὸν Θ οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν Καὶ (!); ego malvi 
codd. PB sequi. 


οὕτως — 18: πρὸς τόν Z] m. 2 B. 20. ἐπεί] om. P. φῦ. 
B] H g. 27. Post 4 add. Vg: οὕτως ὁ K πρὸς τὸν B: 
ἐδείχθη δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. 
ὅ re] τε ὃ B. 28. τῶν] corr. ex τόν V. 29. οἵ] ἀριϑ- 
μοὶ of B.- 
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“έγω δή, ὅτι καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν B τριπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ O Γ πρὸς τὸν 4. ἐπεὶ γὰρ τέσσα- 
ρὲς ἀριϑμοὶ ἀνάλογόν εἰσιν ol A, O, K, B, ὁ 4 ἄρα 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὁ 4 πρὸς 
τὸν Θ. ὡς δὲ ὃ A πρὸς τὸν O, οὕτως ὁ Γ πρὸς 
τὸν Zi: καὶ ὃ 4 [ἄρα] πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ὃ Γ πρὸς τὸν 41᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιγ΄. 

Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, καὶ πολλαπλασιάσας ἕκαστος ἑἕαυτὸν 
ποιῇ τινα, οἵ γενόμενοι ἐξ αὐτῶν ἀνάλογον 
ἔσονται" καὶ ἐὰν οἱ ἐξ ἀρχῆς τοὺς γενομένους 
πολλαπλασιάσαντες ποιῶσί τινας, καὶ αὐτοὶ 
ἀνάλογον ἔσονται [καὶ ἀεὶ περὶ τοὺς ἄκρους 
τοῦτο συμβαΐέν εἰ]. | 

Ἔστωσαν ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον, οἵ 
A4, B, I', ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ B πρὸς τὸν 
I, καὶ οἵ A, B, Γ ἑαυτοὺς μὲν πολλαπλασιάσαντες 
τοὺς Z4, E, Z ποιείτωσαν. τοὺς δὲ 4, E, Z πολλα- 
πλασιάσαντες τοὺς H, Θ, K ποιείτωσαν" λέγω. ὅτι οἵ 
τε Z4, E, Z καὶ οἵ H, 0, K ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν. 

Ὃ μὲν γὰρ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν A4 ποιεί- 
τῶ, ἑκάτερος δὲ τῶν 4, B τὸν A πολλαπλασιάσας 
ἑχάτερον τῶν M, Ν ποιείτω. καὶ πάλιν ὃ μὲν B τὸν 
Γ' πολλαπλασιάσας τὸν αὶ ποιείτω, ἑκάτερος δὲ τῶν B, 
Γ τὸν ΚΞ πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν O, II ποιείτω. 


1. τριπλασίονα] τρ- e corr. V. ὅ. ὡς δὲ ὁ A πρὸς TOV, 
0] mg. φ. 6. ἄρα] om. P, m. 2 B. 11. ποιεῖ Vg. τινας 
Vg. 12. γινομένους V. 18. ποιῶσιν B. 22. τὸν A — 28: 
Rer nsens £-] mg. g. 26. τῶν] τόν P. O] in ras. 
m. 1 Db. 
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Iam dieo, esse etiam 44: B — I?: Ζ3, nam quo- 
niam quattuor numeri proportionales sunt .4, O, K, B, 
erit 4:B — 4?:09? [V def. 10]. uerum 4:0 Ξε Γ: Z. 
ergo 4: B — I?: 415; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et siguli se ipsos multiplicantes numeros aliquos 
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt; 
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul- 
tiplieantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro- 
portionales erunt.!) 

Sint quotlibet numeri deinceps. proportionales .4, 
B,I, iia ut sit 4: B — Β: Γ, et sit 45€ A — A, 
B»5«B-—E, Dl »«I'-2,4»«4-—H, B»«E-9, 
DI»«Z- K. dico, ei numeros Z, E, Z οὐ H, O, Καὶ 
deinceps proportionales esse. 


d ———1 Hi 
:----- Θι 
I o ————. Ki 
41———1 Mi 
Ei Νι 4 
Zi ι- Οἱ 
| iA 


II 


nam sit 4»« B — 4, 4»« 4— M, B»« A— N, 
eti rursus si; B»5«I'— 5, B»5« S —0O0, Γ᾿» Ξ — II. 


1) Uerba sequentia καὶ ἀεί lin. 14 --- συμβαίνει lin. 15 
subditiua uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanus VIII, 12. 
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Ὁμοίως δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν, ὅτι οἱ 4, A, E 
καὶ ot H, M, Ν, Θ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ voU Α 
πρὸς τὸν B λόγῳ, καὶ ἔτι οἱ E, E, Z καὶ ot Θ, O, II, 
K ἕξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ B πρὸς τὸν D 
λόγῳ. καί ἐστιν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B 
πρὸς τὸν I* καὶ οἱ 4, 4, E ἄρα τοῖς E, E, Z ἐν τῷ 
αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ καὶ ἔτι οἵ H, M, N, O τοῖς Θ, O, II, 
K. καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν τῶν 4, A, E πλῆϑος τῷ 
τῶν Ε, 5,Z πλήϑει, τὸ δὲ τῶν H, M, N, O τῷ τῶν 
O, O, II, Κ' δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς μὲν 6 4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Ζ, ὡς δὲ ὁ H πρὸς τὸν Θ, 
οὕτως ὃ Θ πρὸς τὸν Κ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

᾿Εὰν τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ. καὶ ἢ 
πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν ἡ πλευ- 
ρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ τετράγωνος τὸν 
τετράγωνον μετρήσει. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, πλευραὶ 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἵ Γ, 4, ὃ δὲ A τὸν B μετρείτω" 
λέγω, ὅτι καὶ ὃ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 

Ὁ Γ᾽ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω" 
of 4, E, B ἄρα ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἵ 4, E, B ἐξῆς ἀνάλο-. 


2: 2 E] e corr. V. 2. N] e corr. V; supra m. 2 B, 
id. mg. m. 2: -— of H, M, N, O. 83. B] Z g. λόγῳ Ἶ corr. 
ex λόγον φ. 5. καί ἐστιν — ὃ; τὸν Γ mg. φ. 1. εἰσίν 


PB. 8. τῶν] om. P. A, E] e corr. V. A0. καὶ δι᾽ 
ἴσου Ῥ. μὲν 6] ὃ μέν BV g. 14. Post τετράγωνος add. 
ἀριϑμός supra m. 1 Bg, m. 2 V. Supra τετράγωνον add. 
ἀριϑμόν B m. 2. 18. πλευρά g. 28. λόγῳ corr. ex 16- 


yov 9. 
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iam eodem modo, quo supra!), demonstrabimus, 
numeros Z, 4, E et H, M, N, O deinceps propor- 
tionales esse in ratione 4: B, et praeterea E, Κα, Z 
et 0, O, I], Καὶ deinceps proportionales esse in ratione 
B:I. et 4: B— B:I. quare etiam Z, A4, E et 
E, E, Z in eadem ratione sunt et praetefea H, M, N, 
Θ et O, O, I], K. et multitudo numerorum Z, 4, E 
multitudini numerorum E, AX, Z aequalis est et mul- 
titudo numerorum H, M, N, 0 multitudini numerorum 
O, O, I], K. ex aequo igitur erii 4: E — E:Z et 
H:0—09:kK [VII, 14]: quod erat demonstrandum. 


XIV. 

Si numerus quadratus quadratum numerum meti- 
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me- 
titur, etiam quadratus quadratum metietur. 

Sint numeri quadrati 4, B, latera autem eorum 


T LUBCESSHET MINE: sint I, Z4, et 4 numerum B me- 
Bi ι tiatur. dico, etiam I' numerum 
ΓΙ | zi ! Zl metiri. 

E | sit enim Γ »« Z1 — E; itaque 


4, E, B deinceps proportionales sunt in ratione I': 4 
[prop. XI]. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales 


1) Uelut in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum 
enim A4»« 4 -— 4 οἱ A»« B — A4, erit 4: B — 4: 4. cum 
A» B-—2A4e& B» B-E,erit A4: B-— A: E. itaque 
A:Bz4:4-—4: E, et cum A»« Ζ — ἢ, 
6 


A» 4- M, 
rt 4:42 H:M;cumA4»5« A— M, B»« A — N, erit 
4A: Bz29 M: N— H: M. cum B2»«A—N, B»« E— Θ, 
ert 4: E—- N:0—4:B—H:M-—M:N cett. 
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γόν εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὁ .4 τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ 


A τὸν E. καί ἐστιν ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν E, οὕτως 
DI πρὸς τὸν 4 μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ τὸν 4. 

Πάλιν δὴ ὃ Γ τὸν Z4 μετρείτω" λέγω, ὅτι καὶ o 
A τὸν B μετρεῖ. 

Τῶν yàg αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δείξο- 
usv, ὅτι οἵ .4, E, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ 
Γ πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς 
τὸν 4, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν E, μετρεῖ δὲ ὃ I' τὸν 
4, μετρεῖ ἄρὰ καὶ ὃ Α τὸν E. καί εἰσυν oí A, E, 
B ἑξῆς ἀνάλογον" μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Α τὸν B. 

Ἐὰν ἄρα τετράγωνος τετράγωνον μετρῇ, καὶ ἡ 
πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν ἡ πλευρὰ τὴν 
πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὁ τετράγωνος τὸν τετράγωνον 
μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Q^ Q^ 


ιε΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μετρῇ, 
καὶ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" καὶ ἐὰν 
ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρῇ, καὶ ὃ κύβος τὸν 
κύβον μετρήσει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς Ó Α κύβον τὸν B μετρείτω. 
χαὶ τοῦ uiv Α πλευρὰ ἔστω ὁ I', vot δὲ B o 4f 
λέγω. ὅτι ὃ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 

O T' γὰρ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιείτω, 
ὁ δὲ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Ἡ ποιείτω, καὶ 
ἔτι ὃ Γ τὸν Z4 πολλαπλασιάσας τὸν Z [ποιείτω], ἕκά- 


1. εἶσι Vg. 2. E] seq. ras. 1 litt. V. — 3. μετρεῖ — TÓV 
4] om. P. 4. πάλιν δή} ἀλλὰ δὴ μετρείτω BV g. 6] 
καὶ ὁ Vg. μετρείτω ] om. ΒΥ͂ φ 9. μετρεῖ --- 10: τὸν 
E] om. P. 10. ἄρα] post ras. 2 ditt. B. 12. Supra τετρά- 
γώνος et τετράγωνον in B scr. compp. ἀριϑμός et ἀριϑμόν. 
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sunt, et 4 numerum B metitur, .4 etiam numerum 
E metitur [prop. VIIJ. est autem 4: E— I' : Z. 
ergo etiam I' numerum Z/ metitur [VII def. 20]. - 

Rursus I' numerum z/ metiatur. dico, etiam 4 
numerum B metiri. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
numeros 4, E, B deinceps proportionales esse in 
ratione I': Z. et quoniam est Γ΄: 2 — 4: E, et Γ 
numerum 47 metitur, etiam 4 numerum E metitur 
[VII def. 20]. et A4, E, B deinceps proportionales 
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.") 

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum 
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus 
metitur, etiam quadratus quadratum metietur. 


XV. 


Si cubus numerus cubum numerum metitur, etiam 


Ai | latus latus metietur; et si latus 
B: | latus metitur, etiam cubus eu- 
T—3À4 2 '  , bum metietur. 

4i | Nam cubus numerus 4 cu- 
E: bum B metiatur, eb numeri A 
H: | latus sit I, numeri B autem Zf. 
Z | dico, I' numerum Z/ metiri. 


sit enim l'?« Γ΄ ἐξ E, 4544 —H, l'»« 4 Z, 


1) Nam E numerum Β metitur (VII def. 20) οὐ 4 numerum E. 


15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. PB. 21. μετρησείω φ. 22. ΓῚ Ag. 
28. ὁ ΓῚ καὶ ὁ ΓΙ ῳφ. μετρήσει. BV φ. 25. ὃ δὲ 4 £ov- 
τόν] καὶ ἔτι ὁ Γ' τὸν 4 BVg. H] 2 BVg. xol ἔτι ὃ 
Γ bp 4] ὁ δὲ 4 ἕαυτόν BVg. 26. Z] H BVg. ποιείτω] 
om, r. 
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vegog δὲ τῶν I' 4 τὸν Z πολλαπλασιάσας ἕχάτερον 
τῶν O, K ποιείτω. φανερὸν δή. ὅτι o( E, Ζ. H καὶ 
οἱ 4, O, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς 
τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ οἵ 4. O, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, καὶ μετρεῖ ὃ 4 τὸν B, μετρεῖ ἄρα καὶ τὸν O. 
καί ἐστιν ὡς Ó .4 πρὸς τὸν Θ. οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν 
2 μετρεῖ ἄρα καὶ o Γ τὸν 4. 

᾿Δλλὰ δὴ μετρείτω ὃ Γ τὸν 41 λέγω, ὅτι καὶ o 
A τὸν B μετρήσει. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων "ὁμοίως δὴ 
δείξομεν, ὅτι o( 4. O, K, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν ἐν 
τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ ὃ Γ τὸν 4 
μετρεῖ, καί ἐστιν ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, οὕτως Ó A 
πρὸς τὸν Θ, καὶ ὃ Α΄ ἄρα τὸν Θ μετρεῖ" ὥστε καὶ 
τὸν B μετρεῖ ὁ 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιξ. 

'Eàv τετράγωνος ἀριϑμὸς τετράγωνον ἀριϑ- 
μὸν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν 
μετρήσει κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὲ με- 
τρῇ; οὐδὲ ὃ τετράγωνος τὸν τετράγωνον με- 
τρήσει. 

Ἔστωσαν τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, πλευραὶ 
δὲ αὐτῶν ἔστωσαν οἱ Γ, 4, καὶ μὴ μετρείτω ὁ 4 τὸν 
B: λέγω. ὅτι οὐδὲ ὁ Γ τὸν 4 μετρεῖ. 

Ei γὰρ μετρεῖ ὃ Γ τὸν Zl, μετρήσει καὶ ὁ 4 vov 
B. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ 4 τὸν Β' οὐδὲ ἄρα ὁ Γ τὸν A 
μετρήσει. 


3. of] om. V g. 5. εἶσι V g. 6. 0] om. g. 78 


μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Γ' τὸν 4] mg. m. 1 P. 9. μετρείσει q.- 


10. αὐτόν g. δή] om. B. 12. τόν] om. P. καί] m. 
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D»«Z2--0,25«Z — Κ΄ manifestum igitur, nu- 
meros E, Z, H et 4, O, K, B deinceps proportionales 
esse in ratione I': Z/ [prop. XII]. et quoniam 4, 0, 
K, B deinceps proportionales sunt, οὐ 4 numerum B 
metitur, etiam- numerum Θ᾽ metitur [prop. VII]. uerum 
4:0 — 0:2. ergo etam I' numerum z/ metitur. 

Rursus metiatur Γ᾽ numerum 7f. dico, etiam 4 nu- 
merum JB metiri. nam iisdem comparatis similiter 
demonstrabimus, numeros 44, O, K, B deinceps pro- 
portionales esse in ratione Γ΄: 7f. et quoniam Γ΄ nu- 
merum Z/ melitur, et. I': z/ — 4: 0, eliam .4 nu- 
merum Θ᾽ metitur [VII def. 20]. quare etiam nume- 
rum B!) metitur 4; quod erat demonstrandum. 


XVI. 


Si numerus quadratus quadratum numerum non 
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus 
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum 
metietur. 


A4————À Sint numeri quadrati 4, B, latera 
Bi |! autem eorum sint I, |, et A4 nume- 
DT,———: rum B ne metiatur. dico, ne I' qui- 
d o———— dem numerum 47 metiri. 


nam si Il'numerum 27 metitur, etiam 4 nume- 
rum B metietur [prop. XIV]. at A4 numerum B non 
metitur. ergo ne I' quidem numerum Z/ metietur. 


1) Cfr. p. 313 not. 


2 B, om. Vg. 19. μή] supra V. 22. ἀριϑμοί] m. 9 B, 
om. Vg. 23. μή} supra V. 24. λέγω δέ P. οὐδ᾽ V. 
μετρήσει Vg. μετρεῖ — 25: τὸν 47 mg. m. 1 P. 26. οὐδ᾽ B. 
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“Μὴ μετρείτω [δὴ] πάλιν ὁ Γ τὸν 4 λέγω. ὅτι οὐδὲ 
ὁ 4 τὸν Β μετρήσει. 

Εἰ γὰρ μετρεῖ ὃ Α τὸν B, μετρήσει καὶ ὃ Γ τὸν 
4. οὐ μετρεῖ δὲ ὃ Γ᾽ τὸν zf: οὐδ᾽ ἄρα o Α τὸν B 
μετρήσει᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιζ΄. 

Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν μὴ με- 
τρῇ. οὐδὲ ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μετρήσει" 
κἂν ἡ πλευρὰ τὴν πλευρὰν μὴ μετρῇ, οὐδὲ ὃ 
κύβος τὸν κύβον μετρήσει. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς 0 A4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν B 
ἡ μετρείτω, καὶ τοῦ μὲν A4 πλευρὰ ἔστω ὃ I τοῦ 
δὲ B ὁ 4 λέγω. ὅτι ὃ Γ τὸν 4 οὐ μετρήσει. 

Ei γὰρ μετρεῖ ὁ Γ τὸν 4. καὶ ὃ Α͂ τὸν B με- 
τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν B' οὐδ᾽ ἄρα ὁ Γ 
τὸν Z μετρεῖ. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ Γ' τὸν 41 λέγω, ὅτι οὐδὲ 
0 A4 τὸν B μετρήσει. 

Ei γὰρ ὃ A4 τὸν B μετρεῖ, καὶ ὃ Γ τὸν 4 με- 
τρήσει. οὐ μετρεῖ δὲ ὁ Γ τὸν Zf: οὐδ᾽ ἄρα ὃ 4 τὸν 
Β μετρήσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

νη΄. 

Δύο ὁμοίων ἐπιπέδων ἀριϑμῶν εἷς μέσος 
ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός" καὶ ὁ ἐπίπεδος πρὲς 
τὸν ἐπίπεδον διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἢ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. 


1. δή] om. P. 8. εἰ γὰρ μετρεῖ ὁ A τὸν B] mg. m. 1 P. 
μετρήσει] om. P. 4. 41] eras. V. οὐ μετρεὶ δὲ ὃ T' τὸν 
4] m. 2 B. 5. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. B. 9. μετρῇ] -ἥ 
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Rursus I' numerum Z/ ne meltiatur. dico, ne 4, 
quidem numerum B metiri. 
nam si 4 numerum B metitur, etiam I'numerum 
“1 metietur [prop. XIV]. at I' numerum z/ non me- 
titur. ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod 
erat demonstrandum. 


XVII. 


Si eubus numerus cubum numerum non metitur, 
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non 
metitur, ne cubus quidem cubum metietur. 

T. Nam cubus numerus 44 cubum 
; numerum B. ne meliatur, ei nu- 
I—cD meri 4 latus sit I, numeri B autem 
i 2. dieo, l'numerum Z non metiri. 
nam si I' numerum zZ/ metitur, eliam .4 numerum 
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me- 
titur. ergo ne I' quidem numeram Z/ metitur. 

Uerum I' numerum ΖΓ ne metiatur. dico, ne 4 
quidem numerum B metiri. 

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum 
4 metietur [prop. XV]. at Γ᾽ numerum z/ non me- 
titur ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod 
erat demonstrandum. 


XVIIL 


Inter duos similes numeros planos unus medius 
est proportionalis n et planus ad planum 


in ras. g. 13. 0] (prius) corr. ex TOU Y. 14. μετρεῖ] zd 
te ήσει Vg. — 15. οὐδέ Vg. 20. ὁ 47 supra m. 2 V. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. BV g. 
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Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ 4. B, 
καὶ τοῦ μὲν .4 πλευραὶ ἔστωσαν οἵ DI, ἀριϑμοί, 
τοῦ δὲ Β οἵ Ε, Ζ. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν 
οἱ ἀνάλογον ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 
Γ πρὸς τὸν 4. οὕτως ὃ E πρὸς τὸν Z. λέγω οὖν, 
ὅτι τῶν 4,.B εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός, καὶ 
0 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὃ D 
πρὸς τὸν E ἢ ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, τουτέστιν ἤπερ ἡ 
ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλογον [πλευράν]. 

Kal ἐπεί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ E 
πρὸς τὸν Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 
Ε, ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ. καὶ ἐπεὶ ἐπίπεδός ἐστιν ὃ 4, 
πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἵ Γ, 4, ὃ 4 ἄρα τὸν Γ' πολλα- 
πλασιάσας τὸν Α΄ πεποίηκεν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ 
E τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὃ Z4 δὴ 
τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω. καὶ ἐπεὶ ὃ 
2 τὸν μὲν Γ πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν 
δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς ὃ D πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ A4 πρὸς τὸν H. ἀλλ᾽ 
ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν E, [οὕτως] ὃ zl πρὸς τὸν Z' καὶ 
ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν H. 
πάλιν, ἐπεὶ 0 E τὸν μὲν 4 πολλαπλασιάσας τὸν H 
πεποίηκεν, τὸν δὲ Z πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως ὁ H 
πρὸς τὸν B. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, 
οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H' καὶ ὡς ἄρα ὁ Α πρὸς τὸν 
H, ovvog ὃ Η πρὸς τὸν B. οἱ 4, H, B ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν. τῶν 4, B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν 
ἐστιν ἀριϑμός. 


1. ἀριϑμοί] om. V g. 9. πλευράν] om. P. 11; 1d 
in ras, p. 18. πολυπλασιάσας P. 14. πεποίηκε Vg. 1. 2} 
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duplieatam rationem habet quam latera correspon- 
dentia. - 

Sint duo numeri plani similes 4, B, et latera 
numeri 4 sint I, 4, numeri B autem E, Z. et quo- 
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro- 
portionalia habent [VII def. 21], eu D:4-—E:Z. 
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem 
numerum, et esse 4: B—I?: E? — 4": Z*. 

iam quoniam est Γ΄: 2 — E: Z, permutando erit 
D:E— 4:Z[VII, 18]. et quoniam 4 planus est, 


A1 I— I 

Bi D: 1d 

H: | 
Zi- Ι 


latera autem eius I, zf, erit 4». Γ τε 4. eadem 
de causa erit etiam E»« Z — B. iam sit 4»« E — H. 
οὐ quoniam z »« Γ — 4 et 4»« E— H, erit Γ: E 
— A:H [VII,17] uerum D': £E— 4: Z. quare 
etiam 24: Z — 4: H. rursus quoniam 
E»«4-—HetE?«Z-—B,erit:Z-H:B 
[VII, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam 
4:Z--—4:H. 
quare etiam 4: H — Η: B. itaque 4, H, B deinceps 
proportionales sunt. ergo inter A4, B unus medius 
proportionalis est numerus. 


in ras. g. πολυπλασιάσας P. 16. πολυπλασιάσας P. 17. 
μέν] supra m. 2 V. πολυπλασιάσας P. πεποίηκε Vg. 18. 
πολυπλασιάσας P. 19. ἀλ᾽ φ. 20. οὕτως] om, LP. 2] 
seq. οὕτως ὃ 4 P, del. m. 1. καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρός] in 
ras. g. 22. μέν] om. P. πολυπλασιάσας P. 28. πεποίηκε 
Vg. πολυπλασιάσας P. 24. Z] in ras. g. 28. εἰσι  φ. 
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“έγω δή, ὅτι xal ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἤπερ ἢ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὃμό- 
λογον πλευράν, τουτέστιν ἤπερ ὃ Γ πρὸς τὸν Ε ἢ 
ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ. ἐπεὶ γὰρ οἵ A4, H, B ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἰσιν, ὃ 4 πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ πρὸς τὸν H. καί ἐστιν ὡς ὁ Α πρὸς τὸν H, 
οὕτως 0 τε Γ πρὸς τὸν E καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Z. καὶ 
ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὁ 
Γ πρὸς τὸν E ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν Z' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ue, 

Δύο ὁμοίων στερεῶν ἀριϑμῶν δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί" καὶ ὃ στερεὸς 
πρὸς τὸν ὅμοιον στερεὸν τριπλασίονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμό- 
λογον πλευρᾶν. 

"Ἔστωσαν δύο ὅμοιοι στερεοὶ οἵ 4, B, καὶ τοῦ 
μὲν A4 πλευραὶ ἔστωσαν οἵ Γ, 4, E, τοῦ δὲ B οἵ Z, 
H, 0. καὶ ἐπεὶ ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἱ ἀνάλογον 
ἔχοντες τὰς πλευράς, ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ὁ Γ' πρὸς 
τὸν Z4, οὕτως 0 Ζ πρὺς τὸν H, ὡς δὲ ὁ Z4 πρὸς τὸν 
E, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν O. λέγω, ὅτι τῶν A,B 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, καὶ ὁ A 
πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ὃ Γ πρὸς 
τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Η καὶ ἔτι ὁ Ε πρὸς τὸν Θ. 

Ὁ Γ᾽ γὰρ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν K ποιείτω, 
ὁ δὲ Ζ τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. καὶ 


4. τόν] τήν P. 6. τόν] (alt.) corr. ex τό m. 2 P. 8. 
ἄρα διπλασίονα λόγον ἔχει πρὸς τὸν B Vg. ὁ ΓῚ ὅ τε Γ 
PBVg;corr.ed. Basil 11. μέσοι] ὅμοιοι V (corr. m. rec.), φ. 
16. oí] ἀριϑμοὶ of y, Vm. 2. 17. μέν] om. B, supra m. - 
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Jam dico, esse etiam 4: B — I?: E? — 45: 23. 
nam quoniam .4, H, B deinceps proportionales suit, 
erit [V def. 9] 4: B — 45: H*. 

οὐ .4:H-—DI:E-—24:Z. 
quare eliam 4 : B — I? : E? — 4": Z^; quod erat 
demonstrandum. 


XIX. 


Inter duos similes numeros solidos duo medi 
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad 
solidum similem (iriplicatam ralionem habet quam 
latera correspondentia. 

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 [HS 
sint I, Z4, E, numeri B autem Z, H, 0. et quoniam 


p^ NI ! 
B! Ξ 
I" Y 

4i ΙΗ 

Εἰ Ι 2) 

Ki 

4i 

Mi 


similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent 
[VH def. 21], erit D: —— Z: H, 4: E— H8. 
dico, inter 4, B duos medios proportionales numeros 
Bispón: el esse 4: B—1I1*:Z?— 4?: H* — E*:09*. 

sit enim I'»« Z4 — Καὶ, Z»« H — A. et quoniam 


2 V. 18. ἀριϑμοὶ of V g. 19. μὲν ὁ] ὁ μέν Vg, ὁ B. 
24. καί] (prius) om. B, mg. ἤ. &r| ἐστι g. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 21 


10 


15 


20 


25 


30 


392 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ η΄. 


ἐπεὶ οἱ I, 4 τοῖς Z, Η ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσίν, xal 
ἐκ μὲν τῶν I, 4 ἐστιν ὃ K, ἐκ δὲ τῶν Z, Η ὃ A, 
οἵ K, 4 [ἄρα] ὅμοιοι ἐπίπεδοέ εἰσιν ἀρυϑμοί" τῶν K, 
A ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ἀριϑμός. ἔστω ὃ 
M. ὁ Μ ἄρα ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4, Ζ, ὡς ἐν τῷ πρὸ 
τούτου ϑεωρήματι ἐδείχϑη. καὶ ἐπεὶ ὁ 4 τὸν μὲν 
I πολλαπλασιάσας τὸν K πεποίηκεν, τὸν δὲ Z πολ- 
λαπλασιάσας τὸν M πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Γ 
πρὸς τὸν Z, οὕτως ὃ Καὶ πρὸς τὸν M. ἀλλ᾽ ὡς ὁ Καὶ 
πρὸς τὸν M, ὁ M πρὸς τὸν 4. οἵ K, M, 4 ἄρα 
ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν Ζ λό- 
γῷ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 0 I' πρὸς τὸν Z4, οὕτως ὃ 
Ζ πρὸς τὸν H, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς 0 Τ' πρὸς τὸν 
Z, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν H. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ 
ὡς 0 4 πρὸς τὸν H, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Θ. οἵ 
K, M, 4 ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν ve τῷ τοῦ Γ 
πρὸς τὸν Ζ λόγῳ καὶ τῷ τοῦ 4 πρὸς τὸν H καὶ 


ἔτι τῷ τοῦ E πρὸς τὸν O. ἕκατερος δὴ τῶν E, Θ 


τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν NN, ποιείτω. 
καὶ ἐπεὶ στερεός ἐστιν ὁ 4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν 
οἱ Γ, 4, E, ó E ἄρα τὸν ἐκ τῶν Γ, 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν .4 πεποίηκεν. ὃ δὲ ἐκ τῶν I, 4 ἐστιν ὃ 
Κ' ó E ἄρα τὸν Καὶ πολλαπλασιάσας τὸν Α πεποίηκεν. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ € τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ o E τὸν K πολλαπλασιάσας 
τὸν Α πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν M πολλαπλα- 
σιάσας τὸν Ν πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Καὶ πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν N. ὡς δὲ ὁ K πρὸς 
τὸν M, οὕτως ὅ τε Γ᾽ πρὸς τὸν Z καὶ ὁ 4 πρὸς 
τὸν Η καὶ ἔτι ὁ E πρὸς τὸν Θ' καὶ ὡς ἄρα o 


Q^ 


1. of] corr. ex ὃ m. 2 Ρ. εἰσί V g. 3. ἄρα] om. P. 
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Γ, 4 et Z, H in eadem ratione sunt, et I'»« 41 — K, 
Z»«H — 4, numeri Καὶ, 4 similes plani sunt [VII 
def. 21] itaque inter K, 4 unus medius est pro- 
portionalis numerus [prop. XVIII] sit M. itaque 
M-— 4»«Z, utin propositione praecedenti demon- 
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam 
ZA»xIrI-—KebuxZ-—M,entI:Z—K:M 
[VH, 17]. uerum K: M— M: A. itaque K, M, A4 
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et 
quoniam est D':z/ — Z: H, permutando erit 
D:Z-—4:H [VIE 18]. 
eadem de causa erit etiam 7/: H — E: 0. itaque 
K, M, 4 deinceps proportionales sunt in rationibus 
 I:Z, 4:H, E:0. iam sit EX M— Net Θ»« M— A. 
et quoniam 4 solidus est, et latera eius sunt I Zf, E, 
ert E» I'»« 24 — 4. uerum D'»« 4 — K. itaque 
E »« K — 4. eadem de causa etiam 0 »« 4 — B. 
et quoniam E »« Καὶ — A4, et E »« M — N, erit 
K:M-— A4:N [VII 17] uerum 
K:M-—I:Z-—4:H-—E:90. 


6. Post ἐδείχϑη add. V q: ἔστιν ἄρα (ἔτι q) ὡς ὁ K πρὸς τὸν 


M, ὃ M πρὸς τὸν 4; idem B mg. m. 2. 7. πεποίηκε V g. 
9. ἀλλ᾽ ὡς ὁ K πρὸς τὸν M] mg. g. 10. ὁ] οὕτως ὁ Vg. 


11. εἰσιν] om. P, supra m. 1 V. 14, διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καί] P; 
πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς 0 4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Η πρὸς τὸν O, 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν Theon (ΒΥ φ 16. K, 4, M Vg. ἄρα] 
ἔτι φ. ἀνάλογόν εἶσιν Vg. 17. λόγῳ] om. V g. τῷ | 
om.Vqg. 21. I'](prius) eras. V. 22. 47 seq. in P: πολλαπῖα- 
σιάσας, sed delet. 23. πεποίηκε Vq. . 24. Post πολλαπλα- 
σιάσας add. Theon: τὸν ἐκ τῶν Z, H (BV 9). 25. πεποίηκε 
Vg. — 30. ἔτι] corr. ex ὅτι m. 1 P; ἔστιν φ, mg. ἔτ. καὶ 
ὡς] ὡς BVg. 
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Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 2 πρὸς τὸν H καὶ ὁ E πρὸς τὸν 
0, οὕτως ὃ Α πρὸς τὸν Ν. πάλιν, ἐπεὶ ἑκάτερος 
τῶν Ε,Θ τὸν M πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν Ν, 
πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς o E πρὸς τὸν O, οὕτως 
Ν πρὸς τὸν Ξ. ἀλλ᾽ ὡς ὃ E πρὸς τὸν O, οὕτως 
ὅ τε Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Η' καὶ ὡς 
ἄρα ὁ Γ πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν Η καὶ ὃ 
E πρὸς τὸν Θ, οὕτως ὅ τε 4 πρὸς τὸν Ν καὶ ὃ 
Ν πρὸς τὸν AH. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Θ τὸν M πολλαπλα- 


m 


σιάσας τὸν XA πεποίηκεν, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸν 4 πολ- 
λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ M 
πρὸς τὸν Δ. οὕτως ὁ E πρὸς τὸν B. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 
M πρὸς τὸν 4. οὕτως 0 τε Γ πρὸς τὸν Z καὶ ὃ Z 
πρὸς τὸν H καὶ ὃ E πρὸς τὸν O. καὶ ὡς ἄρα ὃ Γ 
πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν Η καὶ ὃ E πρὸς τὸν 
6, οὕτως οὐ μόνον ὁ Καὶ πρὸς τὸν B, ἀλλὰ καὶ ὃ 
Α πρὸς τὸν Ν καὶ ὃ NN πρὸς τὸν X. οἱ A, N,&, 
B ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τοῖς εἰρημένοις τῶν 
πλευρῶν λόγοις. 

Aéyo, ὅτι καὶ ὃ Α πρὸς τὸν B τριπλασίονα λό- 
γον ἔχει ἤπερ ἡ ὁμόλογος πλευρὰ πρὸς τὴν ὁμόλο- 
γον πλευράν, τουτέστιν ἤπερ ὃ Γ᾽ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 
Ζ ἢ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν O. ἐπεὶ 
γὰρ τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν οἵ A, Ν, 
Ξ, Β. ὃ 4 ἄρα πρὸς τὸν B τριπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ὃ Α πρὸς τὸν Ν. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Α πρὸς τὸν N, 
οὕτως ἐδείχϑη ὅ τε Γ πρὸς τὸν Ζ καὶ ὁ 4 πρὸς τὸν 
H καὶ ἔτι ὃ E πρὸς τὸν O. καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν 


c^ Τῦ 


2. N] corr. ex K V. 6. Post H add. P: καὶ ó E πρὸς 
τὸ O. καὶ ὡς — 8: τὸν Θ] del. P et m. 1 et m. 2. 8. 
v:]om.P. 9. 8]Zg. 14. Θ. καί ὡς ἄρα 0 Γ' πρὸς τόν] 
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quare eliam erit l': Z — 4: H — E:0 — 4: N. 
rursus quonam est Εὶ »« M— Net Θ»« M— 5, 
ert E: — N: [VII, 18]. uerum 

E:0-—DI:Z-—24:H. 
quare etam I':Z — 4: H— E:09— A:N—N:5&. 
rursus quoniam esbí 0 »« M — X et Θ »« 4 — B, 
ert M:4—,5:B [VII, 17]. uerum 

M:A4—I:Z-4:H-—E:989. 
quare etiam 
D:Z—2£5£:H-—E:0-—35:B-—4:N-—N:&À. 
itaque 4, N,,5, B deinceps proportionales sunt in 
rationibus laterum, quas indicauimus. 
Dico, esse etiam 
PS Bo—I*.25 £245 HEE^.87 


— nam quoniam quattuor numeri deinceps proportionales 


sunt, 4, N, 5, B, erit 4 : B — 4? : N? [V def. 10]. 
uerum 42: N — DL':Z — 4:H — E:0, ut demon- 


mg. g. 16. AE] Ζ φ. 17. 5] corr. ex Z g. 22. πλε- 
pav g. 28. ἄρα] om. φ, πρός V. 
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B τριπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ouóAoyog πλευρὰ 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν. τουτέστιν ἤπερ ὃ D 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν Z καὶ ὃ 4 πρὸς τὸν H καὶ ἔτι 
ὁ E πρὸς τὸν Θ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτῃ ἀριϑμός, ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἔσονται οἵ 
ἀριϑιμοί. 

Zo γὰρ ἀριϑμῶν τῶν A4, B εἷς μέσος ἀνάλογον 
ἐμπιπτέτω ἀριϑμὸς ὁ I" λέγω, ὅτι οἵ A, B ὅμοιοι 
ἐπίπεδοί εἰσιν ἀρυϑιμοί. 

Εἰλήφϑωσαν [γὰρ] ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, D οἱ 4, E* ἰσάκις ἄρα 
ὃ Z4 τὸν A μετρεῖ καὶ ὃ E τὸν I. ὁσάκις δὴ ὁ 4 
τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ Z: 
ὁ Ζ ἄρα τὸν 2, πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν. 
ὥστε ὃ .4 ἐπίπεδός ἐστιν. πλευραὶ δὲ αὐτοῦ οἵ A, 
Z. πάλιν, ἐπεὶ ol 4. E ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν 
λόγον ἐχόντων τοῖς Γ΄ B, ἰσάκις ἄρα ὃ 4 τὸν Γ 
μετρεῖ xol ὃ E τὸν B. ὁσάκις δὴ ὃ E τὸν B με- 
τρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ H. ὃ E ἄρα 
τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Η μονάδας" ὁ Η ἄρα 
τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ὁ B ἄρα 


1. πλευρὰ "ὡς τὴν ὁμόλογον] mg. g. 6. ἐμπίπτει V, 
corr. m. 1. μέσον Β. ἀνάλογον] om. ,BVg. In B 


supra scr. m. 2: ^u μέσος ἀνάλογον ἐμπιπτέτω ὁ Τ' ἀριϑμός, 


ὡς ὃ A πρὸς τὸν I', ὃ Τ' πρὸς τὸν B. 12. γάρ Ὄπ Ἐπ᾿ 18. 
Α, ΓῚ 4, T', B Bg, et V deleto B. Post E in Vg add. ἔστιν 


ἄρα ὡς ὃ E, πρὸς τὸν E, ὃ A πρὸς τὸν τ «ὡς δὲ ὃ 4 “πρὸς | 


TOv T^ ὃ E eed τὸν B (0 φ). καὶ ὡς ἄρα 0 4 πρὸς τὸν E, 
ὃ Γ' πρὸς τὸν B; idem B mg. m. 2 (δή pro δέ). 16. πε- 


: 


EM cC ME ea rur. 
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strauimus. quare etiam 
A: B-—I?:2? — 45: H* — κ᾽: Θὅ; 
quod erat demonstrandum. 


XX. 


Si inter duos numeros unus medius proportionalis 
interponitur numerus, numeri plani similes erunt. 
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro- 
portionalis interponatur numerus I. dico, 4, B esse 
similes numeros planos. 
sumantur 7/4, E minimi numeri eorum, qui ean- 
dem rationem habent ac 4, I'[VIT, 33]. itaque Z 
numerum 4 et E numerum 


e 7 4:——! [aequaliter metitur [ VII, 20]. 
Bi iam quolies Z7/ numerum .4 
I E metitur, tot unitates sint in 
"án προς Z. itaque Z »€« 4 — A [VII 


def. 15]. quare 44 planus est, 
latera autem eius Ζ, Z. rur- 
sus quoniam 4f, E minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
tionem habent ac I, Β΄), 4 numerum Γ᾽ et E nume- 
rum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties E 
numerum JB metitur, tot unitates sint in H. itaque 
E numerum B metitur secundum unitates numeri H. 
itaque H »« E — B [VII def. 15]. itaque B planus 


1)Nam A: I'—I': B. 


ποίηκε Vq. Seq. in Vq: τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν I' 
πεποίηκεν; idem B m. 2. 17. ἐστι Vg. 18. εἰσιν P. 19. 
I, B] B, T' 9. 20. δή] δέ P, et B (corr. m. 1). 21. 
ἔστωσαν) bis φ, sed corr. ὃ E] e corr. V, καὶ ὃ E P. 
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ἐπίπεδός ἐστι, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ E, H. ol 


- A4, B ἄρα ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί. λέγω δή, ὅτι καὶ 
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ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ ὁ Z τὸν uiv 4 πολλαπλασιάσας τὸν 
4A πεποίηκεν, τὸν δὲ E πολλαπλασιάσας τὸν Γ πε- 
ποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Zi πρὸς τὸν E, οὕτως ο 
A πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν ὃ Γ πρὸς τὸν B. πάλιν, 
ἐπεὶ ὃ E ἑκάτερον τῶν Z, H πολλαπλασιάσας τοὺς 
I, B πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς o Ζ πρὸς τὸν H, οὕ- 
vog ὁ Γ πρὸς τὸν B. ὡς δὲ ὃ Γ πρὸς τὸν B, οὕτως 
ὁ 4 πρὸς τὸν E" καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν E, οὕ- 
τῶς 0 Z πρὸς τὸν H. καὶ ἐναλλὰξ ὡς o 4 πρὸς 
τὸν Z, οὕτως ὁ E πρὸς τὸν Η. οἱ A, B ἄρα ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀριϑμοί εἰσιν" αἱ γὰρ πλευραὶ αὐτῶν ἀνά- 
λογόν εἰσιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κα΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμ- 
πίπτωσιν ἀριϑμοί, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἵ 
ἀριϑμοί. 

Zio γὰρ ἀριϑμῶν τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον 
ἐμπιπτέτωσαν ἀριϑμοὶ οἱ D, 4 λέγω, ὅτι οἵ A, B 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. 

Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐὖὐ- 
τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ, 4 τρεῖς οἵ E, Z, H* 
of ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ E, Η πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσίν. καὶ ἐπεὶ τῶν E, H εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμ- 
πέπτωκεν ἀριϑμὸς ὁ Z, οἵ E, H ἄρα ἀριϑμοὶ ὅμοιοι 


1. ἐπίπεδος] in ras. p. 8. ἐπεὶ γάρ — 4: Γ' πεποίηκεν] 
del. B; ἐπεὶ γὰρ ἕκάτερον (ex ἑκάτερος V) τῶν 4, E ὃ Z (4, 
E 0 Zinras. V) πολλαπλασιάσας ἑκάτερον τῶν A, I'(in ras. V) 
πεποίηκεν Vg; ἐπεὶ γὰρ ἑκάτερος τῶν Z, H τὸν E πολλαπλα- 
σιάσας ἑκάτερον τῶν Γ,, B πεποίηκεν mg. B. In P mg. m. 1 
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt 
numeri. 

Jam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
esb Z 5« 2 — 4 οὐ Z5 E — I, erit 

4:E-—4:I-—I:B. 

rursus quoniam E?» Z — I, E »« H — B, erii 
Z:H —I:B [VII 17]. uerum Γ΄: B— z:E. quare 
eliam Z2: E— Z:H. ei permutando 4:Z — E:H 
[VII, 13]. ergo 4, B similes sunt numeri plani; 
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


XXI. 


Si inter duos numeros duo medii proportionales 
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi. 

Nam inter duos numeros 44, B duo medii pro- 
portionales interponantur numeri I, 7/[. dico, nume- 
ros A4, B similes esse solidos. 

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum, 
qui in eadem ratione sunt ac 4, I' 4 [prop. II]. 
itaque extremi eorum E, H inter se primi sunt [prop. TIT]. 
et quoniam inter E, H unus medius proportionalis 
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani 


1) Nam 4d:4—1:Z-—E:I. 


i] 


add. «ἡ, ἰσάκις ἄρα ὃ 4 τὸν A μετρεὶ καὶ ὁ E τὸν I' (signo c 
nullum in textu respondit) ^ 5. ὡς] om. P. 7. ἑκάτερον 
τῶν Z;, Η ὃ E Vg. Z, H πολλαπλασιάσας τούς] om. B. 
τούς] ἑκάτερον τῶν Vg. 10. καὶ ὡς — E] mg. g. ἄρα] 
om. P. 11. καὶ ἐναλλάξ — 12: τὸν H] om. Theon (BV g). 
18. εἰσιν ἀριϑμοί P. 106. ἐμπίπτουσιν q, sed corr. 17. ἀριϑ- 
μοὶ, ὅμοιοι] bis φ. of] om. P. 20. D, 47 4, I'g. λέγω 
γάρ V, deleto γάρ. 28. 4] 4, B Vq. 925. eio( Vg. ἀνά- 
Aoyo; P. 26. ὁ Z] om. g. 


b 
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ἐπίπεδοί εἰσιν. ἔστωσαν οὖν τοῦ μὲν E πλευραὶ οἱ 
O, K, τοῦ δὲ H οἵ 4, M. φανερὸν ἄρα ἐστὶν ἐκ τοῦ 
πρὸ τούτου, ὅτι οἵ E, Z, Η ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἔν 


4ι----.-- Ei——4 
Bi! [5 d iz 
15 | H————-— 
Zi | 9—À4 
I————— UN Ki—4À 
US Ai 
Mi 


τὲ τῷ TOU Θ πρὸς τὸν 4 λόγῳ καὶ τῷ τοῦ Καὶ πρὸς 
τὸν M. καὶ ἐπεὶ οἵ E, Z, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν 
αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς A, D, 4, καί ἐστιν ἴσον 
τὸ πλῆϑος τῶν E, Z, H τῷ πλήϑει τῶν A, Γ, 4, àv 
ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ E πρὸς τὸν H, οὕτως 0 .4 πρὸς 
τὸν Z. οἵ δὲ E, H πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 


10 χίστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λό- 


15 


. 20 


yov ἔχοντας αὐτοῖς ἰσάκις ὅ τε μείξων τὸν μείξονα 
καὶ ὁ ἐλάσσων τὸν ἐλάσσονα. τουτέστιν ὅ τε ἡγού- 
μξνος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" 
ἰσάκις ἄρα 0 E τὸν .4 μετρεῖ καὶ ὁ H τὸν 4. ὃσά- 
xig δὴ ὃ E τὸν A μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν 
ἐν τῷ Ν. ὁ Ν ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν A 
πεποίηκεν. o δὲ E ἐστιν ὁ ἐκ τῶν O, Κ' ὁ Ν ἄρα 
τὸν ἐκ τῶν O, K πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν. 
στερεὸς ἄρα ἐστὶν ὃ 4, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 
O, K, N. πάλιν, ἐπεὶ οἵ E, Z, H ἐλάχιστοί εἰσι τῶν 
τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς Γ, 44, B, ἰσάκις ἄρα 
ὁ E τὸν Γ' μετρεῖ καὶ ὁ Η τὸν B. ὑσάκις δὴ 0 Ε΄ 


2. τοῦ πρό] om. BV g. 3. ἀνάλογόν εἰσιν Vg. 4. 
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sunt [prop. XX]. sint O, K latera numeri E, et 4, 
M latera numeri H. itaque ex praecedenti propo- 
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps 
proportionales esse in ratione 0 : 4 et K: M.) et 
quoniam E, Z, H minimi?) sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac 4, I, zl, et multitüido numerorum 
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum 4, I, zf, 
ex aequo οὐ E: H — 4: 4 [VII, 14]. sed E, H 
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, 
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino- 
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque E numerum 44 et H nume- 
rum Z/ aequaliter metitur. iam quoties E numerum 
-A metitur, tot unitates sint in N. itaque N »« E — 4 
[VII def. 15]. uerum Εἰ — 0 »« K. itaque 
N »« 0 »« K — A. 

ergo 44 solidus est, latera autem eius €, K, N. rur- 
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem 
rationem habent ac I' 4, B?) E numerum I'et H 
numerum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties 


1) Nam in prop. 20 demonstratum est 
A:I'-ID1:Bsd:Es2:H. 
2) Hoe solum utitur, quod numeri E, Z, H et A, I', 4 
proportionales sunt. 
3) Nam 4:I'—D:4—4A:B—E:Z-—2:H, e E, 
Z, H minimi sunt in ratione A4: I' et I': z. 


τόν om. B. 5. τόν] om. B. εἰσιν P. 6. καί ἐστιν — 1: A, 
I,Z]om. Theon(BVg)  15.0$]ó£ Vg. 18. πεποίηκε Vg. 
20. N] in ras. V. 22. H] in ras. g. δή] δέ BV g. 
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τὸν Γ μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ A. 
Η ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ ΚΞ μονάδας" 
E ἄρα τὸν H πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. 
δὲ Η ἐστιν ὃ ἐκ τῶν 4, M: ὃ E ἄρα τὸν ἐκ τῶν 
4, M πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. στερεὸς ἄρα 
ἐστὶν ὁ B, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἵ 4. M, A: οἵ 
A, B ἄρα στερεοί εἰσιν. 

“έγω [δή], ὅτι καὶ ὅμοιοι. ἐπεὶ γὰρ οἵ N, E τὸν 
E πολλαπλασιάσαντες τοὺς 4, Γ πεποιήκασιν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ NN πρὸς τὸν ΚΞ, ὃ 4 πρὸς τὸν Γ, τουτέστιν 
ὁ E πρὸς τὸν Ζ. ἀλλ᾽ ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, o O 
πρὸς τὸν 4 x«l ὁ Καὶ πρὸς τὸν M: καὶ ὡς ἄρα ὃ O 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ο Καὶ πρὸς τὸν Μ καὶ ο Ν πρὸς 
τὸν A. καί εἰσιν ol μὲν Θ, K, Ν πλευραὶ τοῦ A, οἵ 
ὃὲ E, 4, M πλευραὶ τοῦ B. οἵ 4, B ἄρα ἀριϑμοὶ 
ὅμοιοι στερεοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κβ΄. 


Q^ Qa 


Q^ 


Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν. o 


δὲ πρῶτος τετράγωνος p, καὶ o τρίτος τετρά- 
γῶνος ἔσται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἱ A, B, 
I, o δὲ πρῶτος 0 A4 τετράγωνος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ 
ὁ τρίτος 0 Γ τετράγωνός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν 4, Γ εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 
ἀριϑμὸς ὃ B, οἵ A4, Γ' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. 
τετράγωνος δὲ ὃ 4 τετράγωνος ἄρα καὶ « I" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


2. 60] καὶ ὁ P. ^e insert. postea V. 4. zov] corr. 
ex τῶν V. 5. πεποίηκε V q. Seq. in Vg: τὸν δὲ E πολλα- 
πλασιάσας τὸν Τ' πεποίηκε; idem B m. 2. 7. sio: Vg. 8. 


. Toto ERTMOAUMTNEEUPPMPERKN TI MRERETREN 
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E numerum I' metitur, tot unitates sint in &. itaque 

H numerum B metitur secundum unitates numeri 

A.) itaque A& »« Η — B. uerum H — 4 » M. 

itaque ,'$»« 4»« M — B. ergo B solidus est, latera 

autem eius sunt 7, M, Ξ. ergo A, B solidi sunt. 

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam 
N»«E-— A4 et E» E-—I, erit 
N:&A&-— 4: ΓΊΝΗ, 18] — E:Z. 
uerum E:Z —0:4 — K:M. quare etiam 
0:4—K:M-—N:&. 

et Θ, K, N latera sunt numeri 4, et Ξ, 4, M?) latera 

numeri B. ergo 4, B similes sunt numeri solidi 

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


XXII. 


Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri- 
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit. 
Sint tres numeri deinceps propor- 


4 Ι 
"Ἢ tonales 4, B, I', οὐ primus 4 qua- 
r dratus sit. dico, etiam tertium I' 


quadratum esse. 
nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor- 
tionalis numerus B, 4 et I' similes plani sunt [prop. 
XX]. uerum 4 quadratus est. ergo etiam I' quadra- 
tus est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum. 


1) Nan E: l'—1:2-H«:B 
2) Nam E:D—1:5. 
3) Debuit dici 4, M, /&. sed respicit ad. p. 332, 4. 


E om. P. iN] e corr. V. 10. E] corr. ex Z g. 19. 
χαΐ δὴ ὃ insert. m. 2 P. 24. ἀνάλογος V, sed corr. m. 1. 
25. εἰσι Vg. 20. I'] in ras. P. 
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χγ΄. 

Ἐὰν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν, 
ὁ δὲ πρῶτος κύβος 5, καὶ ὁ τέταρτος κύβος 
ἔσται. ) 

Ἔστωσαν τέσσαρες ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ 4, 
Β. Γ, 4, ὃ δὲ A κύβος ἔστω" λέγω. ὅτι καὶ ὁ 4 
κύβος ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ τῶν 4, 4 δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν 
ἀριϑμοὶ οἵ B, Γ, of 4, 4 ἄρα ὅμοιοί εἰσι στερεοὶ 
ἀριϑμοί. κύβος δὲ ὃ Α κύβος ἄρα καὶ ὃ 4 ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

κδ΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, ὃ δὲ πρῶτος τετράγωνος m, καὶ ὃ 
δεύτερος τετράγωνος ἔσται. 

Ζύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ Γ πρὸς τετράγω- 
vov ἀριϑμὸν τὸν 4, ὁ δὲ A τετράγωνος ἔστω" λέγω, 
ὅτι χαὶ ὃ B τετράγωνός ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ DI, Zl τετράγωνοί εἰσιν, οἵ Γ, 4 ἄρα 
ὅμοιοι ἐπέπεδοί εἰσιν. τῶν I, 4 ἄρα εἷς μέσος ἀνά- 
λογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὡς ὃ Γ' πρὸς τὸν 
4, 0 4 πρὸς τὸν B: καὶ τῶν 4. B ἄρα εἷς μέσος 
ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστιν ὃ 4 τετρά- 
γωῶνος" καὶ ὁ B ἄρα τετράγωνός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


7. ἔσται BV g. 9. B, D] P, B g. εἶσιν P. 14. 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρός} mg. . τετράγωνος φ, sed corr. 
15. ἀριϑμός φ, sed corr. 4 τετράγωνος ΒΥ͂φ. 16. δεύτερος 
λοιπός Ῥ. 22. εἶσι V q. 28. καί] καὶ ἐπεί P. τόν 
om. B. 24. τόν om. B. 25. 0] ὡς 0 P 
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XXIII. 


Si quattuor numeri deinceps proportionales sunt, 
et primus cubus est, etiam quartus cubus erit. 

Sint quattuor numeri deinceps proportionales 4, 
B, I, 4, et 4 cubus sit. dico, etiam Z/ cubum esse. 

nam quoniam inter 4, 21 duo 
medii proportionales sunt numeri B, 
Γ, Α οὐ 4 similes sunt solidi numeri 
[prop. XXI]. uerum 4 cubus est. 
ergo etiam zZ/ cubus est [VII def. 21]; 
quod erat demonstrandum. 


A 
iB 


iI' 


ΙΖ 


XXIV. 


Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri- 
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit. 

Duo enim numeri 44, B inter se rationem habe- 
ant, quam quadratus numerus Γ᾽ ad quadratum nu- 
merum Z1, et 4 quadratus sit. dico, etiam B qua- 
dratum esse. 

nam quoniam [Γ, z/ quadrati sunt, I', Z4 similes 
sunt plani. itaque inter Γ΄, Z/ unus 
medius proportionalis interponitur 
numerus [prop. XVIII] est autem 
DI:2-— 4:B. quare etiam inter 
4, B unus medius proportionalis 
δι ον, numerus [prop. VIII]. et 4 quadratus 
est. ergo etiam B quadratus est [prop. XXII]; quod 
erat demonstrandum. 


10 
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κε΄. 

Ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχω- 
σιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑμόν, 
ὁ δὲ πρῶτος κύβος pj, καὶ ὃ δείτερος κύβος 
ἔσται. i 

Δύο γὰρ ἀριϑμοὶ of 4, B πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἐχέτωσαν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς ὁ Γ᾽ πρὸς κύβον ἀριϑ- 
μὸν τὸν Z, κύβος δὲ ἔστω ὃ A4: λέγω [δή]. ὅτι καὶ 
ὁ Β κύβος ἐστίν. 

᾿Επεὶ γὰρ of Γ. 4 κύβοι εἰσίν, οἵ I', 4 ὅμοιοι 
στερεοί εἰσιν τῶν I', 4 ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον 


᾿ ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. ὅσοι δὲ εἰς τοὺς I, 4 μεταξὺ 


1ὅ 


20 


25 


κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν. τοσοῦτοι καὶ 

εἰς τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐτοῖς ὥστε καὶ 

τῶν 4, B δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑ- 

μοί. ἐμπιπτέτωσαν οἵ E, Z. ἐπεὶ οὖν τέσσαρες ἀριϑ- 

μοὶ οἵ 4, E, Ζ, B ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, καί ἐστι 

κύβος ὃ 4, κύβος ἄρα καὶ ὃ B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
xS. 

Οἱ ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ A, B* λέγω, 
ὅτι ὁ 4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 


8. πρὸς κύβον ἀριϑμόν] bis φ, sed corr. 8. δή] om. P. 
10. ὅμοιοι] ἄρα ὅμοιοι BV g. li. εἰσί Vg. 12. δέ] o5? 
13. ἐμπίπτουσι PV g. — 15. τῶν] vov φ. 17. εἰσιν] εἰσι V φ. 
ἐστι] ἐστιν P. 24. A] seq. ras. 1 litt. V. ἀριϑμός om. V g. 
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XXV. 

Si duo numeri inter se rationem habent, quam 
cubus numerus ad cubum numerum, eb primus cubus 
est, eliam secundus cubus erit. 

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant, 
quam cubus numerus I' ad cubum numerum 4, et 
cubus sit 4. dico, etiam B cubum esse. 

nam quoniam I, z/ cubi sunt, I, 47 similes solidi 
sunf. itaque inter I' 49 duo medii proportionales 
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter 
I, 4 secundum proportionem continuam interponun- 


24:.-3.:...: τ] E! ed 
Bi | Z 


tur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem 
rationem habent, interponuntur [prop. VIII]. quare 
eliam inter 4, B duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri. interponantur E, Z. iam quoniam 
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales 
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII]; 
quod erat demonstrandum. 


XXVI. 


Similes numeri plani inter se eam rationem ha- 
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum. 
Sint similes numeri plani 44, B. dico, 4 ad B 
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha- 


beat ad quadratum numerum. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 99 
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Ἐπεὶ γὰρ οἱ 4. B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν, τῶν A, 
B ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐμ- 
πιπτέτω καὶ ἔστω 0 Ι΄, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4. Γ. B 
οὗ Z, E, Z' οἵ ἄρα ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, Z τετράγω- 
νοί εἰσιν. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως 
0 4 πρὸς τὸν B, καί εἰσιν οἱ 4, Ζ τετράγωνοι. ὃ 
4 ἄρα πρὸς τὸν B λόγον ἔχει. ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


xf. 

Οἱ ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον 
ἀριϑιμόν. 

Ἔστωσαν ὅμοιοι στερεοὶ ἀριϑμοὶ οἵ A4, B' λέγω, 
ὅτι ὁ .4 πρὸς τὸν B λόγον ἔχει. ὃν κύβος ἀριϑμὸς 
πρὸς κύβον ἀριϑμόν. 

᾿Επεὶ γὰρ οἵ 4, B ὅμοιοι στερεοί εἰσιν, τῶν A, 
B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί, ἐμ- 
πιπτέτωσαν οἵ I, 4, καὶ εἰλήφϑωσαν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
μοὶ τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Γ,. 4, B 
ἴσοι αὐτοῖς τὸ πλῆϑος o( E, Z, H, Θ' ol ἄρα ἄκροι 
αὐτῶν οἱ E, 0 κύβοι εἰσέν. καί ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς 
τὸν O, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν B' καὶ ὁ A4 ἄρα πρὸς 
τὸν B λόγον ἔχει, ὃν κύβος ἀριϑμὸς πρὸς κύβον ἀριϑ- 


μόν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. εἶσι : 4. roig] corr. ex vo. m. 2 P. LI, B] 
AB, TP. 6. εἶσι V q. 11. oí] om. P. 17. εἰσι Vg. 
18. pH τον e corr. m. 1 P. 19. i ora om. B. 20. 
B]Z 22. εἰσί V g. 28. καὶ ὁ 4 ἄρα πρὸς τὸν B] 
mg. e ,25. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om, B. In fine Εὐκλείδου 


στοιχείων η΄ P. 


Mc C 
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nam quoniam 4, B similes plani sunt, inter 4, 
B unus medius proportionalis interponitur numerus 
[prop. XVIII]. inter- 
ponatur, et sit I', et 
sumantur numeri 27, E, 
7 7 minimi eorum, qui 
eandem rationem habent ac 4, I^ B [prop. lI]. itaque 
extremi eorum Z/, Z quadrati sunt [prop. II coroll.]. 
et quoniam est 7/1: Z — 4: B, et Z1, Z quadrati sunt, 
A4 ad B rationem habet, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum. 


Αἱ Ι 


Z4—1 Ei! 


XXVII. 
Similes numeri solidi inter se rationem habent, 
quam cubus numerus ad cubum numerum. 
Sint similes numeri solidi 4, B. dico, 4 ad B 


eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad 


- cdd 


cubum numerum. 
nam quoniam 44, B similes sunt solidi, inter 4, 
B duo medii proportionales interponuntur numeri 


A1 ΓῚ 
Βι | i 
Ei F7 |. Hh |! 61 


[prop. XIX]. interponantur Γ, Z1, et sumantur minimi 
numeri eorum, qui eandem rationem habent ae .4, 
I, 4, B is aequales multitudine E, Z, H, 9 [prop. 11]. 
itaque éxtremi eorum E, € cubi sunt [prop. II coroll.]. 
etl Ε:Θ — A4: B. ergo 4 ad B eam rationem habet, 
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat 
demonstrandum. 


22* 
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, 


€. 


Ἐὰν δύο ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ πολλα- 
πλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ γενόμε- 
νος τετράγωνος ἔσται. 

Ἔστωσαν δύο ὕμοιοι ἐπίπεδοι ἀριϑμοὶ οἵ A, B, 
καὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω" λέγω, 
ὅτι ὁ Γ τετράγωνός ἐστιν. 

Ὁ γὰρ A ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 4 ποιείτω. 
ὃ 4 ἄρα τετράγωνός ἐστιν. ἐπεὶ οὖν Ó .4 ἑαυτὸν 
μὲν πολλαπλασιάσας τὸν Z4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ A 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ A, 
B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑμοί, τῶν A, B ἄρα εἷς 
μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. ἐὰν δὲ δίο ἀριϑ- 
μῶν μεταξὺ κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν 
ἀριϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι, τοσοῦτοι καὶ εἰς 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας. ὥστε καὶ τῶν 4, Γ΄. 
εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει ἀριϑμός. καί ἐστι τε- 
τράγωνος ὃ 4 τετράγωνος ἄρα καὶ ὃ I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. i 


9'] corr. ex η΄ V. Post titulum, ante prop. 1 in textu 
scholium habent Vg, ἃ. app. 9. ἐπεὶ aid xol ἐπεί Vg. 
10. μέν om. B. 4]in ras. P. πεποίηκε Vg. 11. I'] 
in ras. P. 14. δέ7 supra m.2 V. μεταξὺ ἀριϑμῶν Vg. 10. 
ἀρυϑμοί, ὅσοι εἰς αὐτοὺς ἐμπίπτουσι] mg. m. 2 B. 11. 


pamm 


IX. 
I. 


Si duo similes numeri plani inter se multiplican- 
ies numerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro- 
ductus quadratus erit. 


Mo ou ὦ Sint duo similes numeri 

Bi plani 4, B, et sit 

n | A ».B -—I. 

δὴ | dico, numerum I" quadratum 
esse. 


sit enim 4 »« 4 — Z4. 4 igitur quadratus est. 
iam quoniam 4 »« 4 — Ζ et 4»« B — I erit 
A:B-—24:I [VII 17]. et quoniam 4, B similes 
sunt numeri plani, inter 44, B unus medius propor- 
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. sin inter 
duos numeros secundum proportionem continuam nu- 
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo- 
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui 
eandem rationem habent [VIII, 8]. quare etiam inter 
4, l' unus medius proportionalis interponitur nume- 
rus. et quadratus est 7f. ergo etiam I' quadratus 
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum. 


ἔχοντας αὐτοῖς φ, αὐτοῖς mg. m. 2 V. 18. ἐστιν P. 19. 
ὁ d ute] mg. m. 1 P. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} m. 2 V, 
om. 
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B'. 

'E&v δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσι τετράγωνον. ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰ- 
σιν ἀριϑμοί. 

Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ A4, B, καὶ ὁ A4 τὸν B 
πολλαπλασιάσας τετράγωνον τὸν I' ποιείτω" λέγω, ὅτι 
οἵ 4, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν ἀριϑιμοί. 

Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Z4 ποιείτω" 
ὁ Zl ἄρα τετράγωνός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, ὁ Z4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τετράγωνός 
ἐστιν, ἀλλὰ καὶ ὃ D, οἱ 4, I' ἄρα ὅμοιοι ἐπίπεδοί 
εἰσιν. τῶν 4, Γ' ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 
καί ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν ΓΙ, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν 
Β' καὶ τῶν 4, Β ἄρα εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτει. 
ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογον ἐμπίπτῃ, 
ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν [οἵ] ἀριϑμοί" οἱ ἄρα A4, B ὅμοιοί 
εἰσιν ἐπίπεδοι ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

᾿Εὰν κύβος ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
ποιῇ τινα, ὁ yevéuevog κύβος ἔσται. 

Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ Α΄ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν B ποιείτω" λέγω, ὅτι 0 B κύβος ἐστίν. 

Εἰλήφϑω γὰρ τοῦ A4 πλευρὰ ὃ I, καὶ ὃ Γ ἑαυτὸν 
πολλαπλασιάσας τὸν Z4 ποιείτω. φανερὸν δή ἐστιν, 


8. εἶσι V g. 4. ἀριϑμοί] om. BVg. — 5. ἔστωσαν — 6: 
ποιείτω] δύο γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ A4, B πολλαπλασιάσαντες (m. 2 B) 
ἀλλήλους τετράγωνον τὸν I' ποιείτωσαν Theon (BV φ). 9, 
ἔστι Vp.  A]supram.1V. μέν] οἵω. g. 10. πεποίηκε V φ. 


EMG 


ALLAILIALIGIN R'UAIVUIM ΣΌΝ LA, octo 


II. 


Si duo numeri inter se multiplicantes quadratum 
effecerint, similes erunt numeri plani. 

Sit duo numeri Z4, B, et 4 numerum B multi- 
plicans numerum Γ΄ quadratum efficiat. dico, 4, B 
similes esse numeros planos. 

nam sibi 4 »« 4 — 42. itaque 7/ quadratus est. 
el quonam 4 »« 4 — Ζ2 et 4 »« B — Γ, erit 


| P 4: τῶ 4: ΓΊΝΗ, 17]. et quoniam 
μ-.-...οο.Θ.:5 Z4 quadratus est, uerum etiam I; nu- 
n | meri Z, I' similes plani sunt. itaque 
4 |. Inter Z, I' unus medius proportionalis 


interponitur [VIIL, 18]. est autem Z1: Γ τ 4:B. quare 
etiam inter 4, B unus medius proportionalis interponi- 
tur[VIIL 8]. sin inter duos*numeros unus medius pro- 
portonalis interponitur, similes plani sunt numeri 
[VIIT, 20]. ergo 4, B similes plani sunt; quod erat 
demonstrandum. 


II. 


81 eubus numerus se ipsum multiplieans nume- 
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit. 

Cubus enim numerus 44 se ipsum muliüiplicans B 
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse. 

sumatur enim Γ᾽ latus numeri A, οὐ sit Γ»« I'— 4. 


12. τόν] om. B. οὕτως ὁ B. τόν] om. B. 14. εἰσι V φ. 
Post ἐμπίπτει in Vg: ἀριϑμός; idem B m. 2. 16. τῶν] 
corr. ex τόν φ. ἀνάλογος V, sed corr. 17. ἐὰν δέ — ἐμξ 
πίπτῃ] mg. m. 2 B, addito ἀριϑμός ante ἐάν. ἐμπίπτει B; 
et Vg, sed corr. m. 1l. 18. of] (prius) om. P. 19. ἐπίπεδοι] 
om, P. 26. 4] corr. ex B m. 1 P. 
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ὅτι ὁ Γ τὸν Zi πολλαπλασιάσας τὸν A4 πεποίηκεν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ Γ᾽ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 44 πεποίηκεν, ὁ 
I' ἄρα τὸν Z1 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας. 
ἀλλὰ μὴν καὶ ἡ μονὰς τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν 
αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν I, ὁ 
Γ πρὸς τὸν 4. πάλιν, ἐπεὶ ὃ Γ' τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, ὃ Ζ ἄρα τὸν A μετρεῖ κατὰ 
τὰς ἐν τῷ Γ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ 
κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν Γ, ὁ Zl πρὸς τὸν A. ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
I, ὃ Γ πρὸς τὸν zi: καὶ ὡς ἄρα T μονὰς πρὸς τὸν 
I, οὕτως 0 Γ πρὸς τὸν Zl καὶ ὁ Z1 πρὸς τὸν 4. τῆς 
ἄρα μονάδος καὶ τοῦ 4 ἀριϑμοῦ δύο μέσοι ἀνάλογον 
κατὰ τὸ συνεχὲς ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοὶ οἵ I, 4. πά- 
λιν, ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίη- 
κεν, 0 .4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονά- 
δας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν A4 χατὰ τὰς ἐν αὐτῷ 
μονάδας" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, ὃ A 
πρὸς τὸν Β. τῆς δὲ μονάδος καὶ τοῦ 4 δύο μέσοι 
ἀνάλογον ἐμπεπτώκασιν ἀριϑμοί: καὶ τῶν 4. B ἄρα 
δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί. ἐὰν δὲ δύο 
ἀριϑμῶν δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτωσιν, ὃ δὲ πρῶ- 
τος κύβος y, καὶ ὃ δεύτερος κύβος ἔσται. καί ἐστιν 
ὁ .4 κύβος. καὶ ó B ἄρα κύβος ἐστίν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
δ΄. 
Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς κύβον ἀριϑμὸν πολ- 


1. πεποίηκε Vg. 2. πεποίηκε Vg. ὁ ΓῚ postea in- 
sert. B. 5. τόν] om. B. οὕτως ὃ B. 6. τόν] (prius) om. B. 
7. 4] seq. ras. 1 litt. p. 18. καὶ τοῦ] bis g, sed corr. 18. 
οὕτως ὃ B. 19. τόν] om. B. 20. ἀνάλωγον φ. ἀριϑμοὶ ἐμ- 
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manifestum igitur, esse Γ »« 2 — 4. οὖ quoniam 
I'»« I'— 23, Γ numerum -Z se- 
cundum unitates suas metitur [VII 
def. 15]. uerum etiam unitas nu- 
merum I'secundum unitates ipsius 
metitur. itaque [VII def. 20] 1: Γ --ἰ I': 2. rursus 
quoniam I'»« 4 — A4, 44 numerum 4 secundum uni- 
tates numeri [Γ΄ metitur. uerum etiam unitas nume- 
rum I'secundum unitates ipsius metitur. erit igitur 
1:IDI—.2:4. uerum 1:I'— I": A. 
itaque 1: Dl'— Γ: 24 — 4: 4. itaque inter unitatem 
et numerum .4 duo medii proportionales interponun- 
tur numeri I, Z/ secundum proportionem continuam. 
rursus quoniam est 4 »« 4 — B, 4 numerum B 
secundum unitates suas metitur. uerum etiam unitas 
numerum .4 secundum unitates ipsius metitur. erit 
igitur 1: 4 — 4: B. sed inter unitatem et 44 duo 
medii proportionales interponuntur numeri. itaque 
etiam inter 4, B duo medi proportionales inter- 
ponentur numeri [VIIL, 8].!) sin inter duos numeros 
duo medii proportionales interponuntur, et primus 
cubus est, etiam secundus cubus erit [ὙΠ], 28]. et 
-4 cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat 
demonstrandum. 


E— — ——1.4 


L—I I————3À 4 


IV. 


8i eubus numerus cubum numerum multiplicans 


1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon- 
stratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter 
unitas est. 


πεπτώκχκασιν P. τῶν] corr. ex τόν V. 22. ἐμπίπτωσιν» 
e corr, V. 28, δεύτερος) τέταρτος Theon (BV 9). * 
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λαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος κύβος 
ἔσταν. 
Κύβος γὰρ ἀριϑμὸς O0 4 κύβον ἀριϑμὸν τὸν B 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω" λέγω. ὅτι ὁ Γ κύβος 
ὅ ἐστίν. 
Ὁ γὰρ 4 ἕαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν zi ποιείτω" 
ὃ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὃ .4 ἑαυτὸν μὲν 
πολλαπλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς 
10 τὸν B, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ οἵ A, B 
κύβοι εἰσίν. ὅμοιοι στερεοί εἰσιν οἵ 4, B. τῶν A, B 
ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί: ὥστε 
καὶ τῶν 4, Γ δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑ- 
μοί, καί ἐστι κύβος ὃ 41 κύβος ἄρα καὶ ὁ I" ὅπερ 
15 ἔδει δεῖξαι. 


, 


€. 


Ἐὰν κύβος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολλα- 
πλασιάσας κύβον ποιῇ, καὶ ἃ πολλαπλασιασ- 


ϑεὶς κύβος ἔσται. 

20 Κύβος γὰρ ἀριϑμος ὃ 4 ἀριϑμόν τινα τὸν B 
πολλαπλασιάσας κύβον τὸν Γ ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ Β 
κύβος ἐστίν. 


Ὁ γὰρ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν 47 ποιείτω" 


κύβος ἄρα ἐστίν ὃ 44. καὶ ἐπεὶ ὃ .4 ἑαυτὸν μὲν πολλα- 


25 πλασιάσας τὸν 4 πεποίηκεν, τὸν δὲ B πολλαπλασιά- - 
σας τὸν Γ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, - 
ὃ Z4 πρὸς τὸν I. καὶ ἐπεὶ o( 4, I' κύβοι εἰσίν, 


ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 4, Γ ἄρα δύο μέσοι ἀνά- 


7 wes. 


6. γὰρ 4] 4 γάρ BVg. 7. 47] seq. ras. 1 litt. φ. ἐστέ 
8. πεποίηκε Vg. 10. τόν] bis om. B. 11. εἰσί 


go. 
Vg. oí 4, B] om. BVg. 183. τῶν] e corr. V. 14. 
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numerum aliquem effecerit, numerus  produetus cu- 
- bus erit. 
z Cubus enim numerus 4 cubum 
B DP numerum B multiplicans efficiat I". 
| 4 dico, I' eubum esse. 

sii enim 4 »« 4 — 4. 2 igitur cubus est [prop. 
IH]. et quoniam 4 »« 4 — zZ et A4 »« B — I, erit 
A4:B-—A4:I [VII 11]. et quoniam 4A, B cubi sunt, 
4, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VIIL, 19]. quare 
etiam inter 7/4, I' duo medii proportionales interpo- 
nuntur numeri [VIII, 8]. et cubus est Zl. ergo etiam 
I' cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum. 


V. 


Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans 
: "4 cubum effecerit, etiam numerus 
|B multiplieatus cubus erit. 
Cubus enim numerus 44 nu- 
d merum aliquem B multiplicans 
cubum Γ᾽ efficiat. dico, etiam B cubum esse. 

nam sib 4 »« 4 -— Z4. itaque Z/ cubus est [prop. 
HI] et quoniam 4»«.4-—Zz et45»«B-—I, erit 
4:ἕ τὸ 4: Γ [VIL 17]. et quoniam Zi, I' cubi sunt, 
similes sunt solidi. itaque inter 7/7, I' duo medii 
proportionales interponuntur numeri [VII, 19]. est 


Tw. 


ἐστιν P. Prop. 5 in Vg bis scribitur, secundo loco (V, 9) 
sine numero. τὸ Ἔ δὶς ἐγράφη κατὰ λήϑην τοῦ γραφέως 
V mg. 21. B] supra V,. 23. 4] in ras, V,. 24. μέν] 
om. g. 25. πεποίηκε Vo LONE 21. οὕτως ὁ V. Ζ, 
I'] n" V. 28. ὅμοιοι of q. εἰσι Vg V, g,. ^ m rj 
eras. V. 


10 


15 
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Aoyov ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστιν ὡς € zi πρὸς 
τὸν I, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν B: καὶ τῶν A, B ἄρα 


δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπίπτουσιν ἀριϑμοί. καί ἐστι 


κύβος 0 4: κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ B' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
ς΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύ- 
βον ποιῇ. καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. 

᾿Δριϑμὸς γὰρ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B ποιείτω λέγω. ὅτι καὶ ὁ 4 κύβος ἐστίν. 

Ὁ γὰρ Α τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' ποιείτω. 
ἐπεὶ οὖν ὃ 4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
zoínxsv, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν, 
ὁ Γ' ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, ὃ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ 


κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ μονάδας. μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς" 


τὸν 4 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ Α πρὸς τὸν B. καὶ ἐπεὶ 
ὁ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, ὃ B ἄρα 
τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας. μετρεῖ δὲ 


20 x«l 7 μονὰς τὸν .4 κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας. ἔστιν 


2ὅ 


ἄρα ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Β πρὸς τὸν Γ. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ .4 πρὸς τὸν B: 
καὶ ὡς ἄρα ὃ 4 πρὸς τὸν B, ὁ B πρὸς τὸν I. καὶ 
ἐπεὶ of B, Γ' κύβοι εἰσίν, ὅμοιοι στερεοί εἰσιν. τῶν 
B, I' ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί. καί 


1. καί ἐστιν --- 8: ἀριϑμοί) mg. m. 2 V; in textu ὥστε 
καὶ τῶν 4, Τ' δύο μέσοι ἀνάλογον ἐμπεσοῦνται ἀριϑμοί, sed 
delet, V. 2. ἄρα] ἔτι q. 8. ἐμπέπτουσιν ἀριϑμοὶ ἀναάλο- 
yov ΒΥ͂φ, V, 9,. ἐστιν P. 4. A] eras. V. κύβος] m. 
2 B. ἐστί] om. Vg, ἐστίν 9,. B] eras. V. 6. ς΄] 


ERNEUT 
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autem :1'— 4:B. itaque etiam inter 4, B duo 
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8]. 
et eubus est 4. ergo etiam B cubus est [VIIT, 23]; 
quod erat demonstrandum. 


VT 


Si numerus se ipsum multiplieans cubum effecerit, 
et ipse cubus erit. : 
Numerus enim .4 se ipsum mulüiplicans efficiat 
ecubum B. dico, etiam 4 cubum esse. 
sit enim 4»« B — I: iam quoniam 4 »« 4 -— B 
4 οὐ 4»« B — I,I' cubus est. et quo- 
IB miam 4 »«.4-— B, 4 numerum B se- 
: T eundum unitates suas metitur. uerum 
etiam unitas numerum .4 secundum unitates ipsius 
metitur. itaque 1:4 — A4: B. et quoniam 4»« B— Γ, 
B numerum I'secundum unitates numeri 44 metitur. 
uerum eiiam unitas numerum .4 secundum unitates 
ipsius metitur. itaque 1:4 — B:I. sed 


1:4 — 4: B. 
quare etiam 4: B — B : I: et quoniam B, I' cubi 
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I' duo medii 
proportionales sunt numeri [VIII, 19]. est autem 


sie Vg. 11. πεποίηκε Vg. 13. ἐστί V g. ξδαυτὸν μέν 
BVg. . 14. πεποίηκε V φ. 0 4 ἄρα --- 22: οὕτως ὁ 4 
πρὸς τὸν B] P, τὸν δὲ B πολλαπλασιάσας τὸν Τ' πεποίηκεν 
Theon (BV 9). 22. B] in ras. P. 23. καί] om. BVg. 
ὃ B] supra g. 24. εἰσι Vg. — 25. B, I']| 4, B. P. 


10 


μ᾿ 
τ 


Ὁ 


20 


25 
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ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν I, ὃ 4 πρὸς τὸν B. καὶ τῶν 
4, B ἄρα δύο μέσοι ἀνάλογόν εἰσιν ἀριϑμοί. καί 
ἐστι κύβος ὃ B' κύβος ἄρα ἐστὶ καὶ ὁ 4΄ ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

ξ΄, 

Ἐὰν σύνϑετος ἀριϑμὸς ἀριϑμόν τινα πολ- 
λαπλασιάσας ποιῇ τινα. ὁ γενόμενος στερεὸς 
ἔσται. : 

Σύνϑετος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἀριϑμόν τινὰ τὸν Β 
πολλαπλασιάσας τὸν Γ' ποιείτω" λέγω, ὅτι 0 Γ᾽ στε- 
θεός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ .4 σύνϑετός ἐστιν, ὑπὸ ἀριϑμοῦ τι- 
νος μετρηϑήσεται. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ Zi, καὶ ὁσάκις 
ὁ 4 τὸν Α μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 
E. ἐπεὶ οὖν ὁ 4 τὸν A μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ E 
μονάδας, ὁ E ἄρα τὸν 44 πολλαπλασιάσας τὸν Α πε- 
ποίηκεν. καὶ ἐπεὶ ὃ 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ 
πεποίηκεν, ὃ δὲ 4 ἐστιν ὃ ἐκ τῶν 4, E, ὃ ἄρα ἐκ τῶν 
2, E τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ' πεποίηκεν. ὃ D 
ἄρα στερεός ἐστιν, πλευραὶ δὲ αὐτοῦ εἰσιν οἱ 4, E, B: 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


η΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν. ὃ μὲν τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος 
τετράγωνος ἔσται καὶ οἱ ἕνα διαλείποντες, ὃ 
ὃὲ τέταρτος κύβος καὶ οἱ δύο διαλείποντες 


1. οὕτως ὁ A BVqg. 8. ἐστιν P. κύβος] (alt.) om. g. 
ἐστίν Ῥ. 15. ἐπεὶ ovv» — 16: μονάδας] om. Vg. 16. πε- 
zoínxs Vg. 18. ὁ] (alt) om. BV g. 19. Post πεποίηκεν 
add. p, VB mg. m. 2: καὶ (om. B) ὁ B ἄρα (ἔτι q) τὸν ἐκ τῶν 
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B:I — A4:B. quare etiam inter 4, B duo medii 
proportionales sunt [VIII], 8]. et cubus est B. quare 
eliam 4 cubus est;'") quod erat demonstrandum. 


VII. 


Si eompositus numerus numerum aliquem multi- 
plieans alium aliquem effecerit, numerus productus 
solidus erit. 

proe Compositus enim numerus .4 
ἐπεττ τι Β numerum aliquem B multiplicans 
! ΓΤ numerum I'efficiat. dico, nume- 
4—! E ! J rum I' solidum esse. 

nam quoniam .4 compositus est, numerus aliquis 
eum metietur. meliatur numerus Zz/, et quoties Ζ΄ 
numerum .4 metitur, tot unitates sint in E. iam 
quoniam 4Z/ numerum 4 secundum unitates numeri 
E meütur, erit E»« 4 — A4 [VII def. 15]. et quo- 
nam 4»«B-—I,et 4— 47« E, erit 

4x E»B-I:. 
ergo I'solidus est, latera autem eius sunt z/, E, B; 
quod erat demonstrandum. 


VIII. 


Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro- 
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et 


1) Nam 4:2 —27:5 — y: B, siue (VII, 18) 
B:y-egy:z-c:A. 
tum u. VIII, 23. 


4, E πολλαπλασιάσας τὸν 4 (τὸν A om. B) τὸν I' πεποίηκεν. 
20. ἐστι Vg. , 4]ecorr V. E]om. B. 25. ἔσται] ἐστι 
BV g. 0] πάντες, ὁ BV g. 
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πάντες. ὃ δὲ ἕβδομος κύβος ἅμα καὶ τετράγω- 
voe καὶ οἱ πέντε διαλείποντεο. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ξξῆς 
ἀνάλογον οἵ A, B, Γ, 4, E, Ζ' λέγω, Cv ὁ μὲν 
ὅ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Β τετράγωνός ἐστι καὶ 
oí ἕνα διαλείποντες πάντες, ὁ δὲ τέταρτος ὁ Γ κύ- 
Bog καὶ of δύο διαλείποντες πάντες. ὃ δὲ ἕβδομος 
ὃ Ζ κύβος ἅμα καὶ τετράγωνος καὶ οἱ πέντε διαλεί- 
ποντὲς πᾶντες. | 
-10 — Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ 

A πρὸς τὸν B, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
μετρεῖ καὶ ὃ .4 vov B. ἡ δὲ μονὰς τὸν 4 ἀριϑμὸν 
μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ ὃ Α΄ ἄρα τὸν 
B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α μονάδας. ὃ .4 ἄρα ἕαυ- 
16 τὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν" τετράγωνος 
ἄρα ἐστὶν ὁ B. καὶ ἐπεὶ οἱ B, I, 44 ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, ( δὲ B τετράγωνός ἐστιν. καὶ ὁ Z4 ἄρα τετρά- 


ς 


γωνός ἐστιν. δια τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ Ζ τετράγωνός 


ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ ἕνα διαλείποντες 
.90 πάντες τετράγωνοί εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ ὁ τέταρτος 
ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ κύβος ἐστὶ καὶ οἵ δύο διαλεί- 
ποντὲς πάντες. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 
4A, οὕτως 0 B πρὸς τὸν Γ, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν 
A ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὁ B τὸν I. ἡ δὲ μονὰς τὸν A 
25 ἀριϑμὸν μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Α μονάδας" καὶ ὃ B 


1. πάντες] om. BVg. 9. διαλείποντες πάντες BV g. 


4. ὅτι] om. Vg. 6. πάντες] om. BVg. — 7. πάντες] om. g. — 
9. ἅπαντες Vg. 19. ἀριϑμόν] om. BV g. 14. τῷ A] - 
αὐτῷ φ. 15. πεποίηκε V et -κε in rase g. 17. dec | 
PV g. 18. ἐστι V. διὰ τά — 19: ἐστιν} om. g. 20. 
πάντες] om. BVg. εἶσι Vg. 21. ἐστίν P. 26. τῷ 41 


αὐτῷ φ. 
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item, qui^) uno loco distant, quartus autem cubus et 
item omnes, quieunque duobus locis distant, septi- 
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui 
quinque locis distant. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 


J : proportionales 4, B, Γ, 4, E, 
ΞΈΝΟΣ SM Z. dieo, tertium ab unitate B 
ΓῚ quadratum esse et item omnes, 
f | quicunque uno loco distent, quar- 


E , tum autem I' cubum et item 
i 4 ommes, quieunque duobus locis 

distent, septimum uero Z si- 
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui- 
eunque quinque locis distent. nam quoniam est 
1:.44— A: B, unitas numerum 4 et 4 numerum B 
aequaliter metitur [VII def. 20]. sed unitas numerum 
“Ἢ secundum unitates ipsius metitur. quare etiam 4 
numerum B secundum unitates numeri 4 metitur. 
itaque [VII def. 15] 4»« 4 — B. ergo B quadratus 
est. et quoniam B, I, z/ deinceps proportionales sunt, 
et B quadratus est, etiam 7/1 quadratus est [VIIT, 22]. 
eadem de causa etiam Z quadratus est. similiter 
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco 
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni- 
tate I' cubum esse et item omnes, quieunque duobus 
locis distent. nam quoniam est 1: 4 — B:I', uni- 
tas numerum 4 et B numerum [' aequaliter metitur. 


1) Cum πάντες post διαλείποντες Íacilime  intercidere 
potuerit, nec in hoc uocabulo uel omittendo uel ponendo con- 
Stans sit codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus, 
fortasse πάντες ubique recipiendum. 


Euelides, edd. Heiberg et Menge. II. 23 
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ἄρα τὸν Γ μετρεῖ xopy& τὰς ἐν τῷ .4 μονάδας ὃ A4 
ἄρα τὸν Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν. ἐπεὶ οὖν 
ὁ .4 ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν, 
τὸν δὲ Β πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν, κύβος ἄρα 
ὅ ἐστὴν ὁ Γ. καὶ ἐπεὶ οἱ I, 4, E, Z ἑξῆς ἀνάλογόν 
εἰσιν, ὃ δὲ Γ κύβος ἐστίν, καὶ ὁ Ζ ἄρα κύβος ἐστίν. 
ἐδείχϑη δὲ καὶ τετράγωνος ὁ ἄρα ἕβδομος ἀπὸ τῆς 
μονάδος κύβος τέ ἐστι καὶ τετράγωνος. ὁμοίως δὴ 
δείξομεν. ὅτι καὶ οἱ πέντε διαλείποντες πάντες κύβοι 
10 τέ εἰσι καὶ τετράγωνοι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


9'. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἑξῆς κατὰ τὸ 
συνεχὲς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα τετράγωνος qj, καὶ οἵ λοιποὶ πάντες τε- 

15 τράγωνοι ἔσονται. καὶ ἐὰν ὃ μετὰ τὴν μονάδα 
κύβος ἧ: καὶ οἵ λοιποὶ πάντες κύβοι ἔσονται. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὁσοιδηποτ- 
ovv ἀριϑμοὶ οἱ 4, B, I', 4, E, Z, ὃ δὲ μετὰ τὴν 


I LE Z 


μονάδα ὁ A4 τετράγωνος ἔστω" λέγω, ὅτι καὶ oí λοι- 
90 ποὶ πάντες τετράγωνοι ἔσονται. 
Ὅτι μὲν οὖν ὁ τρίτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ B τε- 


τράγωνός ἐστι καὶ οἱ ἕνα διαπλείποντες πάντες, δέ- 


1. τῷ 4] αὐτῷ, supra scr. 4 g. 8. μέν] om. P. πε- 
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unitas autem numerum .4 secundum unitates numeri 
ΑἹ metitur. quare etiam B numerum Γ΄ secundum 
unitates numeri 4 metitur. itaque 4»« B — I. iam 
quoniam .4 »« 4 — B et 4»« B — I', I' cubus est. 
et quoniam I, Z4, E, Z deinceps proportionales sunt, 
et I' cubus est, etiam Z cubus est [VIII, 23].) de- 
monstrauimus autem, eundem etiam quadratum esse. 
ergo septimus ab unitate et cubus et quadratus est. 
similiter demonstrabimus, etiam omnes, quicunque 
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse; 
quod erat demonstrandum. 


IX. 

Si quotlibet numeri deinceps in proportione con- 
tinua proportionales sunt inde ab unitate, et unitati 
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati 
erunt. et si proximus unitati cubus est, etiam reliqui 
omnes cubi erunt. 

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps 
proportionales 4, B, I, 4, E, Z, et unitati proximus 
4 quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos 
esse. tertium quidem ab unitate B quadratum esse 
et omnes, qui uno loco distent, demonstratum est 
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse. 


1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod 
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus. 


ποίημε Vq. 4. πεποίηκε V q. 6. éczív] (prius) ἐστί V φ. 
7. καί] om. g. 8. τέ] supra m. 1 P. ἐστιν P. δή] in 
ras. P; δέ g. 10. ré] om. P. εἶσιν P. 19. ἑξῆς κατὰ 
τὸ συνεχὲς ἀριϑμοί] ἀριϑμοὶ ἑξῆς Theon (BV φῇ 171. ὁσοιδη- 
zorovv| PBV φ; ὁποσοιοῦν edd. 21, B] δεύτερος V, del. et 
ins. β m. 2; β δεύτερος φ. 

28 
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δεικται" λέγω [δή], ὅτι καὶ oí λοιποὶ πάντες τετράγω- 
voí εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ οἵ A, B, I' ἑξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὁ 44 τετράγωνος, καὶ ὃ Γ [ἄρα] τετράγωνος 
ἐστιν. πάλιν, ἐπεὶ [καὶ] of B, I, 4 ἑξῆς ἀνάλογόν 

ὅ εἰσιν, καί ἐστιν ὃ B τετράγωνος. καὶ ὃ 44 [ἄρα] τε- 
τράγωνός ἐστιν. ὁμοίως δὴ δείξομεν. ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες τετράγωνοί εἰσιν. 

᾿Δλλὰ δὴ ἔστω 0 .4 κύβος" λέγω. ὅτι καὶ οἵ λοι- 
ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. 

10 Ὅτι μὲν οὖν ὃ τέταρτος ἀπὸ τῆς μονάδος ὁ Γ κύ- 
βος ἐστὶ καὶ οἵ δύο διαλείποντες πάντες. δέδεικται" 
λέγω [δή], ὅτι καὶ of λοιποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. ἐπεὶ 
γάρ ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ 4 πρὸς 
τὸν Β, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν Α μετρεῖ καὶ ὃ Α τὸν 

16 B. 5 δὲ μονὰς τὸν 4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδας᾽ καὶ ó 44 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑτῷ 
μονάδας ὁ A4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν B 
πεποίηκεν. καί ἐστιν ὁ Α΄ κύβος. ἐὰν δὲ κύβος ἀριϑ- 
uóg ἑαυτὲν πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος 

20 χύβος ἐστίν. x«i ὃ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ ἐπεὶ τέσ- 
σαρὲς ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, I, 4 ἕξῆς ἀνάλογόν εἰσιν, 
καί ἐστιν ὃ .4 κύβος, καὶ ὃ 4 ἄρα κύβος ἐστίν. δια 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ó E κύβος ἐστίν, καὶ ὁμοίως οἵ λοι- 

— ποὶ πάντες κύβοι εἰσίν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

25 LU. 

'E&v ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ [ἑξῆς] 


1. à» ] om. P. . 2. εἰσιν] (alt.) εἰσι Vg. 8. τετράγωνος" 
“καὶ ὁ Τ' ἄρα] mg. g. Fd om. P. 4. ἐστίν] P et V sed v 
delet.;$6r(q. καί] οἵη. Ῥ, | 5.sícw]-»delet. V. — zi]eras. V. 
ἄρα] om. P. 19. 07] om. P. 16. B] B μετρεῖ Vg. ἐν] 
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nam quoniam A, B, I deinceps proportionales sunt, et 4 
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIII, 22]. rur- 
sus quoniam B, I, z/ deinceps proportionales sunt, et 
B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22]. 
similiter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua- 
dratos esse. 

at rursus 44 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes 
cubos esse. 

quartum quidem ab unitate Γ᾽ cubum esse et item 
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est 
: [prop. VIH]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse. 

nam quoniam est 1:4 — A4: B, unitas numerum A 
et 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem 
numerum 4 secundum unitates ipsius metitur. quare 
eiiam 44 numerum B secundum unitates suas metitur. 
itaque 4 »« 4 — B. et 4 cubus est. sin cubus nu- 
merus se ipsum multiplieans numerum aliquem effi- 
cit, numerus productus cubus est [prop. HI]. ergo 
etiam B cubus est. et quoniam quattuor numeri A, 
B, I; 4 deinceps proportionales sunt, et 44 cubus est, 
etiam 7/ cubus est [VIIT, 283]. eadem de causa etiam 
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi sunt; 
quod erat demonstrandum. 


X. 


Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio- 


ἐν τῷ γφ 16. καὶ ὁ 4 — 17: μονάδας) mg. m. 1 P. 
16. αὑτῷ τῷ supra scr. αὐτῷ V; τῷ αὐτῷ φ. 18. πεποίηκε 
Vg. 1 ὡς 0 P, sed corr. m. 1. 20. ἐστί V g. καὶ ὃ 
B ἄρα κύβος ἐστίν] om. P. ἐστί V φ. 21, εἶσι Ng. 22. 
ἐστίν] (alt.) ἐστί Vq. 28, ἐστί Vg. — 24. ὅπερ] ὁ- in ras. φ. 
26. ἑξῆς  οτὰ. P. 
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ἀνάλογον ὦσιν, ὃ δὲ μετὰ τὴν μονάδα μὴ ἦ 
τετράγωνος, οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος 
ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων πάντων. καὶ ἐὰν ὃ μετὰ 
τὴν μονάδα κύβος μὴ ἧ. οὐδὲ ἄλλος οὐδεὶς κύ- 
βος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων πάντων. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ἑξῆς ἀνάλογον ὑσοιδη- 
ποτοῦν ἀριϑμοὶ οἵ 4, B, Γ, 4, E, Z, ὃ δὲ μετὰ τὴν 
μονάδα ὃ .4 μη ἔστω τετράγωνος" λέγω. ὅτι οὐδὲ 
ἄλλος οὐδεὶς τετράγωνος ἔσται χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ " 
τὴς μονάδος [καὶ τῶν ἕνα διαλειπόντων]. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ I' τετράγωνος. ἔστι δὲ 
καὶ ὃ B τετράγωνος" οἵ B, I' ἄρα πρὸς ἀλλήλους 
λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
yovov ἀριϑμόν. καί ἐστιν ὡς ὃ B πρὸς τὸν I, ὃ 
4A πρὸς τὸν B' οἱ 4, B ἄρα πρὸς ἀλλήλους λόγον 
ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν: ὥστε οἵ A, B ὅμοιοι ἐπίπεδοί εἰσιν. καί 
ἐστι τετράγωνος ὃ B' τετράγωνος ἄρα ἐστὶ καὶ ὃ A 
ὅπερ οὐχ ὑπέκειτο. οὐκ ἄρα 0 Γ' τετράγωνός ἐστιν. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδ᾽ ἄλλος οὐδεὶς τετρά- 
γωνός ἐστι χωρὶς τοῦ τρίτου ἀπὸ τῆς μονάδος καὶ 
τῶν ἕνα διαλειπόντων. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ὁ A κύβος. λέγω, ὅτι οὐδ᾽ 


8. ἔστωσαν γάρ P. ἑξῆς] in ras. φ. ὁσοιδηποτοῦν] P; 
ὁποσοιδηποτοῦν BVq. 10. ὁ 4] om. Vg. “λέγω ὃ A. λέγω 
V g. 11. χωρίς] πλήν V g. 12. xal τῶν ἕνα διαλειπόντων] 
om. P. 13. o» ἔστιν P. 15. πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν m. 
rec. P. 16. ὁ A4] οὕτως 0 AB. 17. ar B. 18. ἀριϑμὸν P, 
corr. m. 1. 19. ὥστε — εἰσιν} in V deleta (εἰσι); om. g. 21. 
ὑπόκειται Vq. 22. τετράγωνός ἐστι] om. Vg. 236. ov0é V. 
οὐδὲ ἄλλος mg. g. 


τὰ ΜΝ ΟΝ LIDI 1A. θοῦ 


nales sunt, et unitati proximus quadratus non est, ne 
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab 
unitate et omnes, quicunque uno loco distant. et si 
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus 
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui- 
cunque duobus locis distant. 

Sint quotlibet numeri ab 


Αι Ι . ὲ ; 
» unitate deinceps proportiona- 
; les 4, B, I, Zi, E, Z, et uni- 
] ΙΓ ^ : 
* tati proximus .4 quadratus 
5 ne sit. dico, ne alium qui- 


^ Z dem ullum quadratum esse 
praeter tertium ab unitate. 

nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem 
etiam B quadratus [prop. VIII] itaque B, I' inter se 
rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra- 
tum numerum. et est B:I'— A4: B. itaque 44, B 
inter se rationem habent, quam quadratus numerus 
ad quadratum numerum. quare 44, B similes plani 
sunt [VIIL 26].') et B quadratus est. itaque etiam .4 
quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I' 
quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium 
quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni- 
tate, et quicunque uno loco distent. 

at 44 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum 


1) Fortasse lin. 14: of B, DI'— 16: ἀριϑμόν et lin. 19: 
ὥστε — εἰσίν spuria sunt, poterat enim uti VIIT, 24 melius 
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7. 
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ἄλλος οὐδεὶς κύβος ἔσται χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ 
τῆς μονάδος καὶ τῶν δύο διαλειπόντων. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὁ 4 κύβος. ἔστι δὲ καὶ 
ὃ Γ χύβος" τέταρτος γάρ ἐστιν ἀπὸ τῆς μονάδος. καί 
ἐστιν ὡς 0 Γ πρὸς τὸν 4, ὁ B πρὸς τὸν I" καὶ ὃ 
Β ἄρα πρὸς τὸν Γ λόγον ἔχει, ὃν κύβος πρὸς κύβον. 
χαί ἐστιν ὃ Γ κύβος᾽ καὶ ὃ B ἄρα κύβος ἐστίν. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ μονὰς πρὸς τὸν 4, ὃ 4 πρὸς τὸν 
B, ἡ δὲ μονὰς τὸν Α μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
νάδας. καὶ ὃ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὑ- 
τῷ μονάδας" 0 4 ἄρα ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας κύβον 
τὸν B πεποίηκεν. ἐὰν δὲ ἀριϑμὸς ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας κύβον ποιῇ. καὶ αὐτὸς κύβος ἔσται. κύβος 
ἄρα καὶ ὃ Α΄ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὁ 4 
κύβος ἐστίν. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε οὐδ᾽ ἄλλος 
οὐδεὶς κύβος ἐστὶ χωρὶς τοῦ τετάρτου ἀπὸ τῆς μονά- 
δος xal τῶν δύο διαλειπόντων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ια΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἀνάλογον ὦσιν. ὁ ἐλάττων τὸν μείξονα μετρεῖ 
κατά τινα τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον 
ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος τῆς Α΄ ὁποσοιοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἑξῆς ἀνάλογον οἵ B, I', Zl, E: λέγω, ὅτι τῶν B, 
Γ, 4, E ὁ ἐλάχιστος ὁ B τὸν E μετρεῖ κατά τινα 
τῶν I, 4. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ A4 μονὰς πρὸς τὸν B, ov- 
voc ὃ 4 πρὸς τὸν E, ἰσάκις ἄρα ἡ 4 μονὰς τὸν B 


8. ἔστι] -ἰ in ras. V, ἔστιν P. — 5. τόν] bis om. B.  I'] 
(alt. supra g. 6. ἄρα] supra m. 1 P. 7. ἐστί V φ. 8 


POPUVITWTTTPRR WP 
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. eubum esse praeter quartum ab unitate, et quicunque 
- duobus locis distent. 

| nam si fieri potest, sit Z/ cubus. est autem etiam 
- I' cubus [prop. VIIT]; quartus enim est ab unitate. et 
Γ: 2 — B:TI. quare etiam B ad I' rationem habet, quam 
- eubus ad cubum. et I'cubus est. itaque etiam B cubus 
- est [VII, 13. VIIT, 25]. et quoniam est 1: 4 — 4: B, 
. et unitas numerum 4 secundum unitates ipsius meti- 
tur, eliam 4 numerum B secundum unitates suas me- 
- titur. itaque erit 4 »« 4 — B. sin numerus se ipsum 
. multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop. 
. VI] itaque .4 cubus est; quod est contra hypothesim. 
. ergo Ζ΄ cubus non est. similiter demonstrabimus, ne 
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab 
unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat 
demonstrandum. 


XI. 


Si quotlibe& numeri deinceps proportionales sunt 
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum 
metitur, qui inter numeros proportionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate A4 deinceps pro- 
portionales B, I, 4, E. dico, ex numeris B, I, 4, E 
minimum B numerum E secundum aliquem numero- 
rum I, zí metiri. 

nam quoniam est 4: B — Z7: E, 4 unitas nume- 


τόν] om. B. οὕτως ὁ B. 14. καί] supra m. 1 P. 15. 
οὐδέ V g. 20. ἐλάσσων P. 28. ὁποιοιοῦν P; corr. m. rec. 
24. B, ΓῚ (prius) in ras. g. — 25. ἐλάσσων Theon (BVg). ὃ] 
e corr. V. 
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ἀριϑμὸν μετρεῖ καὶ ὃ 4 τὸν E" ἐναλλὰξ ἄρα ἰσάκις 


ἣ 4 μονὰς τὸν Z4 μετρεῖ xol ὁ B τὸν E. ἡ δὲ A 


b 


10 


1 * EM 1 ^  - , 3 
μονὰς τὸν Z4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μονάδας" καὶ 
ς D M * D M 1 - , 

o B ἄρα vov E μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Z1 μονάδας" 
ὥστε 0 ἐλάσσων ὁ B τὸν μείξονα τὸν E μετρεῖ κατά 
τινα ἀριϑμὸν τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνάλογον ἀριϑ- 
μοῖς. 
Πόρισμα. 

Καὶ φανερόν, ὅτι ἣν ἔχει τάξιν ὃ μετρῶν ἀπὸ 
μονάδος. τὴν αὐτὴν ἔχει καὶ ὃ x«9' ὃν μετρεῖ ἀπὸ 

- k ' M , - e 
τοῦ μετρουμένου ἐπὶ τὸ πρὸ αὐτοῦ. — ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιβ΄. 


Ἐὲὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 


5 
 &véAoyov ὦσιν, ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὃ ἔσχατος πρώ- 


15 


20 


τῶν ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ παρὰ τὴν μονάδα μετρηϑήσεται. 
Ἔστωσαν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ 


ἀνάλογον οἱ 4, B, Γ΄. 4" λέγω. ὅτι ὑφ᾽ 060v ἂν ὃ : 


4 πρώτων ἀριϑμῶν μετρῆται, ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ 
ὁ 4 μετρηϑήσεται. 
Μετρείσϑω γὰρ ὃ 44 ὑπό τινος πρώτου ἀριϑμοῦ 


τοῦ Ε' λέγω, ὅτι ὃ E τὸν .4 μετρεῖ. μὴ y&g' καί 


ἐστιν ὃ E πρῶτος. ἅπας δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 


2. δὲ 4] δέ φ. 4. τῷ 47] αὐτῷ φ. 8. πόρισμα --- 11: 
πρὸ αὐτοῦ} om. Theon (B V 9). 8. πόρισμα] om. P. 11. 
ἐπὶ τό] scripsi; κατὰ τόν P. αὐτοῦ scripsi; αὐτοῦ ὡς τὸν 
4 P. 14. ὅσων corr. ex ὧν m. rec. P. 15. μετρεῖται 
BV g. 17. ὁσοιδηποτοῦν BY g. 18. ὑπὸ ὅσω P, ν add. 
m. rec. 19. μετρεῖται Vg. 22. τόν] καὶ τόν Vo et, ut 
uidetur, B m. rec. μὴ γὰρ μετρείτω ὃ E τὸν A Theon 
(BV 9). 
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rum B ei 4 numerum E aequaliter metitur. itaque 

permutando 4 unitas numerum 4 
- et B numerum ZE aequaliter meti- 
B ^ tur [VII, 15]. uerum .4 unitas 
numerum Z/ secundum unitates ip- 
sius metitur. itaque etiam B nu- 
merum E secundum unitates nu- 
"meri Z/ metitur. ergo minor B maiorem E secundum 
"aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros 
- proportionales exstant. 


E: | 


Corollarium. 


Et manifestum est, quem obtineat locum metiens 
| ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem me- 
- tiatur, ante eum, quem T obtinere. — quod erat 
- demonstrandum. 


XII. 


Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun- 
tur, idem etiam unitati proximum metientur. 

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales 


4i | Zi ! A4, B, I, 4. dico, quieun- 

Bi ὌΡΗ ΙΗ | que numeri primi nume- 

T F1 I7) rum z/ metiantur, eosdem 

4 | etiam numerum 4 mensu- 
E-——.. ros esse. 


nam primus numerus E numerum 4 meliatur., dico, 
E numerum 44 metiri. nam ne metiatur. et E pri- 
mus est, omnis autem primus numerus ad omnem 
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29]. 
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1 


ἅπαντα, Ov μὴ μετρεῖ, πρῶτός ἐστιν᾽ οἵ E, 4 ἄρα 


σι 


10 


20 


E12 


^ ' 


πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. xal ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 ΐ 
μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν χατὰ τὸν Z' ὃ E ἄρα τὸν Z 
πολλαπλασιάσας τὸν Ζ pic πάλιν. ἐπεὶ ὃ A3 
τὸν Z4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ Γ᾽ μονάδας. ὃ A ἄρα : 
τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Zi πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 
καὶ ὁ E τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν" ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, Ζ. ἔστιν 
ἄρα ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, 0 Ζ πρὸς τὸν I. οἱ δὲ 
A, E πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλά- 
χιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις 
0 τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν 
ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα ὃ E τὸν I. μετρείτω αὐτὸν 
κατὰ τὸν H: ὃ E ἄρα τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν 
Γ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν διὰ τὸ πρὸ τούτου xol ὃ 
A τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ὁ ἄρα 
ἐκ τῶν A, B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν E, Η. ἔστιν ἄρα 
ὡς ὁ .4 zgóc τὸν E, ὁ H πρὸς τὸν B. οἱ δὲ A, E 
πρῶτοι, oí δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. οἱ δὲ ἐλάχιστοι 
ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας αὐ- 
τοῖς ἰσάκις ὅ vs ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ὃ 
ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ μετρεῖ ἄρα ὁ E τὸν B. με- 
τρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Θ᾽ ὁ E ἄρα τὸν O πολλα- 
πλασιάσας τὸν B πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 ἕαυ- 
τὸν πολλαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν" ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
E, 0 ἴσος ἐστὲ τῷ ἀπὸ τοῦ A4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ E 
πρὸς τὸν 4, ὁ 4 πρὸς τὸν O. οἱ δὲ 4, E πρῶτοι, 
οἱ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι 
τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος 


2. εἰσι Vq. — 4. πεποίηκε Vg. 9. οὕτως ὁ Z B. 10. 
oí δὲ ἐλάχιστοι] m. 2 B. 11. τόν] om. B. 12. cs] in ras. φ. 


E ELEMENTORUM LIBER IX. 365 
dtaque E, 44 inter se primi sunt. et quoniam E nu- 
merum ΖΓ metitur, eum secundum Z metiatur. itaque 
E» Ζ — 4. rursus quoniam 44 numerum Z/ secun- 
dum unitates numeri Γ metitur!), erit 4 »« I' — 4A. 
uerum E»«Z — Z4. itaque 4»«I'— E»«Z. ita- 
que 4: E— Z: Il [VII, 19]. uerum 4, E primi, primi 
| autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui 
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII, 
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem. 
itaque E numerum Γ΄ metitur. metiatur eum secun- 
dum H. itaque E 2H — I. uerum propter propo- 
sitionem praecedentem etiam 4 »« B — I' [prop. XI 
eoroll] itaque 4 »« B — E-« H. quare 
A4: E— H: B [VII, 19]. 
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent, . 
aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens praeceden- 
iem et sequens sequentem. itaque E numerum B me- 
titur. metiatur eum secundum Θ. itaque E»« 0 — B. 
uerum etiam 4 »« 4 — B [prop. VIII]. itaque 

E «0 A: A. 
itaque E:.4 — 4:0 [VII, 19]. uerum Z4, E primi 
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi 
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter 


1) Ex coroll. prop. XI, quod omnino necessarium est ad 
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem- 
piam metiatur. 


ἡγούμενον φ, sed corr. τὸν ἡγούμενον) mg. g. 13. αὖ- 
τῷ V, sed corr. 20. τόν] in ras. g. 25. ὁ ἄρα] ἔστιν 
ἄρα ὃ Vg. 26. O, E B. ἐστί] om. Vp. 91. E,AP. 29. 
ἔχοντας αὐτοῖς Theon (B V 9). 
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15 
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τὸν ἡγούμενον καὶ ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ 
ἄρα ὁ E τὸν 4 ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. ἀλλὰ μὴν 
καὶ ov μετρεῖ᾽ ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα οἵ E, A 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. σύνϑετοι ἄρα. οἱ δὲ. 
σύνϑετοι ὑπὸ [πρώτου] ἀριϑμοῦ τινος μετροῦνται. 
καὶ ἐπεὶ ὃ E πρῶτος ὑπόκειται. ὃ δὲ πρῶτος ὑπὸ 
ἑτέρου ἀριϑμοῦ οὐ μετρεῖται ἢ ὑφ᾽ ἑαυτοῦ, ὁ Ε ἄρα 
τοὺς 4. E μετρεῖ' ὥστε ὃ E τὸν Α μετρεῖ. μετρεῖ 
δὲ καὶ τὸν 4᾽ ὁ E ἄρα τοὺς 4. 4 μετρεῖ. ὁμοέως 
δὴ δείξομεν. ὅτι ὑφ᾽ ὅσων ἂν ὁ 4 πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται. ὑπὸ τῶν αὐτῶν καὶ ὁ A μετρηϑήσε- 
ται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιγ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μονάδος ὑποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 

ἀνάλογον ὦσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα πρῶ- 

τος 7, ὃ μέγιστος ὑπ᾽ οὐδενὸς [ἄλλου] μετρη- 

ϑήσεται παρὲξ τῶν ὑπαρχόντων ἐν τοῖς ἀνά- 
λογον ἀριϑμοῖς. 

Ἔστωσαν ἀπὸ μονά- 


μ-- ῷῦῷ ErL-————3À » : : 
|B | » δος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ 
atis tud ἑξῆς ἀνάλογον οἵ A, B, 
! »i e 1» Z4, ὁ δὲ μετὰ τὴν μο- 


da 0 4 πρῶτος ἔστω᾽ 
λέγω, ὅτι ὃ μέγιστος αὐτῶν ὁ Z1 ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου 
μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, Β. Γ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν. μετρείσϑω ὑπὸ τοῦ E, καὶ ὁ E 


2. ὡς] ὡς ὁ φ. τὸν ἡγούμενον ΒΥ͂φ. 8. A, E Β. 4. εἰσί 
V g. ἄρα" οἵ δὲ σύνϑετοι) mg. S. ὅ. πρώτου om. P. Post 
μετροῦνται add. V mg. m. 2: oí 4, E ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς 
ἀριϑμοῦ μετροῦνται; idem B mg. m. 2. 6. καὶ ἐπεί --- ἡ: 
ἑαυτοῦ τη. 2 V. 7. μετρῆται P, corr. m. rec. 8. Post 
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metiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
.quens sequentem. itaque E numerum .4 metitur, αὖ. 
praecedens praecedentem. uerum etiam non metitur; 
quod fieri non potest. itaque E, 4 inter se primi non 
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali- 
415 metitur [VII def. 14]. et quoniam suppositum 
est, E primum esse, primum autem nullus alius nu- 
merus metitur praeter ipsum [VII def. 11], E nume- 
ros .4, E metitur. quare E numerum .4 metitur. ue- 
rum etiam ΖΓ numerum metitur!) ergo E numeros 
“4, zi metitur. similiter demonstrabimus, quicunque 
primi numeri numerum 47 metiantur, eosdem etiam 
numerum 44 mensuros esse; quod erat demonstrandum. 


XIII. 


Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio- 
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum 
nulus metietur numerus praeter eos, qui inter pro- 
portionales exstant. 

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor- 
tionales 4, B, I, 2/1, et unitati proximus 44 primus 
sit. dico, maximum eorum “7 nullos alios mensuros 
esse praeter 4, B, I. 

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E 


1) Propter expositionis genus (p. 362, 22) uerba lin. 8: 
μετρεὶ δὲ καὶ — 9: μετρεῖ superuacua sunt, et fortasse sub- 
ditiua. 


ὥστε add. καί in ras B. 9. καί] supra g. 417 (alt) in 
ras, V. 11, μετρεῖται V g. 16. ἄλλου] om. P. 
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μηδενὶ τῶν 4, B, I' ἔστω ὃ αὐτός. φανερὸν δή, ὅτι, 


o E πρῶτος οὔκ ἐστιν. εἰ γὰρ ὃ E πρῶτός ἐστι καὶ 
μετρεῖ τὸν 21, καὶ τὸν .4 μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ 
ὧν αὐτῷ ὃ αὐτός" ὕπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ὃ 
E πρῶτός ἐστιν. σύνϑετος ἄρα. πᾶς δὲ σύνϑετος 


2 H DPA , H 2 - " c 
ἄριϑμος ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται" o E 
ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. λέγω Ow, 


ὅτι ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου πρώτου μετρηϑήσεται πλὴν 


τοῦ 4. εἰ γὰρ ὑφ᾽ ἑἕτέρου μετρεῖται 6 E, ὁ δὲ E 


τὸν Z1 μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα τὸν 4 μετρήσει" ὥστε, 


καὶ τὸν 4 μετρήσει πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ 
uev, 9 μη 

3-7 e ?9/ c » E 2i 

αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. ὃ .4 ἄρα τὸν E μετρεῖ. 

ς ^ P" , 3. "' ^ 

καὶ ἐπεὶ ὁ E τὸν 441 μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ 

τὸν Z. λέγω, ὅτι ὁ Z οὐδενὶ τῶν 4. Β, Γ ἐστιν 

0 αὐτός. εἰ γὰρ ὁ Ζ ἑνὶ τῶν 4, Β, Γ᾽ ἐστιν ὃ 
4. Ἃ ^ 1 * 4 » 

αὐτὸς καὶ μετρεῖ τὸν 4 κατὰ τὸν E, καὶ εἷς ἄρα 


τῶν 4. B, Γ τὸν 4, μετρεῖ κατὰ τὸν E. ἀλλὰ sig. 


τῶν A, B, Γ τὸν 4 μετρεῖ κατά τινα τῶν 4. B, Γ' 


καὶ ὁ E ἄρα ἑνὶ τῶν A, B, I' ἐστιν ὃ αὐτός" ὅπερ, 


οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ὃ Ζ évi τῶν A, Β, Γ ἐστιν 


ς SF, e , M , er p ς ὶ 
ὃ αὐτὸς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, οτι μετρεῖται ὃ Z. 
ὑπὸ τοῖ 4. δεικνύντες πάλιν, ὅτι ὃ Ζ οὔκ ἐστι πρῶ- | 
τὸς. εἰ γάρ, καὶ μετρεῖ τὸν 21, καὶ τὸν .4 μετρήσει 

- » A ^ 3 bd e , , er 5 um 
πρῶτον ὄντα μὴ ὧν αὐτῷ ὁ αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύ-. 


2. ἐστι] ἐστιν P. 8. μή] καὶ μή g. ὅ. ἐστι Vg. | 


ἅπας B. 6.0 E ἄρα — 1: μετρεῖται] om. BV g. 7. δὴ} 
om. Vg. 8. zin] | e corr. V. 10. uud om. "23 


13. καί] m. 2 V. αὐτῶν φ, sed corr. . εἰ γάρ — 16: 


αὐτός} m. rec. B. 91. ὅτι — 22: πάλιν] cm m.29 B. 9399 
ὅτι] ὅτι οὔκ ἐστι ΒΥφ. ὃ Z — 23: τὸν 4| m.29 V. 9293 
οὔκ ἐστι] om. BV g. - 93. Hel ajo n sí γάρ ἐστι πρῶτος BV, 
idem g ἴῃ mg. 24. ἐστίν) om 
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ulli numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est 
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et 
mumerum Z/ metitur, etiam numerum «Α΄ metietur [prop. 
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est; 
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com- 
positus igitur. quemuis autem numerum compositum 
primus aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque 
numerum Εἰ primus aliquis numerus metitur. dico, 
mulum alium E numerum metiri praeter 44. nam 
si alius numerum EZ metitur, E autem numerum 
Z4 metitur, ile quoque numerum z/ metietur. quare 
etiam numerum .4 melietur, qui primus est [prop. 
XII], quamquam ei aequalis non est); quod fieri 
mon potest. itaque 44 numerum E metitur. et quo- 
niam E numerum Z1 metitur, secundum Z metia- 
tur. dieo, Z nulli numerorum 4, B, I' aequalem esse. 
nam si Z alicui numerorum 4, B, I' aequalis est, et 
numerum zZ/ secundum Εἰ metitur, eliam aliquis nu- 
merorum 4, B, I' numerum Z/ secundum E metitur. 
uerum quiuis numerorum 4, B, I' numerum Zzf secun- 
dum aliquem numerorum 4, B, I' metitur [prop. XI]. 
quare E alieui numerorum 4, B, I' aequalis est; quod 
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4, 
B, I' aequalis est. similiter demonstrabimus, nume- 
rum 4 numerum Z metiri, rursus demonstrantes, nu- 
merum Z primum non esse. nam si primus est et 
numerum Z/ metitur, etiam .4 metietur [prop. XII], 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 


1) Nam si numerus numeros E, zfí metiens alicui numero- 
rum 4, B, I'aequalis esset, constaret propositum. idem de 
p. 370, 8 dicendum. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 24 
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νατον᾽ οὐκ ἄρα πρῶτός ἐστιν ὃ Z' σύνθετος ἄρα. 


ἅπας δὲ σύνϑετος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑ- 


10 


20 


20 


μοῦ μετρεῖται" ὃ Ζ ἄρα ὑπὸ πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ, 


μετρεῖται. λέγω δή. ὅτι ὑφ᾽ ἑτέρου πρώτου οὐ με- 
τρηϑήσεται πλὴν τοῦ 4. εἰ γὰρ ἕτερός τις πρῶτος 
τὸν Ζ μετρεῖ, ὁ δὲ Ζ τὸν 4 μετρεῖ, κἀκεῖνος ἄρα 
τὸν Z1 μετρήσει" ὥστε xol τὸν A4 μετρήσει πρῶτον 


M Ἁ ^ , - e 3 Es ἃ e 3 , r 
OvTX μὴ ὧν αὐτῷ O αὐτός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 


ὁ 4 ἄρα τὸν Ζ μετρεῖ. καὶ ἐπεὶ ὃ Ε τὸν 4 μετρεῖ 


κατὰ τὸν Z, ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν Zi. 
πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 τὸν Γ πολλαπλασιάσας 
τὸν Z4 πεποίηκεν᾽ ὁ ἄρα ἐκ τῶν A,I' ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἐκ τῶν E, Z. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Α πρὸς τὸν 


E, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν I. ὃ δὲ A τὸν E μετρεῖ" 


e P Ld A] -ὡ , 3 Mi Ἁ Ι 
καὶ ὁ Ζ ἄρα τὸν I' μετρεῖ. μετρείτω αὐτὸν κατὰ 
τὸν Η. ὁμοίως δὴ δείξομεν: ὅτε ὁ Η οὐδενὶ τῶν 


Α, B ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ὅτι μετρεῖται ὑπὸ τοῦ A. 


καὶ ἐπεὶ ὃ Ζ τὸν Γ μετρεῖ κατὰ τὸν H, ὃ Ζ ἄρα 
τὸν Η πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν 


καὶ ὃ 4 vov B πολλαπλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν" 
ὁ ἀρὰ ἐκ τῶν Α, B ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Z, H. ἀνά- 
λογον ἄρα ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, ὁ H πρὸς τὸν B. 
μετρεῖ δὲ ὃ Α τὸν Z' μετρεῖ ἄρα καὶ ó Η τὸν B. 
μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν O. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι 0 Θ τῷ Α οὐκ ἔστιν ὃ αὐτός. καὶ ἐπεὶ ὁ H τὸν 


Β μετρεῖ κατὰ τὸν Θ, ὃ Η ἄρα τὸν Θ πολλαπλασιάσας 
τὸν B πεποίηχεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ 4 ἑαυτὸν πολ- 


2. ἅπας δέ — 8: μετρεῖται) om. Theon (B V 9). 8. ὁ Z3 


ἄρα ὑπὸ πρώτου] ὁ ἄρα Z ὑπὸ πρώτου Vg; ὑπὸ πρώτου ᾿ 
ἄρα Β. 4. ov] insert. m. 1 B. 6. δέ Z] corr. ex Z ἄρα 


m. 2 V.33 Z] in ras. P. 4] in ras. P. 7. 4] seq. ras. - 
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— fleri non potest. ergo Z primus non est. compositus 
- igitur. quemuis autem numerum compositum primus 
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum 
- Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium 
- eum metiri praeter 4. nam si alius numerus primus 
- numerum Z metitur, οὐ Z numerum Z/ metitur, ille 
- quoque numerum Z/ metietur. quare etiam numerum 
- 4 metietur [prop. XII], qui primus est, quamquam 
οἱ aequalis non est; quod fieri non potest. ergo 4 
- numerum Z metitur. et quoniam E numerum Zf se- 
" eundum Z metitur, eri& E »« Z — Z4. uerum etiam 
L4 I'-— 2 [prop XI]. itaque Z45« I' — E» Z. 
"itaque 4: E— Z: I [VII, 19]. uerum 4 numerum E 
- metitur. itaque etiam Z numerum Γ' metitur. me- 
tiatur secundum .H.- similiter demonstrabimus, nume- 
. rum H null numerorum Z4, B aequalem esse, et nu- 
. merum 4 eum metiri. et quoniam Z numerum I' 
secundum 47 metitur, erit Z »« H — Γ΄. uerum etiam 
A»B-—I [prop XI]. itaque 45« B — Z»«H. 
quare 4:Z — H:B [VII, 19]. uerum A4 numerum 
Z metitur. itaque etiam H numerum B metitur. me- 
tiatur secundum O. similiter demonstrabimus, nume- 
rum € numero A4 aequalem non esse. et quoniam 
H numerum B secundum Θ᾽ metitur, erit 
H »« 0 — B. 


1 litt. p. 12. ἐστίν P. 16. μετρεῖ] insert. m. 2 B. 16. 
οὐδετέρῳ Theon (BV φ). 21. ἐστίν P. 22. 4] in ras. V. 


24* 
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λαπλασιάσας τὸν B πεποίηκεν" ὃ ἄρα ὑπὸ O, H ἴσος 


ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ .4 τετραγώνῳ. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Θ 


πρὸς τὸν 4, ὁ A πρὸς τὸν H. μετρεῖ δὲ ὃ 4 τὸν 


H: μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ Θ τὸν 4 πρῶτον ὄντα μὴ ὧν 


αὐτῷ ὁ αὐτός" ὕπερ ἄτοπον. οὐκ αρὰ ὃ μέγιστος 
ς e b δ , 3 -" ^- 
ὁ 4 ὑπὸ ἕτέρου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 
4. B, I* ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

Ἐὰν ἐλάχιστος ἀριϑμὸς ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν μετρῆται. ὑπ’ οὐδενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑ- 
μοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν ἐξ ἀρχῆς με- 
τρούντων. 

᾿Ἐλάχιστος γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑ- 
μῶν τῶν Β, Γ, 4 μετρείσϑω᾽ λέγω, ὅτι Ó 4 ὑπ᾽ οὐ- 
δενὸς ἄλλου πρώτου ἀριϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ 
τῶν B, D, 4. 

Ei γὰρ δυνατόν, μετρείσϑω ὑπὸ πρώτου τοῦ E, 
καὶ ὃ E μηδενὶ τῶν Β. Γ, 4, ἔστω ὁ αὐτός. καὶ 
ἐπεὶ ὃ E τὸν 4 μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κατὰ τὸν Z' 
ὁ E ἄρα τὸν Z πολλαπλασιάσας τὸν .4 πεποίηκεν. 
καὶ μετρεῖται ὃ 4 ὑπὸ πρώτων ἀριϑμῶν τῶν Β, ΓΙ, 
Δ. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πολλαπλασιάσαντες ἀλλή- 
λους ποιῶσί τινα, τὸν δὲ γενόμενον ἐξ αὐτῶν μετρῇ 
τις πρῶτος ἀριϑμός, καὶ ἕνα τῶν ἐξ ἀρχῆς μετρήσει" 


Q^ 


ol B, Γ, Δ ἄρα ἕνα τῶν E, Ζ μετρήσουσιν. τὸν 


1. ὑπό] ἐκ τῶν Theon (BV φ). 8. 6] (prius) supra m. 1 P. 
4. τὸν 4] τὸν τὸν A q, sed corr. — 7. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. B. 


ud "iEbadici^ds 


AC Mam te eU om 


DISCS 


Dat Rx 


10. zooov|] om. B. 14. B] post ras. 1 litt. V. 15. παῖ 


e£] in hoc uocabulo incipit aris. 2344 fol. 166 (4). 19. 
καὶ κατά Vg, καί del. V. 20. ἄρα τὸν Z] insert. m. 1 B. 


πεποίηκε Vqoq. 21. ὑπό] ὑπὸ τῶν P. 22. πολυπλασιά- 
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uerum etiam 4»« 4 — B [prop. VIII]. itaque 


69 »« H — A 5» A. 


quare erit [VIL, 19] 6 : 4 — .4: H. uerum 4 nume- 
rum 47 metitur. quare etiam Θ᾽ numerum .4 metitur, 
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod 


— absurdum est. ergo maximum Z/ nullus alius nume- 


rus melietur praeter!) 4, B, I'; quod erat demon- 


- strandum. 


XIV. 


8i primi aliqui numeri numerum quendam mini- 


- mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum 


metietur praeter eos, qui ab initio metiuntür. 
Nam primi numeri B, Γ᾽, Ζ numerum 44 mini- 


mum metiantur. dico, nullum alium primum nume- 


"cn 9—o895 


pd 


rum 44 numerum mensurum esse praeter B, I', 4f. 
nam si fieri potest, metiatur primus numerus E, 
4 1—ÀB neue E ulli numerorum 5B, I Ζ 
iE — i——[T' aequalis sit. et quoniam E nu- 
i merum 4 metitur, secundum Z 
metiatur. itaque E »« Z — 4. et numerum 4 priminu- 
meri B, I, z/ metiuntur. sin duo numeri inter se multi- 
plicantes numerum aliquem efficiunt, eb numerum ex 
iis productum primus aliquis numerus metitur, etiam 


I—À2Z2 - Ι 


- unum eorum, qui ab inito sumpti sunt, metietur 


[VIL 30]. itaque B, I, 4 alterutrum numerorum E, 


1) li autem metiuntur propter prop. XI. 


σαντες ᾳ. 28. μετρεῖ q. 25. 4| m. 2 V. τῶν] corr. ex 
τῶ V. μετρήσουσι P V φα. 
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53 - f : 
uiv ovv E οὐ μετρήσουσιν. ὃ γὰρ E πρῶτός ἐστι 
καὶ οὐδενὶ τῶν Β, Γ, 4 ὃ αὐτός. τὸν Z ἄρα μετροῦ- | 
σιν ἐλάσσονα ὄντα τοῦ .4' ὅπερ ἀδύνατον. ὃ γὰρ 


A ὑπόκειται ἐλάχιστος ὑπὸ τῶν B, Γ, zl μετρούμενος. 


οὐκ ἄρα τὸν Α΄ μετρήσει πρῶτος ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 


B, D, 4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιε΄. 

Ἐὰν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ὦσιν ἐλά- 
χιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς, 
δύο ὁποιοιοῦν συντεϑέντες πρὸς τὸν λοιπὸν 
πρῶτοί εἰσιν. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον ἐλάχιστοι 
τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς οἵ 4, Β. Γ' 
λέγω. ὅτι τῶν 4. B, I' δύο ὁποιοιοῦν συντεϑέντες 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτοί εἰσιν, οἵ μὲν 4. B πρὸς τὸν 
I, οἱ δὲ B, Γ πρὸς τὸν 4 καὶ ἔτι οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B. 


Εἰλήφϑωσαν γὰρ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ τῶν τὸν αὖ- . 


τὸν λόγον ἐχόντων τοῖς 4, Β. Γ᾽ δύο οἵ AE, ΕΖ. 
φανερὸν δή. ὅτι ὁ uiv AE ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 
τὸν .4 πεποίηκεν. τὸν δὲ ΕΖ πολλαπλασιάσας τὸν 
B πεποίηκεν, καὶ ἔτι 0 ΕΖ ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας 


τὸν Γ' πεποίηκεν. καὶ ἐπεὶ οἵ 4 E, ΕΖ ἐλάχιστοί εἶσιν. 


πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν, καὶ συναμφότερος πρὸς 


ἑχάτερον πρῶτός ἐστιν" καὶ ὁ 4212 ἄρα πρὸς ἑκάτερον 


1. μετρήσουσι V g; μετροῦσιν B. ἐστιν P. 2. ustQln- . 


covcw Vqg. 8. ὅπερ ἐστίν BVq. 7. ιε΄] om. g. 9. τῶν] 
om. g. 10. ὁποσοιοῦν q et supra scripto ὁποιοῦν B. 13 
ἐχόντων λόγον φ. 14. λέγω, ὅτι τῶν 4, Β, ΓῚ mg. m. 1 g. 
τῶν 4, B, I'] om. B, m. 2 V. δύο] om. B. ὁποσοιοῦν ἃ 


— 
7 
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Z melientur E quidem numerum non metientur; 
nam E primus est nec ulli numerorum B, I? 41 aequa- 


- lis. itaque numerum Z metiuntur, qui minor est 
- numero 24; quod fieri non potest. nam suppositum 


- esté, numerum .4 minimum metiri numeros B, I, 4. 


ergo nullus primus numerus numerum .4 metietur 
praeter B, I', z/; quod erat demonstrandum. 


ΧΥ. 


Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini- 


- mi eorum, qui eandem rationem habent, duo quilibet 
- eoniuncti ad reliquum primi sunt. 


Sint tres numeri deinceps proportionales minimi 


| eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I. dico, 


numerorum 4, B, I' duos quoslibet coniunctos ad 

reliquum primos esse, 4 - B ad I', B -]- I' ad A, 
A -- I'ad B. 

x. E Ἕ sumantur enim minimi eo- 

| T rum, qui eandem rationem ha- 

4 E bent ac A, B, Γ, duo numeri Z4 E, 

' | 4 EZ [VIII, 2]. manifestum igi- 


tur est, esse 

ΖΕ »« AE—AÀA,AERXEZL-—B,E EZ EZ-—I 
[VIII, 2]. et quoniam ZE, EZ minimi sunt, inter 
se primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se 
primi sunt, etiam uterque simul ad utrumuis pri- 
mus est [VII, 28]. quare etiam Z/Z ad utrumque 


et supra scr. ὁποιοῦν B. 16. 4] corr. ex Z φ. AVIS 
I', AP. 20. πεποίηκε ἵἅφα. 21. πεποίηκε Vgq. ἔτι ὃ] 
in ras. V. 22. πεποίηκε ἵφα. εἰσι ἵφα. — 24. ὦσι V gq. 
25. ἐστι V gq. 
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τῶν 4E, EZ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν οἱ AZ, 4E ἄρα πρὸς 
τὸν ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. ἐὰν δὲ δύο ἀριϑμοὶ πρός τινα 
ἀριϑμὸν πρῶτοι ὦσιν, καὶ ὁ ἐξ αὐτῶν γενόμενος 
πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε ὃ ἐκ τῶν Z4, 
AE πρὸς τὸν ΕΖ πρῶτός ἐστιν᾽ ὥστε καὶ ὃ ἐκ τῶν 
Z4, AE πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός ἐστιν. [ἐὰν 
γὰρ δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους ὦσιν. ὃ ἐκ 
τοῦ ἑνὸς αὐτῶν γενόμενος πρὸς τὸν λοιπὸν πρῶτός 
ἐστιν]. ἀλλ᾽ ὁ ἐκ τῶν Z4, AE ὃ ἀπὸ τοῦ 4Ε ἐστι 
μετὰ τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, EZ: ὁ ἄρα ἀπὸ τοῦ 4Ε μετὰ 
τοῦ ἐκ τῶν 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ΕΖ πρῶτός 
ἐστιν. καί ἐστιν ὁ μὲν ἀπὸ τοῦ 4Ε ὁ A, ὁ δὲ ἐκ 
τῶν 4E, EZ ὁ B, ὁ δὲ ἀπὸ τοῦ EZ ὁ I" οἵ 4,8 
ἄρα συντεϑέντες πρὸς τὸν I' πρῶτοί εἰσιν. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ οἵ B, Γ᾽ πρὸς τὸν .4 πρῶτοί 
εἰσιν. λέγω δή, ὅτι καὶ οἵ 4, Γ πρὸς τὸν B πρῶτοί 
εἰσιν. ἐπεὶ γὰρ ὁ AZ πρὸς ἕκάτερον τῶν 4Ε, EZ 
πρῶτός ἐστιν. καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ 4Ζ πρὸς τὲν ἐκ τῶν 
AE, ΕΖ πρῶτός ἐστιν. ἀλλὰ τῷ ἀπὸ τοῦ AZ ἴσοι 
εἰσὶν of ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς ἐκ τῶν 4Ε, 


"a a 


4 


EZ: καὶ οἵ ἀπὸ τῶν 4E, EZ ἄρα μετὰ τοῦ δὶς | 


ὑπὸ τῶν 4Ε,. ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ τῶν A4E, EZ πρῶ- 
τοί [εἰσι]. διελόντι οἵ ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΖ μετὰ τοῦ 
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- ZE, EZ primus est. uerum etiam ΖΕ ad EZ pri- 
mus est. itaque Z/Z, ZE ad EZ primi sunt. sin 
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam 
numerus ex iis productus ad reliquum primus est 
[VI, 24]. quare ZZ »« 4Ε ad EZ primus est. 
quare etiam Z Z »« 4E ad EZ? primus est [VII, 25].*) 
uerum ZZ »« AE — ZE? - AE »« EZ ΤΠ, 8]. 
itaqie ZE? -- 4E »« EZ ad EZ? primus est. et 
AE? — 4, AE »« EZ — B, EZ! — I: itaque 
.-A 4- B ad I' primi sunt. similiter demonstrabimus, 
etiam B -ἰ I' ad .4 primos esse. iam dico, etiam 
“4 4- Γ δὰ B primosesse. nam quoniam Z/Z ad utrum- 
que ΖΕ, EZ primus est, etiam ZZ? ad A4E»« EZ 
primus est [VII, 25]. uerum [1], 4] 

2423" — AE? -- EZ? 4- 24E »« EZ. quare etiam 
erii 4Ε"- ΕΖ" -24E»« EZ ad AE »« EZ pri- 
mus. subtrahendo ZE? J- EZ? -- AE »« EZ ad 


1) Lin. 7: ἐάν — 10: ἐστιν suspecta sunt, quia praepostere 
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur, 
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit. 


ἄρα — 12: 4E, EZ] m. 2 B. 19. τῶν] corr. ex τοῦ g. 
13. ἐστιν] (prius) ἐστι V qq; seq. in φ: καί ἐστι, sed delet. 
17. εἰσι V φ. λέγω — 18: εἰσιν] om. q. 19. καί] August; 
ὥστε καὶ PBVg; ὁ ἀπὸ τοῦ A4Z ἐστιν ὁ KE ὃ δὲ ὑπὸ τῶν 
AE, ἘΖ ὃ 5 ὥστε καί q. ἐκ] P; ὑπό Theon (BVgq). 21 
ἐκ] P; ὑπό Theon (BVgqQ). 22. καὶ of] καὶ ὁ q; of ἄρα 
q et eraso & V. ἄρα μετά — 28: τὸν ὑπὸ τῶν AE, EZ) 
m.2 B. 22. ἄρα] om. Vg. — 23. ὑπό] ἐκ Βα. ὑπὸ τῶν] 
ὑπό Βᾳ. πρῶτός ἐστιν q. 24. sin] om. P. of] ὁ Βα. 
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ἅπαξ ὑπὸ 4Ε, ΕΖ πρὸς τὸν ὑπὸ AE, ΕΖ πρῶτοί 
εἰσιν. ἔτι διελόντι οἵ ἀπὸ τῶν 4Ε. EZ ἄρα πρὸς 
τὸν ὑπὸ 4Ε., ΕΖ πρῶτοί εἰσιν. καί ἐστιν ὃ μὲν 
ἀπὸ τοῦ 4Ε ὃ A, ὁ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EZ ὃ B, ὃ 


5 δὲ ἀπὸ τοῦ ΕΖ ὃ I. οἵ A, Γ ἄρα συντεϑέντες πρὸς 


τὸν B πρῶτοί εἰσιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


uS. 
'"E&v δύο ἀριϑμοὶ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 


- 3 , ς e € M 4 , 
ὥσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς TOV δεῦτε- 
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20 


ρον, οὕτως ὁ δεύτερος πρὸς ἄλλον τινά. 

Zlóo γὰρ ἀριϑμοὶ οἵ 4. B πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους 
ἔστωσαν λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν B, 
οὕτως ὁ Β πρὸς ἄλλον τινά. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, ὃ 
B πρὸς τὸν I. οἵ δὲ A, B πρῶτοι, οἵ δὲ πρῶτοι 
καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ μετροῦσι τοὺς 
τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τε ἡγούμενος τὸν 
ἡγούμενον καὶ ὃ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον" μετρεῖ ἄρα 
ὃ .4 τὸν B ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. μετρεῖ δὲ καὶ 
ἑαυτόν: ὁ .4 ἄρα τοὺς Α, B μετρεῖ πρώτους ὄντας 
πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἔσται ὡς ὁ Α 
πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


i$. 


'Eàv ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 


1. ὑπό] ὑπὸ τῶν Vg (bis. πρῶτός ἐστιν ἦἶφα. 2. οἵ] ὁ q. 
8, ὑπὸ τῶν V. πρῶτός ἐστι T dMS 5. ἀπό] ὑπό Bg, V m. 1 


(eorr. m. 2). τοῦ] τῶν Vg. — 4. 15] hine rursus incipit F. 


8. δύο] m.2F. 14, ὁ] (prius) ἡ p (non Ἐ). 11. ἔχοντας αὖ- 
Toig V. 0 τε — 18: ἑπόμενον] om. Theon (BF V q). 18. 


ὁ mnm 


ELEMENTORUM LIBER IX. 919 


- AE »« EZ primus est.) et rursus subtrahendo 


UT TWPCPt IPS 


uo €T ΤΉ C*PSSSMENSVMUCRPREENTNT CITRUS 


AE? - EZ? ad AE »« EZ primus est. et 


dE' - 4, dE» EZ-—B,EZ*:--I. 
ergo 4 - I' ad B primi sunt; quod erat demon- 
strandum. | 


X VI. 


Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut 
primus ad secundum, ita secundus ad alium aliquem. 

Nam duo numeri 4, B inter se primi sint, dico, 
non esse, ut 44 ad B, ita B ad alium aliquem nu- 
merum. 

Nam si fieri potest, sib 44: B — B: I: uerum 
A, B primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
.4 minimi autem numeri eos, qui eandem 
/——————4B rationem habent, aequaliter metiuntur 
! iI' [VII, 20], praecedens praecedentem et se- 
quens sequentem. itaque 44 numerum B metitur ut 
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me- 
titur itaque 44 numeros 4, B metitur, qui inter se 
primi sunt; quod absurdum est. ergo non erit 
4A4:B— Β: Γι quod erat demonstrandum. 


1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si 
AE? -- EZ? -- AE »« EZ ad AE »« EZ 
primus non est, metiatur eos x. ergo etiam metietur 
AE? -Ἰ EZ? -- 24E »« EZ et AE »« ΖΕ. at ii inter se 
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 3 ratiocinandum. 


μετρεῖ] om. F. ἄρα ὃ A] ἄρα BA q. 19. τὸν B μετρεὶ F. 
τὸν ἡγούμενον F. καί] insert. m. 1 V. 20. ἑαυτόν] corr. 
ex αὐτόν B. 921. ἄτοπόν ἐστιν V. ἔσται om. V, ἐστίν Βα. 
22. τὸν B ἐστιν V. 24. ὁσοιδηποται q (non F). 
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Aoyov, of δὲ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους ὦσιν, οὐκ ἔσται ὡς ὁ πρῶτος πρὸς τὸν | 
δεύτερον. οὕτως ὃ ἔσχατος πρὸς ἄλλον τινά. 

Ἔστωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
of 4, B, Γ, Z, οἱ δὲ ἄκροι αὐτῶν οἵ 4. Zl πρῶτοι 
πρὸς ἀλλήλους ἔστωσαν λέγω, ὅτι οὐκ ἔστιν ὡς ὃ 
A πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 πρὸς ἄλλον τινά. 

Ei γὰρ δυνατόν, ἔστω ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, oU- 
τως 0 4 πρὸς τὸν E: ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ A 
πρὸς τὸν Z1, ὁ B πρὸς τὸν E. of δὲ A, 4 πρῶτοι, 
οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλάχιστοι. οἵ δὲ ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ 
μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον ἔχοντας ἰσάκις ὅ τὲ 
ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ ó ἑπόμενος τὸν ἕπό- 
uevov. μετρεῖ ἄρα ὃ .4 τὸν B. καί ἐστιν ὡς o Α 
πρὸς τὸν B, ὁ B πρὸς τὸν I. καὶ ὁ B ἄρα τὸν Γ 
μετρεῖ ὥστε καὶ ὁ Α͂ vov I' μετρεῖ. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὁ B προς τον Γ, ὁ Γ προς τον 4, μετρεῖ δὲ ὃ 
B vov Γ,, μετρεῖ ἄρα καὶ ὃ Γ τὸν 4. ἀλλ᾽ ὃ 4 
τον Γ ἐμέτρει᾽ ὥστε ὃ 4 καὶ vov Z1 μετρεῖ. μετρεῖ 
0k xal ἑαυτόν. Ó A4 ἄρα τοὺς Α͂, 4 μετρεῖ πρώτους 
ὄντας προς ἀλλήλους᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἔσται ὡς 0 Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ 4 προς ἄλλον 
τινά᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


νη΄. 
Zvo ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασθαι, εἰ 


ὅ. 4] (alt) corr. ex B F. 8. τόν] om. F. Ὁ. ἐστίν 
om. V. 11. ἀριϑμοί] om. V. 12. ἔχοντας αὐτοῖς yid 
xat | m. 929 F. 106. 47 e corr. V. 17. 6] (tert.) τό S. 19. 
ἐμέτρει] P, μετρεῖ Theon (BF Vq). Deinde add. B: ὥστε ὁ 4 
τὸν Γ μετρεῖ, sed del m. 1. 6 A καί] καὶ ó AF; ὃ A q. 
μετρεῖ] (prius om. F. 22. 4] Bg (non F). 
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XVII. 


Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 


- et extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut 
- primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem. 


EE ΙΒ Sint quotlibet numeri 
E. D deinceps proportionales .4, 
d pg 8Β,Γ, 4, et eorum extremi 


wy 


- 
: 


! A4, 4 inter se primi sint. 
dico, non esse, ut 4 ad B, ita Z/ ad alium aliquem. 
Nam si fieri potest, sit 4: B — 4: E. itaque 


- permutando 4: 4 — B: E [VII, 13]. uerum A4, 4 
- primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], 
- minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha- 
- bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae- 


cedentem et sequens sequentem. itaque 44 numerum 


- B metitur. est autem 4: B — B:I. quare etiam 


B numerum I' metitur [VII def. 20]. itaque etiam 
4 numerum I'metitur. et quoniam est B: I'—I': 4, 
et B numerum I' metitur, etiam Γ᾽ numerum 27 me- 
titur [VII def. 20]. uerum 4 numerum I' metiebatur. 
quare etiam numerum Z/ metitur. uerum etiam se 
ipsum metitur. itaque A4 numeros 4, Z/ metitur, qui 
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo non 
erit ut 4 ad B, ita z/ ad alium aliquem; quod erat 
demonstrandum. 


| XVIII. 
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius 
eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 
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δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον προσ- 
δυρεῖν. 

Ἔστωσαν οἵ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ A, B, καὶ 
δέον ἔστω ἐπισκέψασϑαι. εἰ δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς 

5 τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

Οἱ δὴ 4, Β ἤτοι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ἢ 
οὔ. καὶ εἰ πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. δέδεικται, ὅτι 
ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστωσαν οἱ A4, B πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 

10 λους, καὶ ὃ B ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν I' ποι- 
&rO. ὁ 4 δὴ τὸν I' ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ μετρεῖ. με- 
τρείτω πρότερον κατὰ τὸν Zi: ὃ Α ἄρα τὸν Zi πολλα- 
πλασιάσας τὸν I' πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ó B 
ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Γ πεποίηκεν. ὃ ἄρα ἐκ 

15 τῶν Α, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ἔστιν ἄρα ὡς 
0 4 πρὸς τὸν B, ὃ B πρὸς τὸν 41 τοῖς A, B ἄρα 
τρίτος ἀριϑμὸς ἀνάλογον προσηύρηται ὃ 4. 

AAA δὴ μὴ μετρείτω ὃ 4 τὸν I" λέγω, ὅτι τοῖς 

A, B ἀδύνατόν ἐστι τρίτον ἀνάλογον προσευρεῖν 

20 ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσηυρήσϑω ὃ 2. o 
ἄρα ἐκ τῶν 4, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B. ὃ δὲ 
ἀπὸ τοῦ B ἐστιν ὁ Γ' ὁ ἄρα ἐκ τῶν A, 4 ἴσος ἐστὶ 
τῷ I. ὥστε ὁ A4 τὸν Z4 πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν᾽ ὃ Α ἄρα τὸν I' μετρεῖ κατὰ τὸν Z4. ἀλλὰ 

25 μὴν ὑπόκειται καὶ μὴ μετρῶν ὕπερ ἄτοπον. οὐκ 
.ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς A4, B τρίτον ἀνάλογον προσ- 
ξυρεῖν ἀριϑμὸν, ὅταν ὃ 4 τὸν I' wq μετρῇ" ὕπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


4. ἐπισκχέψασα φ (non F). 6. δέ φ (non F) πρῶτοι] 
postea add. B. 7. καὶ εἰ] P, καὶ εἰ μέν F; εἰ μὲν οὖν BVq. 
εἰσίν] comp. F; εἰσί PVq. Post δέδεικται add. F: κμἐν τῷ 
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Sint dati duo numeri 4, B. οὐ propositum sit, 
ut inquiramus, num tertius eorum proportionalis in- 
ueniri possit. 

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut 
non primi. et si inter se primi sunt, demonstratum 
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse 

[prop. XVI] uerum ne 

4; | sint 4, B inter se primi, 

|B I οὐ 8:0 B»« B —I. 4 

- igitur numerum I" aut me- 

titur aut non metitur. prius eum secundum f metiatur. 

itaque 4 »« 4 — I: uerum etiam B »« B — I. 

itaque 4 »« 4 — 85. quare 4: B — B: 4 [VII, 19]. 

ergo numerorum 4, B tertius proportionalis inuentus 
est 4. 

Uerum ne metiatur 4 numerum I. dico, nume- 
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse. 
nam si fieri potest, inueniatur 77. itaque 

45€ 4 B^ [VIL 19]; 

sed B? — I. itaque 4 »« 4 — I. quare 44 nume- 
rum z/ mulüiplieans numerum [᾿ effecit. itaque 4 
numerum Γ᾽ secundum Z/ metitur. at supposuimus, 
eundem non metiri; quod absurdum est. ergo fieri 
non potest, ut numerorum .4, B tertius proportio- 
nalis inueniatur numerus, si 4 numerum I' non 
metitur; quod erat demonstrandum. 


(6 ϑεωρήματι". 11. ἤτοι] supra m. 1 P. 19. πρότερον 
τὸν Τ' F. 15. ἀπό] ἐκ V. 17. προσεύρηται BF q. 19. 
ἀνάλογον] om. V. 20. ἀριϑμὸν ἀνάλογον V. προσευρήσϑω 
BF V. 26. ἐστιν P. 27. A] B ᾳ. μετρεῖ ἃ. ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι) om. BFq. 


10 


15 
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L9. 

Τριῶν ἀριϑμῶν δοθέντων ἐπισκέψασϑαι., 
πότε δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον 
ποοσευρεῖν. 

Ἔστωσαν οἱ δοθέντες τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ 4. B, I, 
καὶ δέον ἔστω ἐπισκέψασθαι. πότε δυνατόν ἐστιν αὐὖὐ- 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 

Ἤτοι οὖν οὔκ εἰσιν ἑξῆς ἀνάλογον, καὶ oí ἄκροι 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν, ἢ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον, καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν οὔκ εἰσι πρῶτοι πρὸς 
ἀλλήλους, ἢ οὔτε ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον, οὔτε οἵ ἄκροι 
αὐτῶν πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσύν, ἢ καὶ ἑξῆς εἰσιν 
ἀνάλογον. καὶ οἵ ἄκροι αὐτῶν πρῶτοι προς ἀλλήλους 
εἰσίν. 

Εἰ μὲν οὖν οἵ A, B, Γ ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον. καὶ 
oí ἄκροι αὐτῶν οἵ 4, I' πρῶτοι πρὺς ἀλλήλους εἰσίν, 
δέδεικται, ὅτι ἀδύνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλο- 


| yov προσευρεῖν ἀριϑμόν. μὴ ἔστωσαν δὴ o( 4, B, Γ 


fo , , - 3 -. , » , 1 
ἑξῆς ἀνάλογον τῶν ἀκρῶν πάλιν ὄντων πρώτων πρὸς 


8. πότε] εἰ Theon (BF Vq). 6. πότε] εἰ Theon (BF V q). 
8. ἤτοι οὖνἾ scripsi; 7 P; οἵ δὴ 4, B, Τ' Theon (BFV q), 
P mg. m. rec. οὔκ εἰσιν ἑξῆς] ἤτοι ἑξῆς εἰσιν Theon (BF V q). 
oí] om. V. 9. αὐτῶν οἵ 4, I Theon (BFVq). ἢ ἕξῆς — 13: 
πρὸς ἀλλήλους εἰσίν] ἢ οὔ Theon (BFq, in ras. V). In V in 
mg. magna ras. est. 15. καὶ εἰ F. καί] m. 2 V. 16. 
εἰσί V q. 18. μὴ ἔστωσαν — p. 386, 19: o γὰρ B] si δὲ οὔ, 
ὁ B Theon (Βα; idem B (οὐκ supra) et V (εἰ δὲ οὔ eras.)). 
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XIX. 


Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar- 
tus eorum proportionalis inueniatur, inquirere. 

Sint dati tres numeri 4, B, I, et propositum sit, 
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis 
inueniri possit. 

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et 
extremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro- 
portionales sunt et extremi eorum inter se primi non 
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec 
extremi eorum inter se primi, aut et deinceps pro- 
portionales et extremi eorum inter se primi. 

Iam si 4, B, I' deinceps proportionales sunt et 
extremi eorum .4, I' inter se primi, demonstratum 
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse 
[prop. XVII]. ne sint igitur 4, B, I' deinceps pro- 
portionales extremis rursus inter se primis manenti- 
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio- 
nalem inueniri posse." nam si fieri potest, inueniatur 


1) Hoe quidem falsum esse, quis non uidet? uerum dedit 
scholiasta Uaticanus (u. adn. crit.); erroris originem indicauit 
August II p. 351. neque enim E inueniri potest (p. 380, 4) 
inuento 4. sed quod idem scripturam Theonis recepit, male 
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi- 
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com- 
misisse, ita scripturam codicis P retinendam puto, quia aper- 
tissime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum 
eam mutauit), nec habemus, quo modo aliqua saltem probabili- 
tate restituatur. nam Campanus (siue potius Arabes) liberrime, 
ut solet, locum mutauit. habet IX, 20: ,datis tribus nume- 
ris continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eis con- 
tinue proportionalis inquirere". deinde: ,jidem potes perscru- 
tari quotlibet continue proportional. propositis." 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 95 
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ἀλλήλους. λέγω, ὅτι καὶ οὕτως ἀδύνατόν ἐστιν αὐ- 
τοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. εἰ γὰρ δυνατόν, 
προσευρήσϑω ὃ Z1, ὥστε εἶναι ὡς τὸν 4 πρὸς τὸν B, 
τὸν Γ προς τὸν Zi, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ B πρὸς τὸν 
5 D, Z4 πρὸς τὸν E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς μὲν ὁ 4 
πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς τὸν 4, ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν 
I, ὃ 4 πρὸς τὸν E, δι᾿’ ἴσου ἄρα ὡς ὁ A4 πρὸς τὸν 
Γ, ὁ Γ πρὸς τὸν E. οἱ δὲ A, Γ πρῶτοι, οὗ δὲ πρῶ- 
τοι καὶ ἐλάχιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν 
10 αὐτὸν λόγον ἔχοντας ὅ τε ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον 
καὶ 0 ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον. μετρεῖ ἄρα ὁ 4 τὸν 
Γ ὡς ἡγούμενος ἡγούμενον. μετρεῖ δὲ xol ἑαυτόν" 
᾿ ὃ 4 ἄρα τοὺς 4, Γ μετρεῖ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλή- 
λους᾽ ὅπερ ἐστὴν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τοῖς 4. Β. Γ 
15 δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. 
᾿Αλλὰ δὴ πάλιν ἔστωσαν οἱ 4. Β, Γ᾽ ἑξῆς ἀνά- 
Aoyov, of ὃὲ .4, I' μὴ ἔστωσαν πρῶτοι πρὸς ἀλλή- 
λους. λέγω. ὅτι δυνατόν ἐστιν αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
λογον προσευρεῖν. ὃ γὰρ Βὶ τὸν Γ πολλαπλασιάσας 
20 τὸν Z4 ποιείτω" ( Α ἄρα τὸν Z4 ἤτοι μετρεῖ ἢ οὐ 
μετρεῖ. μετρείτω αὐτὸν πρότερον κατὰ τὸν E' ὃ 4 
ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας τὸν Z4 πεποίηκεν. ἀλλὰ 
μὴν καὶ ó B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Z1 πεποίηκεν" 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν 4. E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν Β. Γ. ἀνά- 
25 λογον ἄρα [ἐστὶν] ὡς ὃ .4 πρὸς τὸν B, ὁ Γ πρὸς 
τὸν Ε΄ τοῖς 4, B, Γ᾽ ἄρα τέταρτος ἀνάλογον προσ- 
ηύρηται ó E. 
᾿Αλλὰ δὴ μὴ μετρείτω ὃ A4 τὸν 421 λέγω, ὅτι ἀδύ- 


M» 


t 
0 
6 
ς 
ο 
e 
0 


1. Post ἀλλήλους add. inP: 67 λέγω, ὅτι καὶ οὕτως δυνατόν" 
εἶ γὰρ ὁ 4 τὸν ὑπὸ ΒΓ μετρεῖ, προβήσεται ἡ δεῖξις ὁμοίως 
τοῖς ἑξῆς. εἰ δὲ ov ᾿μετρεῖ ὃ A τὸν ὑπὸ B, Τ', ἀδύνατον 
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4, ita ut sit 4: B —I': Zi, et fiat B: I'— 4: E. 
et quoniam est 4: B -  Γ: zl, ei B:I'— Ζ:: E, ex 
aequo erit 4: I'— Γ: E[VII, 14]. 
sed 4, I' primi sunt, primi autem 
etiam minimi sunt [VII, 21], mi- 
nimi autem eos, qui eandem rati- 
onem habent, metiuntur [VIT, 20] 
praecedens praecedentem οὖ se- 
quens sequentem. itaque 44 numerum I" metitur ut prae- 
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur. 
itaque 44 numeros 4, I' metitur, qui inter se primi 
sunt; quod fieri non potest. ergo numerorum 4, B, 
I' quartus proportionalis inueniri non potest. at rur- 
sus numeri 4, B, I' deinceps proportionales sint, ne 
sint autem 4, I' inter se primi. dico, fieri posse, 
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim 
B»«I-— Z4. A4 igitur numerum z/ aut metitur aut 
non metitur. prius eum meliatur secundum E. ita- 
que 4»« E — Z. uerum etiam B »« I' — 2. quare 
erit 4»5« E — B»«TI. itaque 4: B —TI': E (VII, 19]. 
ergo numerorum 4, B, I' quartus proportionalis in- 
uentus est E. at ne metiatur 4 numerum Zf. dico, 


αὐτοῖς τέταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν. οἷον ἔχω ὃ μὲν 4 
τριῶν τινων, ὃ δὲ Β ἕξ, ὃ δὲ Τ' ἕπτα. καὶ δῆλον, ὅτι δυνα- 
τόν. εἰ δὲ ὃ 4 εἴη πέντε, οὐκέτι δυνατόν. καὶ ἁπλῶς, ὅτε 
μὲν ὃ Β πολλαπλάσιός ἐστι τοῦ 4, δυνατόν ἐστι τέταρτον ἀνά- 
λογον εὑρεῖν εἰ δὲ μή, ἀδύνατον “7; mg. m. 1: ἰστέον, ὅτι 
τὰ ὀβελισμένα σχόλιά εἶσιν. 1ὕ. ἐστιν P. 16. ΓῚ om. P. 
20. A ἄρα] P; δὴ 4 Theon (ΒΕῪ q). ἤτοι om. V. 21. 
αὐτόν] PF; om. BVq. . 25. ἐστέν) om. P. 26. ἀνάλογον 
εἷς P. προσεύρηται D. 


25* 


10 


15 


20 
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vavov ἐστι τοῖς .4, B, I' τέταρτον ἀνάλογον προῦσ- 
ευρεῖν ἀριϑμόν. εἰ γὰρ δυνατόν, προσευρήσϑω ὃ E 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν A, E ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, I. ἀλλὰ 
ὁ ἐκ τῶν B,I' ἐστιν ὁ 41: καὶ ὁ ἐκ τῶν A, E ἄρα 
ἴσος ἐστὶ τῷ 4. ὃ Α ἄρα τὸν E πολλαπλασιάσας 
τὸν Zi πεποίηκεν᾽ ὁ .4 ἄρα τὸν 44 μετρεῖ κατὰ τὸν 
Ε' ὥστε μετρεῖ ὃ 4 τὸν 4. ἀλλὰ καὶ οὐ μετρεῖ" 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα δυνατόν ἐστι τοῖς A, B, Γ τέ- 
ταρτον ἀνάλογον προσευρεῖν ἀριϑμόν, ὅταν ὁ 4 τὸν 
4 μὴ μετρῇ. ἀλλὰ δὴ οἵ 4. B, I μήτε ἑξῆς ἔστω- 
σαν ἀνάλογον μήτε οἵ ἄκροι πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους. 
καὶ ὃ B τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν Z1 ποιείτω. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσεται, ὅτι εἰ μὲν μετρεῖ Ó A4 τὸν Z4, δυνα- 
τόν ἐστιν αὐτοῖς ἀνάλογον προσευρεῖν, εἰ δὲ οὐ με- 
τρεῖ, ἀδύνατον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


X. 

Οἱ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους εἰσὶ παντὸς τοῦ 
προτεϑέντος πλήϑους πρώτων ἀριϑμῶν. 

Ἔστωσαν οἵ προτεϑέντες πρῶτοι ἀριϑμοὶ οἵ A, 
B,I"* λέγω, ὅτι τῶν 4, B, I' πλείους εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑιμοί. 

Εἰλήφϑω γὰρ ὁ ὑπὸ τῶν 4. B,I' ἐλάχιστος με- 


ς 


τρούμενος καὶ ἔστω ὁ 4Ε, καὶ προσκείσϑω τῷ AE 


ς 


μονὰς ἡ 47Ζ:.: ὃ δὴ ΕΖ ἤτοι πρῶτός ἐστιν ἢ οὔ. 


1. ἐστιν P. 2. προσηυρήσϑω FV. 8. ἀλλ᾽ BFV. 10. 
μή] suprà m. 1 F, οὐ supra m. 2 V. μετρήσῃ͵ F, prs q. 
ἀλλὰ δή — 15: ἀδύνατον om. BVq. 10. δή} μήτε F. ἑξῆς] 
of ἑξῆς F. " ποιήτω φ (non F). 14. αὐτοῖς] αὐτοῖς τε- 
τάρτοις F. εἰ δέ] οὐδ᾽ F. 15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. Βα. 
11. πρῶτοι ἀριϑμοί] del. et supra ser. πρώτων ἀρυϑμῶν m. 
2 B. 18. προστεϑέντος F. 23. καί] m. 2 B, om. V. 24. 
AZ] AZ F. 
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numerorum 4, B, I' quartum proportionalem inueniri 
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque 
A» E-—B»«r[VI, 19]. uerum B»« I' — 2. 
quare 42« E — Zl. itaque 4 numerum Εἰ multipli- 
cans numerum Z1 effecit. Α΄ igitur numerum Z/ se- 
cundum Εἰ metitur. itaque 4 numerum 427 metitur. 
uerum etiam non metitur; quod absurdum est. ergo 
numerorum 4, B, Γ᾽ quartus proportional inueniri 
non potest, ubi 4 numerum Z/ non metitur. uerum 
A, B, I' ne sint deinceps proportionales neu ex- 
iremi inter se primi. et sit B»« I'— Z. similiter 
demonstrabimus, si 44 numerum Z/ metiatur, fieri 
posse, ut eorum quartus!) inueniatur proportionalis, 
sin non metiatur, fieri non posse; quod erat demon- 
strandum. 


XX. 


Primi numeri plures sunt quauis data multitudine 
primorum numerorum. 

Sint dati numeri primi -4, B, I: dico, plures esse 
primos numeros quam .4, B, I. sumatur enim, quem 


Δι rI-—| 


minimum metiuntur 4, B, I' [VII, 36] et sit ZE, et 
numero Z/E adiiciatur unitas ZZ. EZ. igitur aut pri- 
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in- 


1) Uidetur scribendum esse lin. 14: αὐτοῖς τέταρτον ἀνά- 
Aoyov; cfr. F. 
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ἔστω πρότερον πρῶτος" εὑρημένοι ἄρα εἰσὶ πρῶτοι 
ἀριϑμοὶ o 4, B, I', ΕΖ πλείους τῶν 4. B, I. 
᾿Αλλὰ δὴ μὴ ἔστω ὃ ΕΖ πρῶτος" ὑπὸ πρώτου 
ἄρα τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. μετρείσϑω ὑπὸ πρώ- 
του τοῦ H' λέγω, ὅτι 0. Η οὐδενὶ τῶν A4, B, Γ ἐστιν 
ὁ αὐτός. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω. οἱ δὲ 4. B, Γ τὸν 
24Ε μετροῦσιν: καὶ ὃ Η ἄρα τὸν AE μετρήσει. 
μετρεῖ δὲ x«l τὸν EZ: καὶ λοιπὴν τὴν AZ μονάδα 
μετρήσει ὁ H ἀριϑμὸς ὥν᾽ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὁ 


10 H ἑνὶ τῶν A4, B,I' ἐστιν ὁ αὐτός. καὶ ὑπόκειται 


15 


20 


πρῶτος. εὑρημένον ἄρα εἰσὶ πρῶτοι ἀριϑμοὶ πλείους 
τοῦ προτεϑέντος πλήϑους τῶν 4, B, Γ οἵ A, B, T, 
H: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κα΄. 

᾿Εὰν ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, 
ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ἄρτιοι ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν οἵ 
AB, ΒΓ, LUZ, AE: λέγω, ὅτι ὅλος ὁ AE ἄρτιός 
ἐστιν. 8 d. 

᾿Επεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB, ΒΓ, ΓΖ, AE ἄρτιός 
ἐστιν. ἔχει μέρος ἥμισυ: ὥστε καὶ ὅλος ὁ AE ἔχει 
μέρος ἥμισυ. ἄρτιος δὲ ἀριϑμός ἐστιν ὃ δίχα διαι- 
ρούμενος" ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὁ AE ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. Supra πρῶτος add. ἡ EZ m. rec. V. εἰσίν P, εἰσὶν 
of q. 2. ἀριϑμοί] om. F. ΓΊ (prius) ΓΖ F, z del. m. 1. 6. 
δυνατόν, ἔστω] ὃ H ἕνὶ τῶν A, B, I' ἐστιν ὃ αὐτός Theon 
(BF V q). 7. 4E] ZE F. μετροῦσι BF V q. A4E] ΖΕ F. 
8. καί] καὶ o H F. EZ] 4E F. 10. καί] ὃ αὐτὸς δὲ 
καί P. 11. εἰσί] εἰσὶν of V. 13. H] Η ἄρα ante ras. 6 
litt. F. 15. cvv — supra scr. B. 16. ἐστέ Vq, comp. F. 
17. ὁποσοιοῦν] e corr. V. 18. BI'] in ras. P. ΓΖ] m. 
2 V. 21. καί] supra lac. pergam. m. rec. F. 28. ὁ AE 
ἄρα ἐστίν F. Ὃὄπερ ἔδει δεῖξαι om. B. 


À 
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uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris 
A, B, I. uerum ne sit EZ primus. itaque primus 
aliquis numerus eum metitur [VII, 31]. metiatur pri- 
mus numerus H. dico, numerum H nulli numerorum 
A, B, I' aequalem esse. nam si fieri potest, sib. uerum 
A4, B, I' numerum ZE metiuntur. itaque eliam H 
numerum Z/E metitur. uerum etiam numerum EZ 
metitur. quare etiam!) quae relinquitur, unitatem 44Z 
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo 
H nuli numerum 4, B, lI' aequalis est. et supposi- 
tum est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi 
numeri 4, B, I, H plures data mulütudine 4, B, I* 
quod. erat demonstrandum. 


XXI. 
Si quotlibe& numeri pares componuntur, totus 
par erit. | 
Componantur enim quotlibet numeri pares 4B, 
BI, I4, 4E. dico, etiam totum 4E parem esse. 


A B EF 4 E 


nam quoniam singuh numer 4B, BI, I4, 4E 
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6]. 
quare etiam totus 4E partem dimidiam habet. par 
autem numerus is est, qui in duas partes aequales 
diuiditur [id.J ergo 41Ε par est; quod erat demon- 
strandum. 


1) U. ad VII, 28. 
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χβ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν ἄρτιον ἧ. ὁ ὅλος 
ἄρτιος ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁσοιδηποτοῦν 
ἄρτιοι τὸ πλῆϑος οἵ AB, ΒΓ, I'4, AE λέγω. ὅτι 
ὅλος ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἕκαστος τῶν AB, ΒΓ, I4, AE περιτ-" 
τός ἐστιν, ἀφαιρεϑείσης μονάδος ἀφ᾽ ἑκάστου ἕκχα- 
στος τῶν λοιπῶν ἄρτιος ἔσται᾽ ὥστε καὶ ὁ συγκείμε- 
νος ἐξ αὐτῶν ἄρτιος ἔσται. ἔστι δὲ καὶ τὸ πλῆϑος 
τῶν μονάδων ἄρτιον. καὶ ὅλος ἄρα ὃ AE ἄρτιός 
ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


κγ΄. 

Ἐὰν περισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντε- 
ϑῶσιν, τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἧ, καὶ 
ὁ ὅλος περισσὸς ἔσται. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ ὑποσοιοῦν περισσοὶ ἀριϑμοί, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσὸν ἔστω, o AB, BI, I'Zt* λέγω, 
ὅτι καὶ ὅλος ὃ 44 περισσός ἐστιν. 

᾿Αφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΓΖΩ͂ μονὰς ἡ Z4 E: λοιπὸς 
ἄρα ὃ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὃ ΓΑ͂ ἄρτιος" 
καὶ ὅλος ἄρα ὃ AE ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
4A E. περισσὸς ἄρα ἐστὶν ὃ 441 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. συντεθῶσι F Vq. 8. 0] om. PVq. 4, ἐστιν F. 
5. γάρ] m. 2 F. 6. ἄρτιοι] om. F. 8. ἑκάτερος F, corr. 
m. 2. 11. ἔστι] ἔστω P. 13. Inter ἐστὲν et ὅπερ aliam 
demonstr. habet F; u. app. 15. ὁποσοιοῦν) om. V. συν- 


τεϑῶσι Vq. | 17. 0] om. PBFVq; corr. August. 18. ze- 
ρισσοὶ ἀριϑμοὶ ὁποσοιοῦν V. 19. οἵ] ὁ F. 22. ἐστιν] ἐστιν 
δὲ τῶν πρὸ αὐτοῦ F. ΤΑῚ AP BVq. 28. ἐστιν) P, 
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XXII. 
81 quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
- titudo eorum par est, totus par erit. 
| Componantur enim quotlibet numeri impares nu- 
"mero pares 48, ΒΓ, ΓΖ, 4E. dico, totum AE pa- 
rem esse. 


A B P 4 E 


| nam quoniam singuh numeri 4B, BI, ΓΖ, AE 
- impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin- 
- quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7]. quare etiam 
. numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue- 
rum etiam multitudo unitatum par est. ergo etiam 
. totus 4E par est [id.]; quod erat demonstrandum. 


XXIII. 
S81 quotlibet numeri impares componuntur, et mul- 
titudo eorum impar est, etiam totus impar erit. 
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo- 
rum multitudo impar sit, 4B, BI I'4. dico, etiam 
totum 471 imparem esse. 


. 4 OR OPI 

subtrahatur a ΓΖ unitas ZE. itaque qui relin- 
quitur, ΓΕ par est [VII def. 7]. uerum etiam I*4 
par est [prop. XXII]. quare etiam totus 4E par est 
[prop. XXI]. et ZE unitas est. ergo 4.2] impar est 
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum. | 


comp. F; ἐστι Vq. ἐστι] seq. ras. 1 litt. V, ἐστιν B. — 24. 
ἄρα om. q. ὅπερ ἔδει δεῖξαι om. BFq. 
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κδ΄. 

᾿ΕἘὰν ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαιρεϑῆῇ. 
ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 

᾿“πὸ γὰρ ἀρτίου τοῦ 48 ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὁ BI* 
λέγω, ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ I'4 ἄρτιός ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὁ AB ἄρτιός ἐστιν, ἔχει μέρος ἥμισυ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὃ ΒΓ ἔχει μέρος ἥμισυ" ὥστε 
καὶ λοιπὸς [ὁ I'4 ἔχει μέρος ἥμισυ] ἄρτιος [ἄρα] 
ἐστὶν ὁ 4Γ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κε΄. 

E&v ἀπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ RARE od ἀφαιρε- 
97,0 λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

"Amó γὰρ ἀρτίου τοῦ AB περισσὸς ἀφῃρήσϑω ὁ 
BI" λέγω. ὅτι ὃ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ περισσός ἐστιν. 

᾿ἀφῃρήσϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ ΒΓ μονὰς ἡ If: ὃ 48Β 
ἄρα ἄρτιός ἐστιν. ἔστι δὲ καὶ ὃ 48 ἄρτιος" καὶ 
λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστιν. καί ἐστι μονὰς ἡ 
IZ: ὃ I'4 ἄρα περισσός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


xS. 
'Eàv ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ περισσὸς ἀφαι- 
ρεϑῇ. ὁ λοιπὸς ἄρτιος ἔσται. 
"Amó γὰρ περισσοῦ τοῦ AB περισσὸς ἀφῃρήσϑω 
ὁ BI* λέγω, ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ I'4 ἄρτιός ἐστιν. 


4. ἀφῃρήσϑω ἄρτιος Ῥ, οἱ! IÁADpUMPIe6 Fever E257. 
BD]DBF. $8.60 [I4 — ἥμισυ] om. P. ΓΑ] e corr. V. 
ἄρα | om. P. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. BVq. 11. Post 
περισσός add. F: ἀριϑμός (comp.). 14. ὅτι] ὅτι καί V. 16. 
0] seq. ras. 2 litt. P. 16. ἔστι δέ — 17: ἐστιν bis F, corr. 
m. 1. 16. ἔστι] ἔστιν P. 17. ἐστιν] P; comp. F; ἐστι V q. 
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| XXIV. 
| 


! Si ἃ numero pari par subtrahitur, reliquus par erit. 
| Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI. dico, 
- reliquum 1*4 parem esse. 


A I B 


nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet 
[VII def. 6]. eadem de causa etiam BI' partem di- 
midiam habet. ergo etiam reliquus ΑΓ par est; quod 
erat demonstrandum. 


——— —— MÀ S 


| 8i a numero pari impar subtrahitur, reliquus im- 
par erit. 
Nam a pari numero 4B impar subirahatur BI. 
dico, reliquum I4 imparem esse. 


4 EPI. 

subtrahatur enim a BI' unitas ΓΖ. itaque 4B 
par est [VII def. 7]. uerum etiam .4B par est. quare 
eliam reliquus 4.2 par est [prop. XXIV]. οὐ unitas 
est ΓΖ. ergo I'4 impar est [VII def. 1]; quod erat 
demonstrandum. 


XXVI. 


81 a numero impari impar subtrahitur, reliquus 
par erit. | 


4 DP 4.8 
Nam ab impari numero 4B impar subtrahatur 
BI. dico, reliquum I'4 parem esse. 
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Ἐπεὶ γὰρ ὃ 48 περισσός ἐστιν, ἀφῃρήσϑω uo- 
νὰς ἡ B4 λοιπὸς ἄρα ὃ 44 ἄρτιός ἐστιν. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΓΖ ἄρτιός ἐστιν. ὥστε καὶ λοιπὸς ὃ 
ΓΑ ἄρτιός ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κζ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ περισσοῦ ἀριϑμοῦ ἄρτιος ἀφαι- 
ρεϑῇ, 0 λοιπὸς περισσὸς ἔσται. 

"Axó γὰρ περισσοῦ τοῦ AB ἄρτιος ἀφῃρήσϑω ὃ 
BI* λέγω, ὅτι ὁ λοιπὸς ὁ ΓΑ͂ περισσός ἐστιν. 

᾿ἀφῃρήσϑω [γὰρ] μονὰς ἡ 44 ὃ 4B ἄρα ἄρτιός 
ἐστιν. ἔστι δὲ xal ὁ BI' ἄρτιος" καὶ λοιπὸς ἄρα ὁ 
ΓΖ ἄρτιός ἐστιν. περισσὸς ἄρα ὁ I4: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


κη΄. 

᾿Εὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον πολλαπλα- 
σιάσας ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος ἄρτιος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄρτιον τὸν B πολλα- 
πλασιάσας τὸν Γ᾽ ποιείτω" λέγω, ὅτι ὁ I' ἄρτιός 
ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ .4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν I' πε- 
ποίηκεν, ὁ I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ B, 
ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ .4 μονάδες. καί ἐστιν 0 B ἄρτιος" 
ὁ Γ ἄρα σύγκειται ἐξ ἀρτίων. ἐὰν δὲ ἄρτιοι ἀριϑ- 
uol ὁποσοιοῦν συντεθῶσιν, ὁ ὅλος ἄρτιός ἐστιν. ἄρ- 
τιος ἄρα ἐστὶν ὁ I" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2. ἐστιν] P, comp. F; ἐστι Vq. | 4. ΓΑ] ΑΓ BVq. 7. 
'σται] ἐστιν comp. F. 9. 6] (alt) ταν . I4] e corr. V. 
10. γάρ] om. P. , ἄρα] om. q. b obs q. Seq. in V: 
ἔστι δὲ καὶ μονὰς ἡ 44. ἄρα "ea V. 14. περισσός] 
supra F. 16. περισσὸς γὰρ ἀριϑμός} ἀριϑμὸς γάρ F. 28. 
τεϑῶσιν P. 0] om. q. 
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: 
: 


nam quoniam 4B impar est, subirahatur unitas 
Β4. itaque reliquus 47/1 par est. eadem de causa 
eliam ΓΖ par est [VII def. 1].) ergo etiam qui re- 


- linquitur, I4 par est [prop. XXIV]; quod erat de- 


monstrandum. 
: XXVII. 
Si a numero impari par subtrahitur, reliquus im- . 
par erit. 


Nam a numero impari 4B par subtrahatur BI. 


. dico, reliquum ΓΔ imparem esse. 


ὩΣ Τ' Β 


nam subtrahatur unitas 4471. itaque ΖΒ par est 


: [VII def. 7]. uerum etiam BI' par est. quare etiam 
. reliquus ΓΖ par est [prop. XXIV]. ergo I'4 impar 


est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum. 
XXVIII. 


Si numerus impar parem multüiplieans numerum 
aliquem effecerit, numerus productus par erit. 
DA Nam impar numerus 4 parem B 
pe——,B5 multiplieans numerum Γ΄ efficiat. dico, 
iII' numerum Γ᾽ parem esse. 

nam quoniam 4 »« B — Γ, numerus I'ex totidem 
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt 
unitates in 4 [VII def. 15]. et B parest. I'igitur ex 
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares 
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo I' par 
est; quod erat demonstrandum. 


1) Nam supposuimus, I'B imparem esse. 
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x9. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς περισσὸν ἀριϑμὸν 
πολλαπλασιάσας ποιῇ τινα, ὁ γενόμενος πε- 
ρισσὸς ἔσται. 

5 Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ 4 περισσὸν τὸν B πολ- 
λαπλασιάσας τὸν Γ ποιείτω᾽ λέγω, ὅτι ὁ I' περισσός 
ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ 0 4 τὸν B πολλαπλασιάσας τὸν Γ᾽ πε- 
ποίηκεν, ὃ I' ἄρα σύγκειται ἐκ τοσούτων ἴσων τῷ 

10 B, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Α΄ μονάδες. καί ἐστιν ἑκάτερος 
τῶν 4, B περισσός" 0 I' ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν 
ἀριϑμῶν, ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὥστε ὃ Γ 
περισσός ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


A. 
15 Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς ἄρτιον ἀριϑμὸν us- 
τρῇ; καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὁ 4 ἄρτιον τὸν B με- 
τρείτω᾽ λέγω. ὅτι καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ μετρήσει. 
᾽ Ἁ ς Ἁ - MA 
Ἐπεὶ γὰρ ὁ Α τὸν B μετρεῖ, μετρείτω αὐτὸν κα- 
20 τὰ τὸν Γ΄ λέγω. ὅτι ὁ I' οὐκ ἔστι περισσός. εἰ γὰρ 
δυνατόν, ἔστω. καὶ ἐπεὶ ὃ Α΄ τὸν B μετρεῖ κατὰ 
τὸν I', ó Α ἄρα τὸν Γ πολλαπλασιάσας τὸν B πε- 
, ς A , - 3 » 
ποίηκεν. ὃ B ἄρα σύγκειται ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν, 
ὧν τὸ πλῆϑος περισσόν ἐστιν. ὃ B ἄρα περισσός 
οὔ ἐστιν. ὅπερ ἄτοπον" ὑπόκειται γὰρ ἄρτιος. οὐκ ἄρα 


8. ποιεῖ F, sed corr. 12. ὧν] om. B, περισσῶν V m.2 
e corr. τό] m. 2 V. “περισσὸν ἐστιν ὁ δὲ συγκείμενος 
ἐκ περισσῶν ἀριϑμῶν περισσῶν (add. m. 2) τὸ πλῆϑος περισσός 
ἐστιν V. 16. ἥμισυ Fq. 17. περισσός — 18: μετρήσει] 


Ld m Ll 
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XXIX. 


Si impar numerus imparem numerum multiplicans 
numerum aliquem effecerit, numerus productus im- 
par erit. 

——— 4 Nam impar numerus 4 impa- 

——————4B . rem numerum JB multüiplieans nu- 

; merum I' efficiat. dico, numerum 
I'imparem esse. 

nam quoniam 4 »« B — I, numerus I' ex totidem 


í ds 


- numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni- 


——— — PS 


tates sunt in A4 [VII def. 15]. et uterque 4, B impar est. 
itaque I' compositus est ex imparibus numeris, quo- 
rum multitudo impar est. ergo Γ᾽ impar est [prop. 


. XXIII]; quod erat demonstrandum. 


XXX. 


Si numerus impar parem numerum metitur, etiam 


- dimidium eius metietur. 


Nam impar numerus 4 parem B metiatur. dico, 
eum etiam dimidium eius metiri. 
T T nam quoniam 4 numerum B metitur, me- 
tiatur secundum I. dico, I' imparem non esse. 


| 
«a 


nam si fieri potest, impar sit. et quoniam 4 
LI numerum B secundum Γ᾽ metitur, erit 
A» T — B. 
B 


- itaque B compositus est ex numeris impari- 
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est 
[prop. XXIII]; quod absurdum est; nam supposuimus, 


mg. m. 1 F. 18. τόν} corr. ex τό m. 1 F. 21. ἔσται g. 
22. ἄρα om. V. 28. ἄρα B V. 
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ὁ Γ περισσός ἐστιν᾽ ἄρτιος ἄρα ἐστὶν C I. ὥστε ὃ 
Α τὸν B μετρεῖ ἀρτιάκις. διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὸν 
D 3 - , er A 

ἡμισυν αὐτοῦ μετρήσει" ὁπερ ἔδει δεῖξαι. 


λα΄. 

Ἐὰν περισσὸς ἀριϑμὸς πρός τινα ἀριϑμὸν 
πρῶτος 1j, καὶ πρὸς τὸν διπλασίονα αὐτοῦ πρῶ- 
τος ἔσται. 

Περισσὸς γὰρ ἀριϑμὸς ὃ Α πρός τινα ἀριϑμὸν 
τὸν B πρῶτος ἔστω, τοῦ δὲ B διπλασίων ἔστω ὁ Γ΄ 
λέγω, ὅτι ὃ A [καὶ] πρὸς τὸν I' πρῶτός ἐστιν. 

Εἰ γὰρ μή εἰσιν [οἵ 4, ΓῚ πρῶτοι, μετρήσει τις 
αὐτοὺς ἀριϑμός. μετρείτω, καὶ ἔστω ὃ 24. καί ἐστιν 
ὁ .4 περισσός" περισσὸς ἄρα καὶ ὁ 4. καὶ ἐπεὶ ὃ 
24 περισσὸς ὧν τὸν I' μετρεῖ, καί ἐστιν ὁ Γ᾽ ἄρτιος. 
καὶ τὸν ἥμισυν ἄρα τοῦ Γ μετρήσει [ὃ 47]. τοῦ δὲ 
Γ ἥμισύ ἐστιν ὁ B: ὃ 4 ἄρα τὸν B μετρεῖ, μετρεῖ 
ὃὲ xal τὸν 4. ὁ 4 ἄρα τοὺς 4, B μετρεῖ πρώτους 
ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ὁ 4 πρὸς τὸν l' πρῶτος οὔκ ἐστιν. οἵ 4, Γ ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λβ΄. 
Τῶν ἀπὸ δύαδος διπλασιαξομένων ἀριϑμων 
ἕκαστος ἀρτιάκις ἄρτιός ἐστι μόνον. 
“πὸ γὰρ δύαδος τῆς 4 δεδιπλασιάσϑωσαν ὃσοι- 


1. ἐστὶν ὁ I'] ὁ Γ V, ἐστίν F. 2. τοῦτον φ. τὸν] 
τό P. 8. ἥμισυ PF. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} m. 2 V, om. BFq. 
6. διπλάσιον BV. 9. διπλάσιος VQ. 10. καί] om. Y m. 
ot 4, I'] supra m. 1 PF. 12. καί ἐστιν — 13: ὃ 4] mg. m. 
2 V. 12. ἐστιν] ἐπεί ἐστιν EF; ἔστω q. 18. περισσὸς ἄρα] 
ἔστιν ἄρα περισσός F. 15. ἥμισυ F. ὁ 4] om. P. 16. 


M UU. -.—————CFEU Y 
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. eum parem esse. itaque lI'impar non est. par igitur 


est I. quare 4 numerum B secundum parem nume- 
rum metitur. ergo!) etiam dimidium eius metietur; 
quod erat demonstrandum. 


XXXI. 


Si impar numerus ad numerum aliquem primus 
est, eliam ad duplicem eius primus erit. 

Nam impar numerus Z4 ad numerum aliquem B 
primus sit, et sit I'— 2B. dico, 4 ad I' primum 
—— d esse. nam si non sunt primi, nu- 
ΙΒ p merus aliquis eos metietur. metiatur, 
! etsit f. et 4 impar est. itaque etiam 

2 impar est. et quoniam z/ impar 
numerum Γ΄ metitur, et I' par est, etiam dimidium nu- 
meri Γ᾽ metietur. uerum B — "I. itaque z/ numerum 
B metitur. uerum etiam numerum 4 meütur. Ζ7 igitur 
numeros A4, B melitur, qui inter se primi sunt; quod 
fieri non potest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I' 
primus non sit. ergo 4, I'inter se primi sunt; quod 
erat demonstrandum. 


1I———— 4d 


XXXII. : 
Qui inde a binario semper conduplicando produ- 
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. 
Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu- 


1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur 
quam totum. 


ἥμισυς BVq. 19, τόν] τό F. — D']eorr ex B V. — Post 
A in F del B. 22. δι- in ras. 6 litt. V. 28, ἐστιν P. 24, 
4] non liquet F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 26 
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Ouptoty ἀριϑμοὶ οἵ B, I', 4: λέγω, ὅτι οἱ B, D, 4 
ἀρτιάκις ἄρτιοί εἰσι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἕκαστος [τῶν B, I', 47] ἀρτιάκις ἄρ- - 
τιός ἐστιν, φανερόν" ἀπὸ γὰρ δυάδος ἐστὶ διπλασιασ- 
ϑείς. λέγω, ὅτε καὶ μόνον. ἐκκείσϑω γὰρ μονάς. 
ἐπεὶ οὖν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογόν εἰσιν, ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα ὃ 4 πρῶτός 
ἐστιν, ὁ μέγιστος τῶν 4, B, I', 4 ὁ 4 ὑπ᾽ οὐδενὸς 
ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν 4. Β. Γ. καί ἐστιν 
ἕχαστος τῶν 4. Β,. Γ ἄρτιος" ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις ἄρ- 
τιός ἐστι μόνον. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι [καὶ] ἕχά- 


1 
| 


ξ 


-" 3 , PU , 3 e 
τερος τῶν B, Γ᾽ ἀρτιάκις ἄρτιὸς ἔστι uovov' OmeQ 


ἔδει δεῖξαι. 
λγ΄. 

'Eàv ἀριϑμὸς τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, ἀρ- 
τιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

᾿Φριϑμὸς γὰρ ὃ 4 τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν" 
λέγω. ὅτι ὁ 4 ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον. 

Ὅτι μὲν οὖν ἀρτιάκις περισσός ἐστιν, φανερόν" 
ὁ γὰρ ἥμισυς αὐτοῦ περισσὸς ὧν μετρεῖ αὐτὸν ἀρ- 
τιάκις. λέγω δή, ὅτι καὶ μόνον. εἰ γὰρ ἔσται ὃ A4 
καὶ ἀρτιάκις ἄρτιος, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀρτίου κατὰ 
ἄρτιον ἀριϑμόν" ὥστε καὶ ὁ ἥμισυς αὐτοῦ μετρηϑήσεται 
ὑπὸ ἀρτίου ἀριϑμοῦ περισσὸς ὦν᾽ ὕπερ ἐστὶν ἄτοπον. 
ὁ 4 ἄρα ἀρτιάκις περισσός ἐστι μόνον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι 

1. B] (bis) 4, B F. 3. οὖν] om. P. τῶν B, D, 4] 


om. P. 4.8 F. ἄρτιον, -ov eras. V. 4. four] comp. 
Fq; ἐστι PV. ἀπὸ γάρ] αὐτό (e corr.) γὰρ ἀπό F. ἐστί] 
ἐστίν ἕκαστος F. ὅ. λέγω δή BVq. μονὰς ἡ E Va; ἡ É 
postea insert. B. 11, καί] om. P. ἕκαστος P. 15. ἥμισυ 
F. 16. ἐστιν P. 11. ἥμισυ F. 18. ἐστιν P. 19. ἐστιν] 
P, comp. F; ἐστι VQ. 20. ἥμισυ EF. x αὐτός φ (non F). 


29. καί] om. F. | Post ἄρτιος add, V: ὁ ἥμισυς αὐτοῦ ἄρτιός 
ἐστι καί; idem DB m. rec. 23. ἥμισυ F. 


—-Mq c.n] wu 
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- plieando producantur B, J^ 7f. dico, numeros B, Γ, Δ 


solum pariter pares esse. 
iam singulos numeros B, 
I, Z4 pariter pares esse, 
manifestum est. nam a bina- 
rio semper conduplieando | 
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum 
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo- 


I—344 
———3áaB 
I 


Ps] 


. niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio- 


nales sunt, et unitati proximus 44 primus est, maxi- 
mum numerorum 4, B, I, z/ numerum “ΖΓ nullus alius 
metietur praeter 4, B, I'[prop. XIII] et singuli nu- 
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 7Z/ solum pariter par 
est [VII def. 8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum- 
que B, I' solum pariter parem esse; quod erat demon- 
strandum. 


XXXIII. 
$1 numerus aliquis dimidium imparem habet, so- 
lum pariter impar est. 
Nam numerus 44 dimidium habeat imparem. dico, 


A 


numerum 4 solum pariter imparem esse. iam pariter 
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius, 
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico, 
eum etiam solum pariter imparem esse. nam si 4 
etiam pariter par erit, par eum numerus secundum 
parem numerum metietur [VII def. 8]. quare etiam 
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur; 
quod absurdum est. ergo 4 solum pariter impar est; 


quod erat demonstrandum. 
26* 


15 


20 
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λδ΄. 

Ἐὰν ἀριϑμὸς μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαζομένων ἡ μήτε τὸν ἥμισυν ἔχῃ περισσόν, 
ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ ἀρτιάκις περισσός. 

νριϑμὸς γὰρ ὃ 4 μήτε τῶν ἀπὸ δυάδος διπλα- 
σιαζομένων ἔστω μήτε τὸν ἥμισυν ἐχέτω περισσόν᾽ 
λέγω, ὅτι ὃ .4 ἀρτιάκις τέ ἐστιν ἄρτιος καὶ ἀρτιάκις 
περισσός. 

Ὅτι μὲν οὖν ὁ 4 ἀρτιάκις ἐστὶν ἄρτιος, φανερόν᾽ 
τὸν γὰρ ἥμισυν οὐκ ἔχει περισσόν. λέγω δή. ὅτι 
καὶ ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐὰν γὰρ τὸν 4 τέμνω- 
μὲν δίχα καὶ τὸν ἥμισυν αὐτοῦ δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιῶμεν, καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν περισσόν, 
ὃς μετρήσει τὸν .4 κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν. εἰ γὰρ οὔ, 
καταντήσομεν εἰς δυάδα, καὶ ἔσται ὃ 4 τῶν ἀπὸ 
δυάδος διπλασιαζομένων᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. ὥστε 
0 4 ἀρτιάκις περισσός ἐστιν. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἀρ- 
τιάκις ἄρτιος. ὃ .4 ἄρα ἀρτιάκις τε ἄρτιός ἐστι καὶ 
ἀρτιάκις περισσός" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


λε΄. 
Ἐὰν ὦσιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνά- 
λογον, ἀφαιρεθϑῶσι δὲ ἀπό τε τοῦ δευτέρου 


2. ἐάν] ἄν ᾳ. Deinde add. ἄρτιος B m. rec., V in ras. m. 2. 


διπλασιαξόμενον T. 8. τόν] τό | grs Ee e corr. m. 2; τὸ g. 
ἥμισυ F. 4. ἐστιν P. 6. ἥμισυ F. ἔχων V. 7. ὅτι] 
m. 2 V. ze] om. q et P, (ἃ. p. 408, ὅ adn. crit). ἄρτιός 
ἐστι V. 4. ἄρτιός p» V. φανερόν] in ras. m. 1 10. 


ἥμισυ F, et q, sed corr. m. 1. 11. τέμωμεν BVq. 12. ἥμισυ F. 
ποιῶμεν ἀεί F. 18. ποιοῦμεν PIA καταντήσωμεν P, πε- 
ρισσόν } om. q. 14. κατὰ τόν Y, 'sed vóv del. εἶ γὰρ οὔ] 
om. P,. Post οὔ add. Theon: καταντήσομεν εἴς τινα ἀριϑμὸν 


icum. yos iius c 


XXXIV. 


S1 numerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sem- 
per eonduplicando producuntur, nec dimidium imparem 
- habet, et pariter par est et pariter impar.") 

Nam mumerus 4 ne sib ex iis, qui & binario 
, semper eonduplicando producuntur, neue - 
E dimidium imparem habeat. dico, nume- 

rum .4 ei pariter parem et pariter imparem esse. 
iam numerum .4/ pariter parem esse, manifestum 
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet. 
. dico, eundem pariter imparem esse. nam si 4 in duas 
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et 
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume- 
rum perueniemus, qui numerum / secundum numerum 
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie- 
mus, et 4 ex iis erit, qui a binario semper condupli- 
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare 
.4 pariter impar erit [VII def. 9]. sed demonstratum 
est, eundem pariter parem esse. ergo .4 et pariter 
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum. 
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| 
r 


UT wc. UJ" 


XXXV. 


81 quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, 
et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub- 


1) Propp. 33—34 aliter citat Iamblichus in Nicom. p. 32. 
de hoe.loco et de Euclidis diuisione numerorum ἃ. Studien 
p. 197 sq. 


περισσόν, ὃς μετρήσει τὸν Α κατὰ ἄρτιον ἀριϑμόν (BF V q). 
15. καταντήσωμεν Ῥω καταν- in ras. m. 2 V. 16. ὥστε] 
ὥσπερ P,. 11. 4 καί BVq. περισσός --- ἀρτιάκις m. rec. B. 
18. 4] 4 φ. τε] om. VP,. . 22. ze] τοῦ q (non PF), om. BVq. 
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καὶ τοῦ ἐσχάτου ἴσοι τῷ πρώτῳ, ἔσται ὡς ἡ 
ET , δ A d Ἁ A τ -“ er 
TOU δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον. oU- 


͵τῶς ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ 


10 


1 


20 


ἑαυτοῦ πάντας. 

᾿Ἑστωσαν ὁποσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς ἀνάλογον 
of 4, ΒΓ, 4, ΕΖ ἀρχόμενοι ἀπὸ ἐλαχίστου τοῦ A, 
καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τοῦ ΒΓ' καὶ τοῦ ΕΖ τῷ A4 ἴσος 
ἑχάτερος τῶν BH, ZO' λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ὁ ΗΓ 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὁ ΕΘ πρὲς τοὺς 4. ΒΓ, 4. 

Κείσϑω γὰρ τῷ μὲν ΒΓ ἴσος ὃ ΖΚ, τῷ δὲ 4 
ἔσος o ZA. καὶ ἐπεὶ ὃ ΖΚ τῷ ΒΓ ἴσος ἐστίν, ὧν 


ς 


ὁ ΖΘ τῷ BH ἴσος ἐστίν, λοιπὸς ἄρα ὃ ΘΚ λοιπῷ 
τῷ HI' ἐστιν ἴσος. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΕΖ πρὸς 
τὸν Z1, οὕτως ὁ 4 πρὸς τὸν ΒΓ καὶ ὁ ΒΓ πρὸς 
τὸν 4, ἴσος δὲ 0 μὲν 4 và Z4, ὁ δὲ ΒΓ τῷ ΖΚ, 
ὁ δὲ 4 τῷ ΖΘ, ἔστιν ἄρα ὡς 0 ΕΖ πρὸς τὸν ZA, 
οὕτως ὃ 42Ζ πρὸς τὸν ΖΚ καὶ ὁ ΖΚ πρὸς τὸν ΖΘ. 
διελόντι, ὡς ὃ EA πρὸς τὸν AZ, οὕτως ὁ AK πρὸς 
τὸν ΖΚ καὶ ὃ ΚΘ πρὸς τὸν ZO. ἔστιν ἄρα καὶ ὡς 
εἷς τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕνα τῶν ἑπομένων, οὕτως 
ἅπαντες οἵ ἡγούμενοι πρὸς ἅπαντας τοὺς ἑπομένους" 
ἔστιν ἄρα ὡς 0 ΚΘ πρὸς τὸν ΖΘ, οὕτως οἵ EA, 
AK, ΚΘ πρὸς τοὺς 4Ζ, ΖΚ, ΘΖ. ἴσος δὲ ὃ μὲν 
ΚΘ τῷ ΓΗ, ὃ δὲ ΖΘ τῷ 4, οἱ δὲ AZ, ΖΚ, ΘΖ 


1. τοῦ om. V. 2. τόν] τό φ (non F). 4. ἅπαντας F, 


ὕπαντας φ. b. ὁσοιδηποτοῦν V, in F -óa- à g in -óe- mu- 
tat. 6. ἀπὸ τοῦ φ, post ἀπό ras. 3 litt. B. 4] 4 φ 
(non F). 7. vov | (alt. postea insert F. 8. BH 2 LIH 
F, HI' BVq. ἐστίν} om. F. HTI]P,BH BF 10. 


τῷ] τῶν Βα. μέν] om. BV; in B m. 2 ex τῶν fecit i τῷ μέν. 
ZK] ZH φ (nop F. 12. BH] P, PH F, ΗΓ ΒΥ͂α. ἐστί q. 
13. HI'] P, HB BFVq. ἐπεί] om. F. 14. τόν] (alt.) 
τό g (non F). 16. EZ] OZ g (non F). ZA] AZ Βα. 
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita 
. excessus ultimi ad omnes praecedentes. 

: Sint quotlibet£ numeri deinceps proportionales 4, 
ΒΓ, 4, EZ ab A4 minimo incipientes, et ab BI, EZ 


Zl 


ποτ μέν ODER ἐν ον, 
numero 4 aequales subtrahantur ΒΗ͂, ZO. dico, esse 
HI':4-— E0: 4 - ΒΓ 4- 4. 
ponatur enim ΖΚ — BT' eb Z4 -— 4. el quoniam 
est ΖΚ — BI' eti ZO — BH, erit OK — HI. et 
quoniam est ΕΖ: 2 - 4: ΒΓ -- ΒΓ: 4 [ΥἹ], 13], 
el 4 —ZA4, BI'—ZK, 4— Z0, erit 
EZ:Z4-—2A42:ZK-—ZZK:20. 
subtrahendo [VII, 11. 13] erit 
EA:AZ-—AK:ZK-—kK0:290. 
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen- 
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII, 
12]. itaque erit 
K0:Z20-—EA4--AK-d-K0:AZ-T-ZK--0Z2. 
uerum est KO — ΓΗ, Z0 — 4, 
AZ --ZK--02-—24--BI- 4. 


17. AZ] ZA FV. ZK](alt) KZ P. 18. ἄρα ὡς V. τόν] 
om. q. 19. ZK] KZ F. KO] O e corr. m. 1 α. xat | 
om. V. 22. τόν] om. F. of] o F. 28. AZ] corr. ex 
AZ m. 1 q. ZK] KZ BVq. ΘΖ] ΖΘ fP. 24 ΤῊ ' 
P, BH BFVq. δέΪ (prius m. 2 V. ZK] ΚΖ Βῦα. OZ] 

ΖΘ P. 
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τοῖς 4, ΒΓ, 4: ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΓῊ πρὸς τὸν A4, 
οὕτως ὁ ΕΘ πρὸς τοὺς 4. BI', A. ἔστιν ἄρα ὡς 5. 


τοῦ δευτέρου ὑπεροχὴ πρὸς τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ 


10 


15 


20 


25 


τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς πρὸ ἑαυτοῦ πάντας" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. , 
λς΄. 

᾿Εὰν ἀπὸ μονάδος ὁποσοιοῦν ἀριϑμοὶ ἑξῆς 
ἐχτεϑῶσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογέᾳ, ἕως 
οὗ ὁ σύμπας συντεϑεὶς πρῶτος γένηται, καὶ 
ὁ σύμπας ἐπὶ τὸν ἔσχατον πολλαπλασιασϑεὶς 
ποιῇ τινα, ὃ γενόμενος τέλειος ἔσται. 

"Amo γὰρ μονάδος ἐκκείσϑωσαν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑ- 
μοὶ ἐν τῇ διπλασίονι" ἀναλογίᾳ, ἕως οὗ ὃ σύμπας 
συντεθεὶς πρῶτος γένηται, οἵ 4, B, I', 4, καὶ τῷ 
σύμπαντι ἴσος ἔστω ὃ E, καὶ ὁ E τὸν Zi πολλα- 
πλασιάσας τὸν ΖΗ ποιείτω. λέγω, ὅτι ὃ ΖΗ τέλειός 
ἐστιν. 

Ὅσοι γάρ εἰσιν οἵ 4, B, Γ, 4 τῷ πλήϑει, τοσοῦ- 
τοι ἀπὸ τοῦ E εἰλήφϑωσαν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλο- 
γίᾳ οἱ E, OK, 4, M: δι’ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ .4 
πρὸς τὸν 4, οὕτως ὃ Ε πρὸς τὸν Μ. ὁ ἄρα ἐκ τῶν 
E, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν A, M. καί ἐστιν ὃ ἐκ 
τῶν E, 4 ὃ ZH' καὶ 0 ἐκ τῶν 4, M ἄρα ἐστὶν ὃ 
ΖΗ. ὃ 4 ἄρα τὸν M πολλαπλασιάσας τὸν ZH πε- 
ποίηκεν᾽ ὃ M ἄρα τὸν ΖΗ μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 


1. ἔστιν ἄρα --- 29: 4, BI', 4] om. q. 1. ΓΗ] P; HBF; 
BH BV. 2. EO] E postea insert. F, τοῦς] om. F. 4, 
ἅπαντας EF. 5. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. Βα. Post δεῖξαι 
in P add. lin. 7 —21: τὸν M cum quibusdam discrepantiis 


. (P,), dein περιττὸν ἐχέτω, et deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in 


mg. περιττόν et in fine τὸ περιττὸν τοῦτο σφάλμα ἐστίν. 9. 
σύμπας σὺν τῇ μονάδι F. 11. ἔσται τέλειος Q. 12. ὁσοιδη- 
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itaque ΓΗ: 4 — ΕΘ: 4 -- BI'-- A. ergo est ut ex- 
- cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes 
. praecedentes; quod erat demonstrandum. 


XXXVI. 


Si ab unitate quotlibet numeri deinceps in propor- 
tione duplicata proponuntur, donec 
totus ex omnibus compositus primus 
fiat, et totus ultimum multiplieans 
numerum aliquem effecerit, numerus 
inde productus perfectus erit. 

Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in 
proportione duplicata, donee totus ex omnibus com- 


I—44 I—345B 


l jr 


iO |JI 


positus primus fiat, 4, B, I, Z1, et toti aequalis sit 
E, et sit E»« 4 — ZH. dico, ZH perfectum esse. 

nam quot sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem 
ab E sumantur in proportione duplicata E, ΘΚ, 4, 
M. itaque ex aequo erit [VII, 14] 4:244 — E: M. 
itaque E »« 4 — 4»« M[VII, 19]. et E»« 4 — ZH. 
quare 4 »« M — ZH. .4 igitur numerum M multi- 
plieans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH 


ποτοῦν] P, BF Vq, ὁποσοιοῦν P. 18. οὗ] om, P,. σύμπας 
σὺν τῇ μονάδι F. 14, Γ, 47} οἴω. B,. 15. σύμπαντι σὺν τῇ 
μονάδι F. 19, ἀναλογίαν φ (non F) 20. OK] K in ras. 
m. 2 V. 
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15 


20 
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A μονάδας. καί ἐστι δυὰς ὁ 4 διπλάσιος ἄρα ἐστὶν 
ὁ ZH τοῦ M. εἰσὶ δὲ καὶ οἱ M, 4. ΘΚ, E ἑξῆς 
διπλάσιοι ἀλλήλων᾽ οἵ E, OK, A, M, ΖΗ ἄρα ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν ἐν τῇ διπλασίονι ἀναλογίᾳ. ἀφῃρήσϑω 
δὴ ἀπὸ τοῦ δευτέρου τοῦ OK καὶ τοῦ ἐσχάτου τοῦ 
ΖΗ τῷ πρώτῳ τῷ E ἴσος ἑκάτερος τῶν ΘΝ, ZA 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ τοῦ δευτέρου ἀριϑμοῦ ὑπεροχὴ πρὸς 
τὸν πρῶτον, οὕτως ἡ τοῦ ἐσχάτου ὑπεροχὴ πρὸς τοὺς 
πρὸ ἑαυτοῦ πάντας. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ NK πρὸς τὸν E, 
οὕτως ὁ ΞΗ πρὸς τοὺς M, 4, KO, E. καί ἐστιν ὁ 
NK ἴσος τῷ E' καὶ ὁ ΞΗ ἄρα ἴσος ἐστὶ τοῖς M, A, 
OK, E. ἔστι δὲ καὶ ὃ ΖΞ τῷ E ἴσος. 0 δὲ E τοῖς 
A, B, ΙΓ, 4 καὶ τῇ μονάδι. ὅλος ἄρα 0 ZH ἴσος ἐστὶ 
τοῖς τὲ E, ΘΚ, 4, M καὶ τοῖς 4, B, I', 4 καὶ τῇ 
μονάδι" καὶ μετρεῖται ὑπ᾽ αὐτῶν. λέγω, ὅτι καὶ ὃ 
ZH ὑπ᾽ οὐδενὸς ἄλλου μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A, 
B, Γ, 4, E, OK, 4, M καὶ τῆς μονάδος. εἰ γὰρ δυ- 
νατόν. μετρείτω τις τὸν ΖΗ ὃ O, καὶ ὁ O μηδενὶ 
τῶν 4, B, I', 4, E, OK, A, M ἔστω ὃ αὐτός. καὶ 
ὁσάκις ὃ O τὸν ZH μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες &ovo- 
σαν ἐν τῷ IL ὃ II ἄρα τὸν Ο πολλαπλασιάσας τὸν 
ΖΗ πεποίηκεν. ἀλλὰ μὴν καὶ ὃ E τὸν 4 πολλαπλα- 
σιάσας τὸν ZH πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα ὡς ὃ E πρὸς 
τὸν II, o O πρὸς τὸν Z4. καὶ ἐπεὶ ἀπὸ μονάδος ἑξῆς 
ἀνάλογόν εἰσιν οἵ 4, B, Γ, 4, ὃ 4 ἄρα ὑπ᾽ οὐδενὸς 


2. E] om. F. 8. Post E in F insert, O m. 2. ἑξῆς] 
om. F. 5.05] corr. ex δέ m. 1 F. 6. τῶν] 6 in ras, P. 
10. 0] (alt.) ὡς ὁ F. 11. τῷ E ἴσος F. ἐστίν P. 12. ἔστιν P. 
ZEE] EZSP. 18. ἴσος ἐστί] supra m. 1 F. 18. ὁ ΟἿ (alt) 
supra m. 1 F. 10, 6] om. B. 21.1I](al)OP.  O]IIP. 
22. ZH] H supra m. 1 F. 23. Z H] Z eras. V. Post 
πεποίηκεν add. F: ὃ ἄρα ἐκ τῶν E, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἔκ τῶν 
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| secundum unitates numeri 44 metitur. et 4 binarius 
est. ergo ZH — 2M. uerum etiam M, 4, OK, E 
. deinceps inter se duplices sunt. quare E, ΘΚ, 4, M, 
-. ZH deinceps proportionales sunt in proportione dupli- 
cata. lam a secundo ΘΚ et ultimo ZH primo E ae- 
quales subtrahantur ΘΝ, Z,5. itaque erit ut excessus 
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae- 
cedentes [prop. XXXV]. erit igitur 
ΝΚ:-ιΕΤΞΞΗ:Μπ-- 4-ἴ ΚΘ -- E. 
est autem NK — E!) quare etiam 
AsH-—M--4-4-9kK-E. 
uerum etiam 
Zu —EetE-A4--B--I---1. 
quare erit totus 
ZH-— E--OK--A4--M-rFA4-J-B-rr-4z-41. 
ethi eum metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu- 
merum metiri praeter 4, B, I, 4, E, OK, 4, M et 
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum 
ΖΗ, neu O ulli numerorum 4, B, I, Z4, E, OK, 4, M 
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot 
"unitates sint in JJ. ergo 11 2« O — Z H. uerum etiam 
E224 - ZH. quare est [VII, 19] E:1I — O: Z. 
et quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt 
24, B, I, Z4, numerum Z nullus alius metietur nume- 


1) Nam 0K — 2E et ON — E. 


II, O. ἄρα] om. F. 25. εἰσιν ἀνάλογον BV. & 9/9 ol 
of Theon (BF Vq). — Post Γ, 4 add. BV: ὁ δὲ μετὰ τὴν μονάδα 
ὃ A πρῶτός ἐστι’ δυὰς γάρ. 


10 
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412 ΣΤΟΙΧΈΙΩΝ 39". 


ἄλλου ἀρυϑμοῦ μετρηϑήσεται παρὲξ τῶν A4, B, I. καὶ - 
ὑπόκειται ὁ Ο οὐδενὶ τῶν A, B, Τ' ὁ αὐτός" οὐκ ἄρα 


μετρήσει ὁ Ο τὸν 4. ἀλλ᾽ ὡς ὃ Ο πρὸς τὸν 4, ὃ 


E πρὸς τὸν II: οὐδὲ ó E ἄρα τὸν ll μετρεῖ. καί 
ἐστιν ὁ E πρῶτος᾽ πᾶς δὲ πρῶτος ἀριϑμὸς πρὸς 
ἅπαντα, ὃν μὴ μετρεῖ, πρῶτός [ἐστιν]. οἵ E, II ἄρα 
πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. οἵ δὲ πρῶτοι καὶ ἐλά- 
χιστοι, οἵ δὲ ἐλάχιστοι μετροῦσι τοὺς τὸν αὐτὸν λόγον 
ἔχοντας ἰσάκις 0 vs ἡγούμενος τὸν ἡγούμενον καὶ 
ὁ ἑπόμενος τὸν ἑπόμενον᾽ καί ἐστιν ὡς ὃ E πρὸς τὸν 
II, ὃ Ο πρὸς τὸν Zf: ἰσάκις ἄρα ὃ E τὸν O μετρεῖ 
καὶ ὁ II τὸν 4. ὃ δὲ 4 vx οὐδενὸς ἄλλου μετρεῖται 
παρὲξ τῶν 4, B, I* ὁ II ἄρα ἑνὶ τῶν 4, B, Γ ἐστιν 


ως 


ὁ αὐτός. ἔστω τῷ B ὃ αὐτός. καὶ ὅσοι εἰσὶν οἵ ἡ 


Β. Γ, 4 τῷ πλήϑει τοσοῦτοι εἰλήφϑωσαν ἀπὸ τοῦ 
E oí E, OK, 4. καί εἰσιν οὗ E, ΘΚ, A4 τοῖς B, 
Γ, 4 ἐν và αὐτῷ λόγω" δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ B 
πρὸς τὸν Zl, ὁ E πρὸς τὸν 4. ὃ ἄρα ἐκ τῶν B, 4 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4, E' ἀλλ᾽ ὃ ἐκ τῶν 4, E ἴσος 


o0 ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν II, O' καὶ ὃ ἐκ τῶν II, O ἄρα ἴσος 
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ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ II πρὸς τὸν 
B, ὃ 4 πρὸς τὸν O. καί ἐστιν ὃ II và B ὃ αὐτός" 
καὶ ὁ 4 ἄρα τῷ Ο ἐστιν ὁ αὐτός ὅπερ ἀδύνατον" 
ὁ γὰρ O ὑπόκειται μηδενὶ τῶν ἐχκειμένων ὁ αὐτός. 

3 P d Ἁ , , κ - 
οὐκ ἄρα τὸν ΖΗ μετρήσει τις ἀριϑμὸς παρὲξ τῶν 


1. καὶ ὑπόκειται 0] ὁ δέ BFVq. — 2. ΓῚ I' ἐστιν ΕΥ̓͂ α. 
3. ΟἹ (prius) II B. 4. τὸν (prius) om. F. μετρήσει V. 5. 
πᾶς] ἅπας BVq. πᾶς δὲ πρῶτος] om. Ε΄. 6. μετρῇ F. ἐστιν 
om. P. 9. ἔχοντας αὐτοῖς V. 11. O] II 9 (non F). E 
corr. ex O m, 1 F. O] e corr. F. 18. B] (alt.) om. q. 
16. B] E B. 19. 4, E] E, 4 q. ἀλλά P. 4, E] É, 


ELEMENTORUM LIBER IX. 413 


. rus praeter 4, B, I'[prop. XIII] οὐ suppositum est, 
. O nulli numerorum Z4, B, I' aequalem esse. quare O 
numerum Z/ non melietur. est autem Ο: Ζ' — E:II. 
itaque ne E quidem numerum 17 metitur [VII def. 20]. 
et E primus est. omnis autem primus numerus ad 
. omnem, quem non metitur, primus est [VII, 29]. ergo 
E, II inter se primi sunt. primi autem etiam minimi 
sunt [VII, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio- 
nem habent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens 
praecedentem et sequens sequentem; et est 
E : Il — O: 4. 
itaque E numerum O et ΠῚ numerum Z/ aequaliter 
metitur. 27 autem numerum nullus alius metitur prae- 
ter 4, B, I. itaque II alicui numerorum 4, B, I" ae- 
qualis est. sit Π — B. οὐ quot sunt mulütudine B, 
I, 4, totidem sumantur ab E numeri E, O K, 4. et 
E, ΘΚ, 4 in eadem ratione sunt ac B, I 4. itaque 
ex aequo erit [VIL, 14] B:z/ — E: A4. quare 
B »« A4 — 4 » E [VII, 19]. 
sed Z4 »« E— I1 »« O. quare etiam 
II 5« O & B »« 4. 
itaque 7/7: B — 4:0 [VII, 19]. et I7 — B. itaque 
etian “4 — O; quod fieri non potest. nam suppo- 
situm est, O null numerorum propositorum aequa- 
lem esse. itaque nullus numerus numerum ZH me- 


:22. B] (prius) e corr. q. 23. 4] Og (non ΕΒ). ΟἽ] 


4 q. 
A φ (non F). 24. ἐγκειμένων FV. —25. uevost P. 


414 | ZTOIXEION 9". 


A, B, Γ, 4, E, OK, A, M καὶ τῆς μονάδος. E 
ἐδείχϑη ὃ ZH τοῖς 4, B, I', 4, E, OK, A4, M καὶ 
τῇ μονάδι ἴσος. τέλειος δὲ ἀριϑμός ἐστιν ὁ τοῖς ἕαυ- 
τοῦ μέρεσιν ἴσος ὦν τέλειος ἄρα ἐστὲν ὁ ΖΗ ὅπερ 
5 ἔδει δεῖξαι. 


1. 4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. am. d in init. seq., 
del. m. 2. , Post ,uováóog. add. Theon: of 4, B, T', 4, E, 
OK, A, M ἄρα μόνοι καὶ ἡ μονὰς μετροῦσι τὸν ΖΗ (BFVq. 
In fine: Εὐκλείδου στοιχείων 9' P, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς 
Θέωνος ἐκδο. 9' F. 


ILIEMIENIORUM LIDI;h LA. 415 


titur praeter 4, B, I; 4, E, OK, 4, M et unitatem.) 

et demonstratum est, esse 

ZH-4--BJ4-r-J4-z-JE--9kK--24--M-1. 
. perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae- 
qualis est [VII def. 22]. ergo ΖΗ perfectus est; quod 
. erat demonstrandum. 


1) Π autem metiuntur numerum ZH; p. 410, 15. 


: 


3 


v 


E 
E 


] B AE omen τι 
BASSE EE is ES 


f ; 
Er 


at , 
δῷ δα 


1 1 
, DUME. / 
Yt po Lid Oe j 
DORT 4, 01 - 2 
b2gSDECI T us Ju MEC AT RU divx es, 
iC toa x ruv; OE I RE P3 Pr Nd Lbtek E ne^ X 
: L4 Ν᾿ ᾿ ν᾿ ἦν ἢ " TET AT jj 1 E rael a "s Y 
V Aoc 7 z "fn "m B25 ΜῊ wit b» 


Jg ROI KeB, odd, Holberg οἱ 
, m x "d X m D, A Ap ; t 
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V, 19 πόρ. 

Γεγόνασι δὲ οἵ λόγοι καὶ ἐπὶ τῶν ἰσάκις πολλα- 
πλασίων καὶ ἐπὶ τῶν ἀναλογιῶν, ἐπειδήπερ ἐὰν πρῶ- 
τον δευτέρου ἰσάκις ἦ πολλαπλάσιον καὶ τρίτον τε- 
τάρτου, ἔσται καὶ ὡς τὸ πρῶτον πρὸς τὸ δεύτερον, 
οὕτως τὸ τρίτον πρὸς τὸ τέταρτον. οὐκέτι δὲ καὶ 
ἀντιστρέφει" ἐὰν y ὡς πρῶτον πρὸς δεύτερον, οὕτως 
τρίτον πρὸς τέταρτον, οὐ πάντως ἔσται καὶ τὸ μὲν 
πρῶτον τοῦ δευτέρου ἰσάκις πολλαπλάσιον τὸ δὲ τρί- 
τον τοῦ τετάρτου, καϑάπερ ἐπὶ τῶν ἡμιολίων ἢ ἐπι- 
τρίτων λόγων ἢ τῶν τοιούτων ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


VI, 20. 
"AAAQg. 
Ζείξομεν δὴ καὶ ἑτέρως προχειρότερον ὁμόλογα 
τὰ τρίγωνα, ᾿ 
᾿Εχκείσϑωσαν γὰρ πάλιν τὰ ΑΒΓΔΕ, ZHOKA 
πολύγωνα, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἵ BE, EI', H A, A0. 
λέγω, ὅτι ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A, ov- 
vog τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ AHO καὶ τὸ Γ4Ε πρὸς τὸ 


1. In textu post δεῖξαι p. 56, 3 habent BF V p, ed. Basil.; 


mg. m. 1 P. 3. ἐπί] om. F. πρῶτος P. 4. πολλαπλάσιον 
ἡ Ἐ. 6. ἔσται καί) corr. ex καὶ ἔσται m. 1 V. τό (alt.) 
om. F. 71. ἀναστρέφει P. ἐὰν γάρ ed. Basil. ὡς τό P, ed. 


Basil πρὸς τό P. 8. τὸ τρέτον πρὸς τό P. 10. ἡμιολίων 
λόγων p. 11. λόγων] φ, om. ἢ τῶν τοιούτων, sed in lin. 
seq. leg. a m. 1: λόγων ἢ τῶν τοιούτων (euan.); om. P. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι] ὅπερ F; om. P. 12. PBFVp; cfr. Campanus. 


V, 19 coroll. 


Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et 
de proportionibus ualent, quoniam si primum secundi 
aeque multiplex est aec tertium quarti, erit etiam αὖ 
primum ad secundum, ita tertium ad quartum. uerum 
conuerti non potest; neque enim si est αὖ primum ad 
secundum, ita tertium ad quartum, ideo semper erit 
primum secundi aeque multiplex et tertium quarti, 
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquitertiis uel 
similibus; quod erat demonstrandum. 


VI, 20. 


Aliter.) 


Iam aliter quoque promptius demonstrabimus, iri- 
angulos correspondentes esse. 

ponantur enim rursus polygona 4 BIZ E, ΖΗΘ K A, 
et dueantur BE, EI, H 4, 40. dico, esse 

ABE:ZHA— ΕΒΓ: AHO —IAE:0KkK A. 


1) Campanus VI, 18: ,,aliter potest demonstrari secundum.* 
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre- 
spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis. 


18. ἄλλως} om. B, m. 2 FV; x8' p, F mg. m. 1. 16. γάρ] 
m.2 F. Post O ras. 1 110. V. 18, Post ὅτι add. ἐστίν BV p, 
F m. 2. ZAH F, A in ras. m, 2 V. - 

27* 
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OK.A. ἐπεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ABE τρίγωνον τῷ 
ΖΗ 4 τριγώνῳ, τὸ ABE ἄρα τρίγωνον πρὸς τὸ ZH A 
διπλασίονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΒΕ πρὸς τὴν ΗΛ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ BEI' τρίγωνον πρὸς τὸ H 40 
τρίγωνον διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΒΕ πρὸς 
τὴν ΗΔ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ABE τρίγωνον πρὸς τὸ 
ΖΗ 4 τρίγωνον, οὕτως τὸ BEI' πρὸς τὸ Η1290. πά- 
λιν ἐπεὶ ὅμοιόν [ἐστι] v0 EBI' τρίγωνον τῷ A4HO 
τριγώνῳ, τὸ ΕΒΓ ἄρα πρὸς τὸ A4HO διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΓΕ εὐϑεῖα πρὸς τὴν ΘΑ͂. διὰ τὰ 
αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ΕΓΖ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΚ τρί. 
yovov διπλασίονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ΓΕ πρὸς τὴν 
0 4. ἔστιν ἄρα ὡς τὲ ΒΕΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ΗΘ, 
οὕτως τὸ ΓΕΖ πρὸς τὸ AOK. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς 
τὸ ΕΒΓ πρὸς τὸ ΛΗΘ, οὕτως τὸ ABE πρὸς τὸ 


. ZHA. καὶ ὡς ἄρα τὸ ABE πρὸς τὸ ΖΗ4, οὕτως 
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τὸ ΒΕΓ πρὸς τὸ H A40 καὶ τὸ El πρὸς τὸ 4Θ K* 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
VI, 27. 


"AAA 0g. 
Ἔστω γὰρ πάλιν ἡ AB τμηϑεῖσα δίχα κατὰ τὸ Γ 


1. ἐστι] m. 2 F. 2. ἄρα] om. V. 4. ΒΕΓῚ "E'BI'F. 
1. Post BET' add. co/yovov Bp, m. 2 FV. 8. ἐστι] om. P. 
10. εὐϑεῖα τὰ. 2 V. 11. EI'1] corr. ex ΓΕΖ m. 1 p. 
πρὸς τὸ AO K τρίγωνον] mg. m. 2 B, om. p; διπλασίονα λόγον 
ἔχει πρός in ras. m. 2 Εἰ; seq. τὸ 40 K τρίγωνον m. 1. 12. 
διπλασίονα λόγον ἔχει] in ras. m. rec. F. 18. BEI'] EBTI' P. 
14. CEA] EDT'4A PF. 15. ABE πρός] in ras, m. 2 V, x 2 
πρός m. 1. 16. καὶ ὡς ἄρα — 17: ΒΕΤ' πρός] in ras. F. 
11. ΒῈΤΊ B in ras. m. 2 V. Post 40.K add. BVyp: καὶ 
ὡς ἄρα tv τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν ἐκέῤδηνν. οὕτως ἅπαντα 
τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα καὶ τὰ λοιπά ὡς ἐν τῇ 
προτέρᾳ δείξει; idem F, sed postea insert. in ras. 19. Post 


CTUFNM X. 5 HR 


APPENDIX. E to 


nam quoniam 4BECOZH A, erit [VI, 19] 
ABE:ZHA-— BE?: H 45. 
eadem de eausa erit etiam 
BEDI:HA4O0 — BE?:H 43. 


Z 


E 7 


e A 

itaque 4BE:ZHA — ΒΕΓ : HAO. rursus quoniam 
EBI'co A4HO0, erit ΕΒΓ: 1ΗΘ — DU'E?:0 453. eadem 
de causa eliam erit ΕΓΖ: 40K — D'E?:0.f?. ita- 
que ΒΕΓ: 4HO — l'EZ: 40K. sed demonstratum 
est etiam EBI': 4HO — ABE: ZH. ergo etiam 
ABE: ZHA — BEI: HAO — EDIA: AOK; 
quod erat demonstrandum. 


VI, 27. 


Aliter.) 
Nam rursus 4B in I' in duas partes aequales di- 


1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse, 
supra demonstraui. cum in P in mg. m. rec. àddatur, ueri 
simile est, eum à Theone profectum esse. Campanus VI, 26: 
idem etiam esset, si superficies af (— AE) fieret altior . 
superficie cd (— 4.1), ut uidere potes ia secunda figura". 


δεῖξαι VI, 27 extr. ΒΕ»; mg. m. rec. P; similia habet Cam- 
panus VI, 26. 21. λα΄ mg. p. 
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καὶ παραβληϑὲν τὸ .4.4 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ 48. καὶ 
παραβεβλήσϑω πάλιν παρὰ τὴν AB τὸ AE παραλλη- 
λόγφαμμον ἐλλεῖπον τῷ ΕΒ ὁμοίῳ τε καὶ ὁμοίως 
κειμένῳ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῷ 48. λέγω, ὅτι 
μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ἡμισείας παραβληϑὲν τὸ 44 
τοῦ AE. 

᾿Επεὶ γὰρ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΕΒ τῷ 48, περὶ τὴν 
αὐτήν εἰσι διάμετρον. ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΕΒ 
καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ 
AZ τῷ A40, ἐπεὶ καὶ ἡ ΖΗ τῇ ΗΘ, μεῖξον ἄρα τὸ 
AZ τοῦ ΚΕ. ἴσον δὲ τὲ AZ τῷ 4.4. μεῖξον ἄρα 
καὶ τὸ 44 τοῦ ΕΚ. κοινὸν [προσκείσϑω] τὸ KZ. 
ὅλον ἄρα τὸ 441 ὅλου τοῦ AE μεῖξόν ἐστιν ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

VI, 80. 


Ἄλλως. 
Ἔστω ἡ δοθεῖσα εὐθεῖα ἡ AB. δεῖ δὴ τὴν AB 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμεῖν. 
Τετμήσθω γὰρ ἡ AB κατὰ τὸ I' ὥστε τὸ ὑπὸ 
τῶν AB, ΒΓ ἴσον εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς I4 τετραγώνῳ. 


ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 


ΓΑ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως ἡ 
AI' πρὸς τὴν ΓΒ. ἡ 48 ἄρα ἄκρον xol μέσον 
λόγον τέτμηται κατὰ τὸ I" ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 


1. 4B] AB φ (non F). 2. AE] 40 corr. ex A0 F V. 
3. τῷ] τό F. 4. τῷ AB] PBp; mutat. in τῆς 4B m. 2 F; 


τῆς ΒΑ (supra est ras) vo AB V. 10. AZ] corr. ex AZ 


m. rec. F. 11. KE] in ras. m. 2 V. ἴσον δέ — 12: τοῦ 
EK] bis Bp et V mg. m. 2. 12. καί] supra m. 1 p (priore 
loco, in repetitione in textu est) ^ 906xs/c90o] Pp; om. BF; 
ἔστω V. 15. PBFVp. 16. ἄλλως] mg. Fp, iidem add. 
4s' (in F del. m. rec.). 17. τὴν AB εὐθεῖαν FV. 20. ΓΑ] 


NUS M 


uidatur, et adplicetur 4 4 deficiens figura 44 B, et rur- 
sus rectae 4B adplicetur parallelogrammum ΑΕ de- 
fieiens figura EB simili et similiter posita quadrato 
dimidiae 4B. dico, esse 447» AE. 

nam quoniam EB co 4B, circum eandem diame- 
irum sunt [VI, 26]. eorum diame- 


ἐστον “2 irus sib EB, et describatur figura 
[p. 161 not. 1]. et quoniam est 

| | INI AZ — 40, quoniam ZH — ΗΘ, 
ert 4Z7 KE. uerum 4Z — 44 

4. δ P (t, 43]. quare etiam 14 — EK. 


commune adiiciatar KZ. ergo 4447 4E; quod erat 
demonstrandum. 


VI, 30. 


Aliter.) 


Sit data recta .4B. oportet igitur rectam 4B se- 
cundum rationem extremam et mediam secare. 
secetur enim 4B in I'ita, ut sit 


4 E B 


AB »« BI' — I4? [I, 11]. 
iam quoniam 4B »« BI'— ΓΑ", erit [VI, 11] 
BA: AT'— ATI: TB. 
itaque 4B in I' secundum extremam et mediam ra- 
tionem secta est; quod oportebat fieri. 


1) Habet Campanus VI, 29: ,idem etiam potest demon- 
strari ex 11 secundi." 


Aecor, F; AT P. — 22. BA] AB P. 88. ἄρα] om. B 
ἄρα AB V. 
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ΥΙ, 81. 
"Ἄλλως. 


᾿Επεὶ τὰ ὅμοια σχήματα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ 
τῶν ὁμολόγων πλευρῶν, τὸ ἀπὸ τῆς BI' ἄρα εἶδος 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B.4 εἶδος διπλασίονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂. ἔχει δὲ. καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B4 τετράγωνον | 
διπλασίονα λόγον ἤπερ ἡ ΓΒ πρὸς τὴν ΒΑ͂. καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ 
εἶδος, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ τετράγωνον. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓΓ εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂ εἶδος. 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΑ τετράγωνον. ὥστε καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ εἶδος 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν BA, 4Γ εἴδη, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ τετράγωνον πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΑ͂, AI' τετράγω- 
να. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τοῖς ἀπὸ 
τῶν BA, 4Γ τετραγώνοις. ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ εἶδος τοῖς ἀπὸ τῶν B4, 4Γ εἴδεσι τοῖς ὁμοίοις 
[re] καὶ ὁμοίως ἀναγραφομένοις [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


VI, 33. 

Aéyo, ὅτι καὶ ὡς ἡ BI' περιφέρεια πρὸς τὴν EZ 

περιφέρειαν, οὕτως ὃ ΗΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΘΕΖ 
τομέα. 


1. PBF V p. 8. A4£' Ἐν. ἐστί] εἰσί V. ὅ. ἔχῃ φ. 
6. ΓΒῚ in ras. V m. 2. 7. τό] τήν φ. 8. l'B] mut. in 
BI'm.2 V. ΒΑ. καί] BI' 9 (non F). 9. Il'B] in ras. 
m. 2 V, I'A g (non F). εἶδος — 10: I'B] mg. m. 1F. 10. 
εἶδος} om. V.  I'B]in ras. m. 2 V.  1i.ój]om.P. 12. 
εἶδος ] (alt) om. V. 18. BI'Jecorr. mJ. 1 p. 14. ΓΑ e corr. 
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VI, 81. 


Aliter.!) 


Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt 
laterum eorrespondentium [VI, 20] figura in BI' de- 
scripta ad figuram in B.4 descriptam duplicatam ra- 
tionem habebit quam ΓΒ: B.4. uerum etiam quadra- 
tum in BI'descriptum ad quadratum in B.A4 descriptum 
duplicatam rationem habebit quam ΓΒ ad B.A4. quare 
etiam figura in ΓΒ descripta ad figuram in B.A de- 
Scriptam eandem rationem habebit quam I'B*: B.4?. 
eadem de causa etiam figura in BI' descripta ad figu- 
ram in I'4 descriptam eandem rationem habebit quam 
BI?:1 quare etiam ut figura in BI' descripta 
ad figuras in B.4, ΑΓ descriptas, ita erit 

BI": BA? J4- AI". 
uerum BI? — B4? -- AI? [L, 41]. ergo etiam figura 
in ΒΓ descripta aequalis est figuris in B.4, AT' simi- 
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum. 


VI, 33?) 
Dieo, esse etiam 
arc. BI': arc. EZ — sect. HBI':sect. OEZ. . 


1) U. fig. VI, 81. 
2) Additamentum est Theonis post finem VI, 88; ἃ. 
ibid. not. 


m. 1 p. 6g] insert. m. 1 p. 15. εἴδη} εἶδος y (non F). 
16. xb υξ τετράγων F, τετράγωνον q. 19. εἴδεσιν BFp. 
Toig] om. Bp. 20. τε] om. BFVp. ὅπερ ἕδει δεῖξαι] 
om. BFV p. 21. BFVp, P mg. m. rec. 22. u' mg. p. 
καί) om. p. 23. O EZ] litt. EZ in ras. m. 1 V. 
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᾿Επεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ BI, ΓΚ. καὶ ληφϑέντων 
ἐπὶ τῶν BI, ΓΚ περιφερειῶν τῶν A, Ο σημείων. 
ἐπεξεύχϑωσαν καὶ αἵ ΒΞ. EI, ΓΟ, OK. 

Καὶ ἐπεὶ δύο αἱ BH, ΗΓ δυσὶ ταῖς ΓΗ, HK 
ἴσαι εἰσὶ καὶ γωνίας ἴσας περιέχουσιν, καὶ βάσις ἡ ΒΓ 
τῇ ΓΚ ἐστιν ἴση, ἴσον ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ HBI' τρί- 
γῶνον τῷ HI'K τριγώνῳ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΒΓ 
περιφέρεια τῇ ΓΚ περιφερείᾳ, καὶ ἡ λοιπὴ εἰς τὸν 
ὕλον κύκλον περιφέρεια ἴση ἐστὶ τῇ λοιπῇ εἰς τὸν 
ὅλον κύκλον περιφερείχ᾽ ὥστε καὶ γωνία 5 ὑπὸ BED 
τῇ ὑπὸ ΓΟΚ ἐστιν ἴση" ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΒΞΓ 
τμῆμα τῷ I'OK τμήματι. καί εἰσιν ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν 
τῶν ΒΓ, ΓΚ. τὰ δὲ ἐπὶ ἴσων εὐθειῶν ὅμοια τμή- 
ματα κύκλων ἴσα ἀλλήλοις εἰσίν" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΒΕΓ τμῆμα τῷ ΓΟΚ τμήματι. ἔστι δὲ καὶ τὸ ΗΒΓ 
τρίγωνον τῷ HI'K τριγώνῳ ἴσον" καὶ ὅλος ἄρα ὁ 


ΟΒῊΓ τομεὺς ὅλῳ τῷ HI'K τομεῖ ἴσος ἐστίν. διὰ τὰ 


20 


αὐτὰ δὴ καὶ ὁ HKA τομεὺς ἑκατέρῳ τῶν ΗΒΓ, 


.HI'K ἴσος ἐστίν. oí τρεῖς ἄρα τομεῖς οἵ HBI', ΗΓΚ, 


HAK ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ οἵ 
ΘΕΖ, ΘΖΜ, ΘΜΝ τομεῖς ἴσοι ἀλλήλοις εἰσίν. ὃσα- 
πλασίων ἄρα ἐστὶν ἡ AB περιφέρεια τῆς ΒΓ me- 
ριφερδίας, τοσαυταπλασίων ἐστὶ xal ὁ ΗΒ. τομεὺς 
τοῦ HBI'vouéog. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁσαπλασίων 


2. Ante ἐπί del. τῶν p. DK] I'corr. ex K m. 1 p. 
4. HK] K e corr. m. ἃ V. 5. εἰσίν BF. περιέχουσι PF p; 
περιέχουσαι V, corr. m. 2. 6. ἐστί] om. B Vp, insert. m. 1 F. 
BHTI'P. 7. Post τριγώνῳ add. Bp: καὶ ἡ BI περιφέ διὰ 
τῇ ΓΚ περιφερείᾳ. 8. ἡ λοιπή] F; λοιπή Bp; ἡ λοιπὴ ἡ P V. 
9. ὅλον] ABT PY. icq] ἡ KAT ἴση F. ἐστί) om. P, 
ἐστίν B. τῇ] om. V. ΛΖοιπῇ] om. P; λοιπῇ vij V. 10. 
ὅλον] Bp, αὐτὸν ABT PV, om. F. ὥστε] post ras. 1 litt. V, 
τῇ LAB: ὥστε F. 11, γωνίᾳ τῇ V. 18. TK] ΚΓ m. 2 V. 
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Dueantur enim BI, LK?) et in arcubus ΒΓ, ΓΚ 
sumptis punctis ΚΞ, O ducantur etiam Bx, AI ΓΟ, 
OK. et quoniam BH — ΗΚ et ΗΓ — HI, et aequa- 
les angulos comprehendunt, οὐ ΒΓ — I'K [III, 29], 
erit etiam A HBI'— HI'K [l, 4]. et quoniam 

arc. ΒΓ τ arc. ΓΚ, 

erit etiam arc. B.4I' — arc. ΓΩΑ͂Κ. quare etiam 

LBEI-—LIOK [III, 21]. 
ergo segmentum B XI' simile est segmento I'OK [III 
def. 11]. et in aequalibus sunt rectis BI, I'K. quae 
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum 
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo 

segm. BE I'— segm. ΓΟ K. 
uerum etiam ἃ HBI'— A HI'K. itaque 

sect. ΒΗΓ — sect. HI'K. 

eadem de causa etiam sect. H K 4 — sect. H BI' — sect. 
HI'K. itaque tres sectores HBI, HI'K, HAK inter 
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores 
OEZ, ΘΖΜ, OMN inter se aequales sunt. itaque 
quoties areus 4B multiplex est arcus BI, toties etiam 
sector ΗΒ. sectoris HBI' multiplex est. eadem de 


1) U. fig. VI, 33. 


δέ] δ᾽ F. 14. ἀλλήλοις] -λοις in ras. F. ἐστίν Ἐ, 1ὅ. 
HBI]HBinras.m.9 V. 106. -γωνον τῷ HI'K τριγώνῳ ἴσον 
in ras. m. 2 F. 174.BHT| HBI"F,Y m. X —JIAXI'B 
V m. 2. ἐστί B V, comp. Pp. 18. HBI', HI'K] prius I' 
et Kecorr.m. 2 V ΒΓ HK Bp. 19. ἐστέ. of] (alt.) ὁ P. 
HBI']| HB corr. ex BH V m. 2, in ras. F. HDIK|Hr 
corr. ex I'H m. 2 V. 20. HAK] KHKA P, HKA corr. ex 
KHA m. 2 V. εἰσί Vp. διά — 21: εἰσίν] om. P. 20. of] 
corr. ex ó m. 1 F. 21. OZM] M insert. m. 1 F. 22, 
AB] A in ras. V. BI'] in ras. m. 2 V. 28. HBA] B 
add. m. recentiss. P; HAB Bp, V in ras. m. 2. : 
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ἐστὶν ἡ NE περιφέρεια τῆς ΕΖ περιφερείας, τοσαυ- - 
ταπλασίων ἐστὶ καὶ ( ΘΕΝ τομεὺς τοῦ ΘΕΖ τομέως. | 
εἰ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ B.A περιφέρεια τῇ ΕΝ περιφερείᾳ, 
ἴσος ἐστὶ καὶ ὁ BH.A τομεὺς τῷ EON τομεῖ, καὶ 
εἰ ὑπερέχει ἡ Β΄ περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, 
ὑπερέχει καὶ ὁ BH. τομεὺς τοῦ ΘΕΝ vouécg, καὶ 
εἰ ἐλλείπει. ἐλλείπει. τεσσάρων δὴ ὄντων μεγεϑῶν 
δύο μὲν τῶν ΒΙΓ, ΕΖ περιφερειῶν, δύο δὲ τῶν ΗΒΓ, 
ΕΘΖ τομέων εἴληπται ἰσάκις πολλαπλάσια τῆς μὲν 
ΒΓ περιφερείας καὶ τοῦ ΗΒΓ τομέως ἥ τε BA πε- 
ριφέρεια καὶ ὃ ΗΒ 4 τομεὺς. τῆς δὲ ΕΖ περιφερείας 
καὶ τοῦ ΘΕΖ τομέως ἰσάκις πολλαπλάσια d τε ΕΝ 
περιφέρειὰ καὶ ὃ ΘΕΝ τομεύς" καὶ δέδεικται, ὅτι εἰ 
ὑπερέχει ἡ Β 4 περιφέρεια τῆς ΕΝ περιφερείας, ὑπερ- 
ἔχει καὶ ὃ BH τομεὺς τοῦ EON τομέως, καὶ εἰ 
ἴση, ἴσος, καὶ εἰ ἐλλείπει, ἐλλείπει. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν EZ, οὕτως ὁ HBI' τομεὺς 
πρὸς τὸν OG EZ τομέα. 


[Πόρισμα.]} 


Καὶ δῆλον, ὅτι καὶ ὡς ὃ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, 
οὕτως καὶ 7 γωνία πρὸς τὴν γωνίαν. 


Uulgo VII, 20. 
'Eàv τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον ὦσιν, ὃ ὑπὸ τῶν 
ἄκρων ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου. καὶ ἐὰν ὁ ὑπὸ 


1. τοσαυταπλάσιος ῬΒΡ. 8. περιφερείᾳ ] om, V. 4. 
EON] BFp, ΕΘΗ φ et e corr. PV. 5. BA] B eras. B. 
6. BHA] BH in ras. m. 2 V, HBA F. OEN] ΕΘΝ Fp. 
7. δή] δέ p. 8. μέν] m. 2 F. 10. BI'] B e corr. m. 1 p. 
12. πολλαπλάσιον V. 18. εἰ] corr. ex 7; V m. 2. 14. ΒΛ] 
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causa etiam quoties arcus N E multiplex est arcus EZ, 
toties etiam sector € EN sectoris O EZ multiplex est. 
ergo si arc. ΒΖ — arc. EN, erit sect. BH 4 — sect. 
ΕΘΝ, et si arc. B 4 7^ arc. EN, erit sect. ΒΗ A 7 sect. 
OEN, et si arc. BA « arc. EN, erit etiam sect. 
ΒΗ 4 « sect. EON. datis igitur quattuor magnitudi- 
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus 
ΗΒΓ, ΕΘΖ, arcus BI' et sectoris HBI' sumpti sunt 
aeque multiplices arcus B4 et sector HB, arcus 
autem ZZ et sectoris 9 EZ aeque multipliees arcus 
EN et sector O EN. et demonstratum est, si arc. 
BA 7 arc. EN, esse etiam sect. B.H 4 7 sect. ΕΘΝ, 
51 aequalis sit, aequalem, si minor, minorem. ergo 
are. BI': arc. EZ — sect. HBI': sect. EZ [V def. 5]. 
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector 
ad sectorem, ita angulum ad angulum.) 


Uulgo VII, 90. 


Si ires numeri proportionales sunt, productum 
extremorum aequale est quadrato medi. et si pro- 
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres 
numeri illi proportionales sunt. 


1) Hoe corollarium, quod e genuina propositione Euclidis 
facile deriuatur, iam a Zenodoro usurpatur (ap. Theonem in 
Ptolem. D. 12 ed. Basil.: ὡς δ᾽ ὁ τομεὺς πρὸς τὸν τομέα, ἡ 
ὑπὸ EOA γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ MO A), nisi ibi Theon ipse 
p. 12, 4 sq. addidit. 


A in ras. m. 9 V. 16. ἴσος ἴση 18. nd ΘΕ P. 
19. πόρισμα ] om. PBFVp. 22. v Yp, B mg. m. 1, P mg. 
m. rec. κ' FVp. 24. 0] supra P. 
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τῶν ἄκρων ἴσος ἢ τῷ ἀπὸ τοῦ μέσου, oí τρεῖς ἀριϑ- 
μοὶ ἀνάλογόν εἰσιν. ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ ἀνάλογον 
οὗ 4, B, I', ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς 
τὸν I. λέγω, ὅτι ὁ ἐκ τῶν Α. Γ' ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τοῦ B. κείσϑω γὰρ τῷ B ἴσος ὁ 4. ἔστιν ἄρα ὡς 
0 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ Ζ πρὸς τὸν I. ὁ ἄρα ἐκ 
τῶν .4, Γ' ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, 4. ὃ δὲ ἐκ τῶν 
B, 4 ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ τοῦ B' ἴσος γὰρ ὁ B τῷ 4. 
ὁ ἄρα ἐκ τῶν Α, Γ ἴσος τῷ ἀπὸ τοῦ B. 

᾿Δλλὰ δὴ ( ἐκ τῶν 4. Γ' ἴσος ἔστω τῷ ἀπὸ τοῦ 
B. λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ὃ Α πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 
B πρὸς τὸν I. ἐπεὶ γὰρ ὁ ἐκ τῶν 4. Γ ἴσος ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τοῦ B, ὃ δὲ ἀπὸ τοῦ B ἴσος τῷ ὑπὸ [vOv] 
B, 4, ἔστιν ἄρα ὡς ὃ A4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ 4 
πρὸς τὸν I. ἴσος δὲ ὁ B τῷ 4. ἔστιν ἄρα ὡς ὁ 
AA πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ B πρὸς τὸν I" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Uulgo VII, 22. 

᾿Εὰν ὦσι τρεῖς ἀριϑμοὶ καὶ ἄλλοι αὐτοῖς ἴσοι τὸ 
πλῆϑος σύνδυο λαμβανόμενοι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, 
ἡ δὲ τεταραγμένη αὐτῶν ἡ ἀναλογία, xol dv ἴσου ἔν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔσονται. 

Ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ οἵ A4, B, I' καὶ ἄλλοι 
αὐτοῖς ἴσοι τὸ πλῆϑος οἱ 4, E, Z σύνδυο λαμβανό- 
μενοι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔστω δὲ τεταραγμένη αὐτῶν 
ἡ ἀναλογία, ὡς μὲν ὁ 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E . 
πρὸς τὸν Z, ὡς δὲ ὁ B πρὸς τὸν I, οὕτως ὁ Zi πρὸς 
τὸν E. λέγω, ὅτι καὶ Óv ἴσου ἐστὶν ὡς Ó 4 πρὸς 
τὸν I' οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Z. 


2. of τρεῖς F V. ἀνάλογοι p. 3. of] ὁ BF V. ó B] 
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Sint tres numeri proportionales 4, B, I', ita ut 
sii 4: B — B:I. dico, esse 4»« I'— B*.  pona- 


4 Β 


m deos μα 

iur enim z/ — B. est igitur 4: B — 4: I. itaque 
A» I'-— B4 [VII 19]. sed B »« 4 — B*; nam 
B2. ergo 4»5«I'—9B*-. 

Iam uero sit 4»2« I'— B. dico, esse 4 : B — Β: Γ. 

Nam quoniam 4 »« I'— B*, οὐ B? — B »« A, 
ent [VII, 19] 4: B — 4:1. sed B — 2. ergo 
4A: B-— B:I'4 quod erat. demonstrandum. 


Uulgo VII, 22. 


Si tres numeri dati sunt et alii iis multitudine 
aequales, duo simul coniuncti et in eadem ratione, 
et proportio eorum perturbata est, etiam ex aequo 
in eadem ratione erunt. 

Dati sint tres numeri 4, B, I' et alii ius multi- 
tudine aequales Ζ,, E, Z, duo simul coniuncti in eadem 
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit 
A:B—E:Zet B:I'—4:E. dico, etiam ex 
aequo esse 4:1I'— 4:Z. 


ὁ δεύτερος supra scr. B P. 4. 0] supra P. 7. ἐστίν V, 
comp. B. ἐκ τῶν] ἀπὸ τοῦ p. 8. ἐστίν V, comp. B. 
γάρ] corr. ex ἄρα V. 9. ἴσος ἐστί F V. 10. ' foveo] ἐστι 


comp. p. 12. yg. ὑπὸ ΕΖ mg. F. 18. ἴσος ἐστί F V. ὑπό] 
ἀπό p,om. B. τῶν] τοῦ p,om. BF V. 14. B] (prius) AF, ΓΒ. 
16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. Pp. 17. BFVp, P mg. m. rec., 
add. a Theone post VII, 20. κβ΄ PBFEVp. 19. ὦσιν F'V. 
96. καὶ iy P. 29. τὸν I']eorr. ex τὸ I' V. 
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᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς o 4 πρὸς τὸν B, οὕτως ὁ E 
πρὸς τὸν Z, ὁ ἄρα ἐκ τῶν A, Z ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ 
τῶν B, E. πάλιν ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B πρὸς τὸν I, 
οὕτως ὃ Zi πρὸς τὸν E, ὃ ἄρα ἐκ τῶν 4, Γ᾽ ἴσος 
ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν B, E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὃ ἐκ τῶν A, 
Ζ ἴσος τῷ ἐκ τῶν B, E. καὶ ὁ ἐκ τῶν A, Z ἄρα 
ἴσος ἐστὶ τῷ ἐκ τῶν 4. I. ἔστιν ἄρα ὡς ὃ Α πρὸς 
τὸν D, οὕτως ὃ 4 πρὸς τὸν Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


VII, 31. 
"AAA og. 

Ἔστω σύνϑετος ἀριϑμὸς ὁ 4. λέγω, ὅτι ὑπὸ 
πρώτου τινὸς ἀριϑμοῦ μετρεῖται. ἐπεὶ γὰρ σύνϑετός 
ἐστιν ὃ A, μετρηϑήσεται ὑπὸ ἀριϑμοῦ, καὶ ἔστω 
ἐλάχιστος τῶν μετρούντων αὐτὸν ὃ B. λέγω, ὅτι ὁ 
B πρῶτός ἐστιν. εἰ γὰρ μή, σύνϑετός ἐστιν. μετρη- 
ϑήσεται ἄρα ὑπὸ ἀριϑμοῦ τινος. μετρείσθω ὑπὸ τοῦ 
I. ὃ Γ ἄρα vov B ἐλάσσων ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ó Γ 
τὸν B μετρεῖ, ἀλλ᾽ ὁ B τὸν A μετρεῖ, καὶ ὁ Γ ἄρα 
τὸν 4 μετρεῖ ἐλάσσων ὧν τοῦ B: ὅπερ ἄτοπον. οὐκ 
ἄρα ὃ B σύνϑετός ἐστι. πρῶτος ἄρα᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


Scholium ad VII, 39. 


Tov A9'. πολλῶν ἀριϑμῶν ὄντων καὶ ἐχόντων τὰ 


2. τῷ ἐκ) τῷ ὑπό I 8. ὡς} om. p. 4. 4, ΓῚ T, 


4 B. 5. ὃ ἐκ] ὁ 6. καί] om. p. 0] ὁ ἄρα FV. 
ἄρα] om. F V. 9. BYpg. ante prop. 31; add. Theon. 10. 
ἄλλως} om. p, ἄλλως τὸ AQ τὸ ἑξῆς B mg. m. 1. 11. 
ἔστω — 18: ἐστιν ὃ 4] om. p. 18. καί] τινος" μετρείσϑω, 
καί B. ἔστω ὃ p. 15. σύνϑετός ἐστιν] ἐστιν ὁ Β πρῶ- 
τος Bg, V in ras. 16. ἄρα] om. B. ὑπὸ τοῦ I'] in 
ras. V, seq. ras. magna. 17. ἐστίν] ἐστί Vg, comp. p. 


18. ἀλλά V g. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. Bp. 21. Post 
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Nam quoniam est A :Β — E:Z, erit 


AI————À 4Ax«Z-—BE [VII, 19]. rur- 
Bi | sus quoniam est B : I' — Ζ' : E, 
ni | ert Z25«I'— B»« E [id]. de- 
icd monstratum est autem, esse etiam 
Ei i Az Z-—B»«E quare etiam 
Ζι------ 4)»4«2Ζ -Ξ--:4:»« 7Γ. ergo erit 


4:Γ τε 4:2 [ΥἹ]}, 19]; 
quod erat demonstrandum. 


ΥΠ, 981. 


Aliter. 

Sit numerus compositus 4. dico, primum nume- 
rum eum metiri. 

Nam quoniam 44 compositus est, numerus aliquis 
eum metietur, e£ minimus eorum, qui eum metiuntur, 
sit B. dico, numerum B primum esse. nam si mi- 

14 I—————3À B | i 
nus, compositus est. itaque numerus aliquis eum 
metietur. metiatur numerus I. itaque I'« B. et 
quoniam Γ᾿’ numerum B metitur, B autem numerum 
A metitur, etiam I' numerum .4 metitur, quamquam 
I'— B; quod absurdum est. itaque B compositus 
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum. 


Scholium ad. VII, 39. 
Propositionis XXXIX." Cum multi numeri sint, 


1) Ergo hoc scholium i inem est ante VII, 20 et 22 
interpolatas. 


titulum libri VIII V g p (in V in spatio uacuo ) inter libb. VII et 
VIII postea insert.) 22. α΄ p (qui numeros propp. libri VIII 
uno maiores deinceps habet). 
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αὐτὰ μέρη, oiov εἰ τίχοι δίδοσθαι ς΄ γ΄ δ΄ ε΄, εὑρεῖν 
τον ἐλάχιστον ἀριϑμὸν πάντων τῶν τὰ αὐτὰ μέρη 
ἐχόντων αὐτοῖς. ἀριϑμὸν ειρεῖν, ὃς ἐλάχιστος ὧν 
ἕξει τὰ δοϑέντα μέρη τὸ S' γ΄ δ΄ ε΄ ς΄ ζ΄ η΄ 9' τ΄ 
ια΄ ιβ΄ καὶ εἰς ἄπειρον. δεῖ οὖν λαβεῖν τοὺς ὁμωνύ- 
μους αὐτῶν ἀριϑμούς, τουτέστι τοῦ μὲν ἥμισυ το 
ἃ, τοῦ δὲ y' τὰ y, τοῦ δὲ Ó' τα ὃ καὶ ε΄ καὶ ξ 
καὶ ξ ἢ 9 1 τὰ i καὶ πολλαπλασιάσαι τον α ἐπὶ ve. 
y: γίνονται 7" τα y ἐπὶ τὰ δ᾽ γίνονται ιβ' τὰ ιβ ἐπὶ 
τα &' γίνονται E τὰ E ἐπὶ τα $* γίνονται τξ᾿ τα τὲ 
ἐπὶ τα f γίνονται βφκχ᾽ οὗτος ἔχει τὰ & μέρη TO 
s' y' δ΄ ε΄ ς΄ καὶ τα λοιπά. πάλιν αὐτον πολλαπλα- 
σιάσαι ἐπὶ vov τὰ γίνονται u"B ἔψκ᾽ οὗτος ὁ ἀριϑ- 
μὸς ἔχει τα δοϑέντα μέρη vo ς΄ γ΄ δ' ε΄ ς΄ ζ΄ η΄ 9' 
V ια΄ ιβ΄. ἐπὶ πάντων τῶν διδομένων οὕτως δεῖ 
πολλαπλασιάξειν καὶ εὑρίσκειν τὸν ἀριϑμον Tov ἐλά- 
χιστον ἔχοντα ταῦτα τὰ μέρη. 


IX init. 

Εὑρίσκομεν τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ λόγων διὰ 
δ΄ τοῦ η΄ τὴν δὲ διαίρεσιν τοῦ λόγου εὑρίσκομεν 
ovrog: ἔστω o 4 τοῦ B διπλοῦς, καὶ ἀπ’ αὐτοῦ 
ἀφελεῖν τριπλοῦν. ἔστω ὁ .4 I' τριπλοῦς. λοιπὸς 
ἄρα ὃ Γ B. λέγω, ὅτι ὃ Γ' B ἡμιόλιός ἐστιν. μὴ 


i τύχῃ p. hi 5 Eo 2. ἀριϑμόν comp. V; καί g. 
τῶν] τόν g. τά 59 — V g. 9. ἔχοντα g. ἀριθμόν] 
comp. V; ag. "do 2 V g. 4. τό] τά p. $'] in ras. 
mu» € αὐτῶν] ἡ τῶν V g. 7. a] πρῶτον Vpg. καὶ 
S χαί] τὰ s καὶ τὰ S p. 8. 1] om. Vg. πολλαπλασιάσας 
Vpg. x] πρῶτον Vpg. 9. y] veí« Vpg. din 
semper comp. Vg, γένεται p. y τα] τρία: τά p y 
τρία p. γίνεται p. — :Q] (prius) i£ φι 10. γένονται) (prius) 
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qui easdem partes habeant, uelut !/, !/, !/, 70: inuenire 
minimum numerum omnium, qui easdem partes habent. 

numerum inuenire minimum, qui datas partes 
Vo Vs MA Ts s Tao dio hi fis Ctt. habeat. oportet. 
igitur numeros iis cognomines sumere, h. e. parti dimi- 
diae numerum 1, tertiae 3, quartae 4, quintae 5 et 6, 
1, 8, 9, 10, 11, 12; et multiplicare 1 2« 3 -Ξ ὃ, ὃ »« 4 
— 12, 12 »« 5 — 60, 60 »« 6 — 360, 360 »« 1 — 2520, 
qui habet decem partes !j !j !/, !/ '/ cett. rursus 
2590 »« 11 — 21120, qui habet datas partes ' '/ /, 
US, VS V ioa s 1n omnibus datis ita oportet 
multiplieare e& numerum minimum inuenire, qui has 
habeat partes. 


Scholium. IX init.") 


Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5 . 
inuenimus, rationis autem diuisionem ita inuenimus. 
Sit 4: B —2:1, et ab ea oporteat auferre 3:1.*) 
sit 4:1'—23:1. relinquitur igitur Γ΄: B. dico, esse 
D:B-—2:93. ne sit enim, sed si fieri potest, sit 


1) Uidetur esse scholium ad VIII, 5. 
2) H. e. 2:1 per 3:1 diuidere. 


γίνεται p. 11, βφλ] ugm g. οὕτως Vg. 1] δέκα p. 
12. y' δ΄ ε΄ 6 γγδ φ. πολλαπλασιάσας Vpg. 18. τόν] 
τῶν p. β £v»] μβψκν, β᾽ ytv* φ.͵ οὗτος] οὗ τό p. 
15. τ} om. g. δεδομένων p. 16. ἀριϑμόν] comp. V, «e g. 
ἐλάττονα Vpq. 18. Vg post titulum libri IX (in V in spatio 
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.). 
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γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω διπλοῦς ὃ Γ τοῦ B. ἔστι 
δὲ χαὶ o 4 τοῦ Γ' τριπλοῦς᾽ γενήσεται ἄρα χαὶ ὃ Α 
τοῦ B ἑξαπλοῦς. ὑπόκειται δὲ διπλοῦς" ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἔσται 0 Γ vot B διπλοῦς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι οὐδ᾽ ἄλλον λόγον ἔχει ὃ B πρὸς τὸν I' παρὲξ 
TOU ἡμιολέου. 


IX, 22. 


Ἄλλως. 


Ἢ καὶ οὕτως" ἐπεὶ οὖν ὃ 41Β περιττός ἐστιν, 
ἀφῃρήσθω ἀπ᾽ αὐτοῦ μονὰς ἡ ZB: λοιπὸς ἄρα ὁ AZ 
ἄρτιός ἐστιν. πάλιν ἐπεὶ ὃ BI' περιττός ἐστιν, καί 
ἐστι μονὰς ἡ ZB, ἄρτιος ἄρα ὃ ΖΓ. ἔστι δὲ καὶ ὁ 
AZ ἄρτιος. καὶ ὅλος ἄρα ὃ 4Γ ἄρτιός ἐστιν. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ὁ ΓΕ ἄρτιός ἐστιν. ὥστε καὶ ὅλος 


15 ὁ AE ἄρτιός ἐστιν. 


4. ἄρα] πτι q. διπλοῦς] τριπλοῦς V φ. F solus post 


ὃς 
ἐστιν, ante ὅπερ p. 392, 13. 8. ἄλλως] om. F. 


νόος δὶ 


τ ἃ. δὰ ΝΗ LP VITSE 


λώνδ ως. δ “Φύσα νι, δ νυ) υ Δ, κἸὰ ὡς. 
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— 2B. est autem etiam 44 — 3I: erit igitur 
A4 — 6B. sed supposuimus, esse 4 — 2B; quod 
absurdum est. ergo non erit I' — 2B. similiter 
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere 
B ad I' praeter 2:3. 


IX, 22. 

Uel etiam ita: quoniam 4B impar est, ab eo 
auferatur unitas Z B. itaque qui relinquitur, 42 par 
est. rursus quoniam BI' impar est, et unitas est 
ZB, par est ZI. uerum etiam 4Z par est. itaque 
etiam totus A41I' par est [IX, 21]. eadem de eausa 
eliam ΓΕ par est. ergo etiam totus AE par est 


ΠΧ, 21].) 


A 2s B I 4 E 


1) De figura cfr. IX, 22. 
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